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â¼ïí@üáMâXâNý\ Sâ\ýEýZ (TRIGONOMETRY)  

 

#Rå^ã]Rã –  �.� 

S÷r… �. ∆��� â¼WåýG\ � í@üáM aXïí@üáM #á\ë �� = ����,�� = ��� bï’í] Ný]Ný âPZáâU]á@ü KÙýâ]<Vá ñ  

 (�)����, ����                     (��)����, ���� 

aXáQáR Ú  

 âPZá #áíýFý Ú �� = ����, �� = ���,∠� = ��� 

  ∴ ��� = ��� +���  (âSOáïíBá\áýEý\ aæ¼XïíNý)  

  ⇒ ��� = (��)� + (�)� 

  ⇒ ��� = ��� + �� = ��� 

  ⇒ �� = √��� = ����.  

 (�)��� � =  
�� �� =

������� =
��� 

       cos A = 
���� =

�������� =
����

(��)��� � =
���� =

�������� =
����

        ��� � =
���� =

������� =
��� 

S÷r… �. âýEý¼ �.�� \ S\á ���� − ���� âRMÞZ @ü\á ñ  

aXáQáR Ú  

    �� = ����,�� = ���� 

 ∴ ��� = ��� +��� 

 ⇒  (��)� = (��)� + (��)� 

 ⇒ ��� = ��� − ��� = �� 

 ⇒ �� = √�� = ��� 

 ∴ ��� � =  
���� =

��� 

 ∴ ��� � =
���� =

��� 

 ∴ ��� � − ��� � =
��� − ��� = �

 

#tËýX #QóáZ 

Dev Library 

(KÙýºý\)  

(KÙýºý\)  
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S÷r… �. YâP ���� =
��,  ïíNýïíÿw’ÿ����  #á\ë ���� KÙýâ]<Vá ñ 

aXáQáR Ú   

 ��� *ýIýá aXïí@üáMã â¼WåýG ñ ∠ � = ��� 

  ∴ ��� � =
�� =

���� = �  Q\á b’] ñ  ⦋ aXáRNýá\ ÿQõëV@ü ⦌  
  ∴ �� = ��,�� = ��  

  ∴ ��� = ��� +���   (âSOáïíBá\áýEý\ aæ¼XïíNý) 

  ⇒ (��)� = ��� + (��)� 

  ⇒ ���� − ��� = ��� 

  ⇒ ��� = ��� 

  ⇒ �� = √��  

   ∴ ��� � =
���� =

√���� =
√��

       ��� � =
���� =

��√�� =
�√� 

S÷r… �. âPZá #áíýFý íY,�� ���� = �,  íNýïíÿw’ÿ ���� #á\ë ����  KÙýâ]<Vá ñ   

aXáQáR Ú  

 ��� *ýIýá aXïí@üáMã â¼WåýG ñ ∠ � = ��� 

  ∴ �� ��� � = �
  ⇒ ���� � =

��� =
���� = � Q\á b’] ñ � → ⦋ aXáRNýá\ ÿQõëV@ü ⦌  

  ∴ �� = ��,�� = ���  

  ∴ ��� = ��� +���   

  ⇒ ��� = (��)� + (���)� 

  ⇒  ��� = ���� + ����� 

  ⇒ ��� = ����� 

  ⇒ �� = √�����  

  ⇒ �� = ��� 

  ∴ ��� � =
���� =

������ =
���� 

     ��� � =
���� =

����� =
���  

(KÙýºý\)  

(KÙýºý\)  
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S÷r… �. âPZá #áíýFý íY, ���� =
����,  #áR â¼ïí@üáMâXâNý@ü #RåSáNýïíUá\ BMRá @ü\á ñ 

aXáQáR Ú   

 ��� *ýIýá aXïí@üáMã â¼WåýG  ∠ � = ���,∠��� = �  (aæÏïí@üáM)   

  ⇒ ��� � =
���� =

���� = � Q\á b’] ñ � →  *ýIýá  ⦋ ÿQõëV@ü ⦌ 
  ∴ �� = ���,�� = ���  

  ∴ ��� = ��� +���   

  ⇒ (���)� = (���)� + ��� 

  ⇒  ����� = ����� + ��� 

  ⇒ ��� = ����� − ����� 

  ⇒ ��� = ���� 

  ⇒�� = √���� = ��
  ∴ ��� � =

���� =
����� =

��� 

      ��� � =
���� =

������ =
���� 

     ��� � =
���� =

����� =
��� 

      ����� � =
���� =

����� =
���  

       ��� � =
���� =

����� =
���  

S÷r… �. YâP íNýïíÿw’ÿ XáR KÙýâ]<Vá ñ  

 (�) (����� �)(����� �)

(����� �)(����� �)
                          (��)����� 

aXáQáR Ú  

 (�)∠��� = � ⦋aæÏïí@üáM⦌ñ ��� *ýIýá aXïí@üáMã â¼WåýG\  ∠ � = ��� 

  ∴ ��� � =
��   ⦋ S÷Pºý⦌ 

  ⇒BC ��� � =
�� =

����
  ∴ 

���� =
�� = � Q\á b’] ñ � →   *ýIýá  ⦋ ÿQõëV@ü ⦌ 

  ∴ �� = ��,�� = �� 

  ∴ ��� = ��� +��� 
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⇒��� = (��)� + (��)� = ���� + ����
  ⇒ ��� = ����� 

  ⇒ �� = √����� = √���� 

  ∴ ��� � =
���� =

��√���� =
�√��� 

      ��� � =
���� =

��√���� =
�√��� 

  ∴              =
(����� �)(����� �)

(����� �)(����� �)
 

                  =
�������������� 

   =
��� �√�����
��� �√�����

=
�� ������� �����

 

   =

������������������
=

����������
=

����� ×
����� =

����           (���. ) 

 (ii) ∴ cot � =
��   ⦋ S÷Pºý ⦌ 

  ⇒  ����� = ����� 

  ⇒ ����� =
����   (���. ) 

S÷r… �.   ∆��� \ � í@üáM aXïí@üáM ñ YâP ���� =
�√� ïíNýïíÿw’ÿ Ný]\ XáR âU]á@ü KÙýâ]<Vá – 

 (�)���� ����+ ���� ����                (��)���� ���� − ���� ����  

aXáQáR Ú  

 ��� *ýIýá aXïí@üáMã â¼WåýG\  ∠ � = ��� 

       ∠� = � ⦋aæÏïí@üáM⦌ñ 

  ∴ ���� =
�√�      ⦋ âPZá #áíýFý ⦌  

  ∴ ���� =
���� =

�√� = � Q\á b’] ñ � → *ýIýá  ⦋ ÿQõëV@ü ⦌ 
  ∴ �� = �,�� = √�� 

  ∴ ��� = ��� +��� 

  ⇒ ��� = (√��)� + (�)� = ��� + �� = ��� 

  ⇒�� = √��� = �� 
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  ∴ ��� � =
���� =

��� =
�� 

      ��� � =
���� =

√���� =
√��

     ��� � =
���� =

√���� =
√��  

     ��� � =
���� =

��� =
�� 

 (�)��� � ��� �+ ��� � ����  

  =
�� ×

�� +
√�� ×

√��  

  =
�� +

�� =
���� =

�� = � 

 (��)��� � ��� �+ ��� � ���� 

  =
√�� ×

�� − �� ×
√��  

  =
√�� − √�� = �   (KÙýºý\) 

S÷r… ��.   ∆��� í@üáM � aXïí@üáM #á\ë��+ �� = ���� #á\ë �� = ���;   ���� #á\ë ���� \ XáR KÙýâ]<Vá ñ   

aXáQáR Ú  

 ��� *ýIýá aXïí@üáMã â¼WåýG\ ñ ∠ � = ���   #á\ë   ∠� → aæÏïí@üáMñ 

      ��+�� = ����  #á\ë �� = ���.  

  ∴ �� *ýIýá aXïí@üáMã â¼WåýG\ S\á Sá<Ü – 

     ��� = ��� + ��� 

    ⇒ ��� = (�� − ��)� + (�)� 
  ⇒ ��� = ��� − ���� + ��� + �� 

  ⇒ ��� − ��� = ��� − ���� 

  ⇒ � = ��� − ���� 

  ⇒ ���� = ��� 

  ⇒ �� =
����� = ����. 

  ∴ �� = �� − �� = �� − �� = ���� 
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  ∴ ���� =
���� =

�������� =
���� 

  ∴ ���� =
���� =

������� =
��� 

  ∴ ���� =
���� =

������� =
���   

 

#Rå^ã]Rã –  �.� 

S÷r… �. Ný]Ný PâZá âU]á@ü\ XáR KÙýâ]<Vá –

 (�)����� ��� + ���� ��� − ���� ��� 
 (��) ��� ������ ������������                   (���) ���������� ��������� ������ ������� ������� ���  

 (��)
� ���� ����� ���� �������� ������ ������� ������� ���  

aXáQáR Ú (�)����� ��� + ���� ��� − ���� ��� 
 = �(�)� + �√�� �� − �√�� �� 
 = � × �+

�� − �� = �         (KÙýºý\)  

aXáQáR Ú (��) ��� ������ ������������ 

 =

�√��√��� =

�√����√�√�
 

  =
�√� ×

√����√� =
√�√�(�����) 

 

 √��√�(����) 
=

√��√�����√��√�����√����
  =

√�×√��√�����√�×√�(���)
 

  =
√��√����� =

�√��√��  

aXáQáR Ú (���) ���������� ��������� ������ ������� ������� ���  

 (KÙýºý\) 
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  =

�� ��� 
�√��√� � 

�� � � =

�� – 
�√��√� � 
��
 

 =
�√������√� =

��√������√������√������√���� 

  =
��������√������ =

�����√���      (KÙýºý\) 

aXáQáR Ú (��)
� ���� ����� ���� �������� ������ ������� ������� ���  

  =
�×�������� �√����(�)�

�������√�� ��
=

����×
���������  

  =

������ ����
=

����������� =
����   (KÙýºý\)  

S÷r… �. YâP ���(� +�) = √� #á\ë ���(� − �) =
�√� ;  �� < �+ � ≤ ���;� > �,  íNýïíÿw’ÿ � #á\ë 

� KÙýâ]<Vá ñ  

aXáQáR Ú       ���(� +�) = √� = ��� ��� 

 ⇒ �+ � = ��� … … … … … … … (�) 

      ��� (� − �) =
�√� = ������ 

 ⇒ � − � = ��� … … … … … . . (��) 

  ∴ �+ � = ��� 

      � − � = ��� 

 (ïíYáB@üâ\)   �� = ��� 

  ⇒ � = ���
 *âNýZá, � = ���, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü Ú  

  �+ � = ��� 
  ⇒ ��� +� = ��� 

  ⇒ � = ��� − ��� = ��� 

  ∴ � = ��� 

      � = ��� 

(KÙýºý\) 
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S÷r… �. Ný]Ný âPZáâU]á@ü aNýó íR #aNýó í@üáVá ñ íNýáXá\ KÙýºý\\ Yåâºýô PáâDü Q\á – 

 (�)���(�+�) = ��� �+ ��� �. 

 (��)���� \ XáR UáýâýLýò YáZ YâP � \ XáR UáïíýLýò ñ  

 (���)���� \ XáR UáýâýLýò YáZ YâP � \ XáR UáïíýLýò ñ  

 (��)� \ a@üïí]á XáR\ UáïíU ���� = ���� 

 (�)� = �� \ UáïíU ���� aÛ¬áUk„ý RbZ ñ 

aXáQáR Ú  

  (�)  ���(�+ �) = ��� �+ ��� �  #}ük„ý ñ  

        @üá\M, íYâNýZá, � = ���,� = ��� Q\á bZ ïíNýâNýZá –  

 ∴     UÜá<S¤ü = ��� (�+ �) = ������� + ���� = ������ = � 

        íaÜáS¤ü = ��� �+ ��� � = ��� ��� + ������ =
√�� +

�� ≠ � 

 #OÞáÖ, �.�.�.≠ �.�.�. 

 aXáQáR Ú  

   (��) aNýó ñ  

   ∴ ��� �� =
�� 

       ��� ��� =
�√� = �.� (S÷áZ)  

��� ��� =
√�� = �.�� (S÷áZ)

  #á\ë, ��� ��� = � 

  #OÞáÖ, ���� Uçâk„ý Sáïí], � -\ XáR ��-\ S\á ��� î]ïí@ü Uçâk„ý SáZ ñ  

 aXáQáR Ú  

   (���) #aNýó ñ  

   ]¤üó @üâ\ïí] í@üQá YáZ íY, −  

      ��� �� = � 

       ��� ��� =
√�� = �.�� (S÷áZ)  

       ��� ��� =
�√� = �.� (S÷áZ)  

      ��� ��� =
��           ��� ��� = � 

  ∴ ïíPAá YáZ íY �-\ XáR vøáa Sáïí], �-\ XáR ��-\ S\á ��� î]ïí@ü Uçâk„ý SáZ ñ   
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aXáQáR Ú  

  (��) #aNýó ñ  

  ∴ ��� ��� =
�� , ��� ��� =

√��  

  ∴ ��� ��� ≠ ������ 

 #@ü], ������ = ��� ��� bZ ñ 

aXáQáR Ú  

  (�) aNýó ñ  

  @üá\M, ��� �� =
���� �� =

��  aÛ¬áUk„ý RbZ #OÞáÖ #OÞbãR ñ  

 

#Rå^ã]Rã –  �.� 

S÷r… �. XáR âRMÞZ @ü\á ñ  

   (�) ��������� ���                                    (��) ��� ������ ���  

 (���)������ − ������            (��)�������� − ������ 
aXáQáR Ú  

 (�) ��������� ��� =
��� ������(�������)

=
��� ������ ��� = �  (KÙýºý\)  

  �∴ ���(��� − �) = ��� �� 
aXáQáR Ú 

 (��) ��� ������ ��� =
��� ������(�������) 

=
��� ������ ��� = �    (KÙýºý\) 

  �∴ ���(��� − �) = ��� �� 
aXáQáR Ú 

 (���)������ − ������ 

 = ��� ���� − ���� − ��� ���               �∴ ���(��� − �) = ��� �� 
 = ��� ��� − ������ 
 = �  (KÙýºý\) 

 

 



379 

 

aXáQáR Ú 

 (��)�������� − ������ 
 = ����� ��� − ���(�� − ���)                �∴ ������� − �� = ����� �� 
 = �������� − ����� ��� 

 = �  (KÙýºý\) 

S÷r… �. YâP ����� = ����� − ����,  Y’Ný �� aæÏïí@üáM, íNýïíÿw’ÿ � \ XáR KÙýâ]<Vá ñ 

aXáQáR Ú  ����� = ����� − ���� 
 = ������� − ��� = ����� − ����   �∴ ��� ���� − �� = ��� �� 
 ⇒ ��� − �� = � − �� 

 ⇒ −�� − � = −��� − ��� 

 ⇒ −�� = −����
 ⇒ � =

������� = ��� 

 ∴ � = ���    (KÙýºý\) 

S÷r… �. YâP ��� � = ����, S÷XáM @ü\á íY �+ � = ��� 
aXáQáR Ú  

 ∴ ��� � = ���� 

 ⇒ ��� � = ������� − ��   �∴ ��� ���� − �� = ��� �� 
 ⇒ � = ��� − � 

 ⇒ �+ � = ���     (KÙýºý\) 

S÷r… �. YâP ��� �� = ������� − ����,  Y’Ný �� aæÏïí@üáM, íNýïíÿw’ÿ � \ XáR KÙýâ]<Vá ñ 

aXáQáR Ú  

 ∴ ��� �� = ������� − ���� 
 ⇒ ��������� − ��� = ������� − ����   �∴ ����� ���� − �� = ��� �� 
 ⇒ �� = ���� 

 ⇒ � =
�����  ⇒ � = ���        (KÙýºý\)  
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S÷r… 6. YâP �,� #á\ë � ïí@üáMïí@übÙÿýIýá  ���  â¼WåýG\ #ÿw’ÿÚïí@üáM bZ, íNýïíÿw’ÿ íPAå<Vá íY – 

 ��� ����� � = ��� 
�� 

aXáQáR Ú  

 #áâX GáïíXá íY, ∆���  â¼WåýG\ ∠�+ ∠�+ ∠� = ���� 

 ⇒ � + � = ���� − � 

⇒���� =
�������

 ⇒���� = ��� − ��
 ⇒ ��� ����� � = ��� ���� − ���  ⦋  KÙýWýZ S¤üNý î] Sá<Ü ñ ⦌ 
 ⇒ ��� ����� � = ��� ��      ⦋  ∴ ��� ���� − �� = ���� ⦌ 
  ⦋  ïíPAå<Vá b’]  ⦌  

 

#Rå^ã]Rã −�.� 

S÷r… �.  ����, ���� #á\ë ���� *bÙÿ â¼ïí@üáMâXâNý@ü #RåSáNý í@übÙÿýIýá@ü ���� \ k‡á\á S÷@üá^ @ü\á ñ 

aXáQáR Ú  

  ∴ ������� − ����� = � 

 ⇒ ������� = �+ ����� 

  ⇒  � ������� = �+ ����� 

 ⇒ ����� =
�������� 

 ⇒ ���� = ±
��������� 

 bÙÿZáNý, >MáiŠ@ü XáR #áâX UGßR @üâ\X ñ  

  ∴ ���� =
��������� 

 #áïí@üð, ����� − ����� = � 

  ⇒ ����� = � + ����� 
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  ⇒ ����� = � +
������ =

������������  

  ⇒ ��� � = ±������������� = ±
����������� �  

 bÙÿZáNý >MáiŠ@ü XáR B÷bMïíYáBó RbZ ñ  

  ∴ ��� � =
����������� �  

  ∴ ��� � =
���� � 

 

S÷r… �.   ���� \ abáZNý ∠� í@üáM\ #áR a@üïí]áâU]á@ü â¼ïí@üáMâXâNý@ü #RåSáNý â]Aá ñ  

aXáQáR Ú  

 #áâX GáïíRá íY, �����+ ����� = � 

  ⇒ ����� = � − ����� 

  ⇒ ����� = � − ������ =
������������  

  ⇒ ���� = ±
������������  

 bÙÿZáNý >MáiŠ@ü XáR B÷bMïíYáBó RbZ ñ 

  ∴ ��� � =
����������� �  

      ��� � =
���� � 

�+ ����� = �����
  ⇒ ����� = ����� − � 

  ⇒ ���� = ±√����� − �  

 bÙÿZáNý >MáiŠ@ü XáR B÷bMïíYáBó RbZ ñ 

  ∴ ��� � = √����� − � 

      ����� � =
���� � 

=
�

����������� �
=

������������ 

      ��� � =
����� =

��������� 
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S÷r… �. XáR âRMÞY @ü\á –

 (�) ������������������������������                                    (��)������ ��� ��� + ��� ������ 

aXáQáR Ú  

 (�) ������������������������������ 

 =
����(�������)��������������������(�������)

 

 =
������������������������������ =

�� = �     (KÙýºý\)  

aXáQáR Ú  

 (��)������ ��� ��� + ��� ������ 
 = ��� ��� × ���(��� − ���) + ��� ��� × ���(��� − ��� 

∴���� (��� − �) = ��� � ��� ���(��� − �) = ��� ��
  = ��� ��� × ������ + ��� �� × ��� �� 

 = ������� + ������� 
 = �  

S÷r… �. Ný]\ #íWýP í@übÙÿýIýá S÷XáM @ü\á YâPïíb bÙÿZáNý í@üáM âU]á@ü aæÏ í@üáM #á\ë Yá\ UáïíU #ïíWýP í@übÙÿýIýá aÛ¬áUk„ý bZ – 

 (�)(����� � − ��� �)� =
����� ������ � 

 (��) ��� ������ � 
+
����� � ��� � 

= ���� �  

 (���) ��� ������ �� +
��� ������ � = � + ��� � ����� �

  ⦋bÙÿÛâBNý Ú bÙÿZáNý O@üá SPïíUá\ ���� #á\ë ���� Ný S÷@üá^ @ü\á ñ  

 (��)������ � ����� � 
= ���� + ���� 

   (�)(��� �+ ������)� + (����+ ����)� = �+ �����+ ����� 

aXáQáR Ú (�)(����� � − ��� �)� =
����� ������ � 

 UÜá<S¤ü = (����� � − ����)� 

  = � ���� � − ��� ���� ��� 

������� − �� = ����������� − �� = ���� #á\ë 
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  = ������ ���� � �� 
  =

(����� �)����� � =
(����� �)������� �  

         = (������)(������)

(����� �)(����� �)
 

         = ����� ������ �    ïíaÜáS¤ü (S÷XáâMNý)  

aXáQáR Ú (��) ��� ������ � 
+
����� ���� � 

= ���� � 

 UáÜ<S¤ü = ���������� +
��������� �  

  =
������(������)�����(������)

 

  =
�����������������������(������)

 

  =
�������������(������)

 

  =
�����������(������)

 

  =
�(������)����(������)

 

  = � ×
����� = ����� =  ïíaÜáS¤ü (S÷XáâMNý)  

aXáQáR Ú (���) ��� ������ �� +
��� ������ � = �+ ��� � ����� � 

  UÜá<S¤ü =
��� ������ � +

��� ������ � 

    =

���� ������ � +
��� �
�� ���� �

 

    =
���� �(����� �)

+
��� ���� ������ �

 

   =
���� � (����� � +

�������� ��� 

   =
���� �(����� �)

− ���������� � 
 

   =
���������� �(����� �)

 

   =
(����� �)(����� ���������� �(����� �)
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  =
����� ���������� �  

  =
���� � + �+

���� ���� � 
 

  =
���� � + �+ ��� � 

=
��� ���� � + � +

��� ���� �
  =

��������� � ��� ���������� � .��� �  

  =
(���� ������ �)����� ��� ���� �.��� �  

  =
����� � ��� ���� � ����  

  =
����� ��� � +

��� �.��������.���� 

  =
���� � ×

���� � 
+ �

  = ������. ����+ �  

  = �+ ��� �. ����� � = íaÜáS¤ü (S÷XáâMNý)ñ  

aXáQáR Ú  (��)������ � ����� � 
= ���� + ���� 

 UÜá<S¤  = ������ ������ � 

  = �(������)(������)

(������)(������)
 

  = �(������)��������  

  = �(������)������  

  =
����������  

  =
���� � +

��� ���� � 
 

  = ��� �+ ��� � = íaÜáS¤ü (S÷XáâMNý)ñ 

aXáQáR Ú (�)(��� �+ ������)� + (����+ ����)� = � + �����+ �����
 Uá<ÜS¤ü = (��� �+ ����� �)� + (��� �+ ��� � )� 
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  = ���� + �. ��� �. ����� �+ ������� 

     +���� + ���� �. ��� � + �����
  = �����+ �����+ �. ��� � ×

���� � 
     +�������+ ���� � ×

����� + ����� 

  = �+ �+ �������+ � + ����� 

  = �+ �+ ���� �+ �+ ����� 

= � + �����+ ����� = íaÜáS¤ü (S÷XáâMNý)ñ 

S÷r… 6. YâP � = ���,� = ���  íNýïíÿw’ÿ íPAå<Vá íY – 

 (�)���(�+�) = ��� � ��� �+ ��� � ��� �  

aXáQáR Ú  ���    = ��� (�+ �) 

  = ��� (�� + ��) 

  = ��� �� = � 

 ���     = ��� � ��� � + ��� � ��� � 

  = ��� �� ��� �� + ��� �� ��� �� 

  =
�� ×

�� +
√�� ×

√��  

  =
�� +

�� =
���� =

�� = � 

 ∴ ��� = ���.   

         

    

  


