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 S°×X #QóáZ  

 

aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý (ARITHMETIC PROGRESSION) 

 

 

#Rå^ã]Rã −�.� 

 

S÷r…  1. Ný]\ Sâ\âyƒÿâNýâU]á@ü\ ]BNý GâKýòNý aÛAóá Nýáâ]@üáâU]á@ü\ í@üáRâUáïí@ü aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý BJýR @üâ\U #á\ë â@Z @üâ\U ?  

 (i) S÷OX â@üïí]áâXýIýá\Ný íýIýâ£ WýáKýòá 15 ýIý@üá #á\ë Nýá\ âSýFý\ S÷âNý #âNýâ\ºýô â@üïí]áâXýIýá\Ný 8 ýIý@üáïî@ü b’ïí] S÷âNý 

â@üïí]áâXýIýá\\ #ÿw’ÿNý íýIýâ£\ WýáKýòá ñ  

 (ii) *ýIýá íBýFý âýEýâ]~üá\\ S\á íWý@åüVáX SáxS *ýIýábÙÿ *Uá\Ný âýEýâ]~üá\Ný O@üá UáZ\ �� #Û^ âRÿt€ýá^R @üâ\ïí] íabÙÿ âýEýâ]~üá\ïíýIýáNý 

S÷âNýUá\ âÿRÿt€ýá^R\ âSýFý\ î\ íYáVá UáZå\ Sâ\XáM ñ  

 (iii) *ýIýá @åÜüVá AáïímPáïíNý S÷OX âXýIýá\\ A\ýFý ��� ýIý@üá #á\ë Nýá\ âSýFý\ S÷âNýXâýIýá\Ný �� ýIý@üáïî@ü ]áâBïí] S÷âNý âXýIýá\ AmPá\ 

SáýFýNý @åÜüVá AmPá\ A\ýFý ñ  

(��) 10000 ýIý@üá UýFýâ\ �%  âX ÷̂ aåNý\ (Compound Interest)) bá\Ný GXá @üâ\ïí] íabÙÿ *@üáKÙýmýIýNý S÷âNý UýFýïí\ 

Oáâ@üU ]Bá QR\ Sâ\XáR ñ 

aXáQáR Ú  

 (i) Q\á b’]  �� �   ýíýIýâ£WýáKýòá aæâýEýNý @üïí\ � NýX (���) â@ü. âXýIýá\\ UáïíU ñ  

 S÷r…XïíNý,�� = �� â@ü.âX. ; �� = �� + � = ��; 

     =  �� = �� + � = ��… … … … … … 

 *âNýZá,     = �� − �� = �� − �� = � 

     = �� − �� = �� − �� = � 

 bÙÿZáNý,     = �� − �� = �� − �� = � 

 ∴  S÷Pºý Sâ\âyƒÿâNïíýIýá aXáÿw’ÿ\ í^÷Mã (S÷BâNý) Ný #áïíýFý ñ   

aXáQáR Ú  

 (ii) Q\á b’]  �� �   âýEýâ]~üá\Ný O@üá UáZå\ Sâ\XáR aæâýEýNý @üïí\ ñ  

 S÷r…XïíNý, �� = � ;  �� = � − ��  � 

= ����� � � =
�� �

Dev Library 
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  �� =
�� � − �� ��� �� =

�� � − ��� � 

   = ������� �� =
��� �, … … … … … … … 

 *âNýZá,  �� − �� =
��� � − �� � 

 = ������� � � =
���� �

  �� − �� =
�� � − � 

    = ����� �� = −�� � 

 bÙÿZáNý, �� − �� ≠ �� − �� 

 ∴ S÷Pºý aXaóáâýIý aXáÿw’ÿ\ í ÷̂MãNý RábÙÿ ñ   

aXáQáR Ú  

 (iii) Q\á b’]  �� �   *ýIýá @åÜüVá\ AáïímPáR @üáYÞ UáVP A\ýEý � - NýX (���) âXýIýá\\ UáïíU ñ  

 S÷r…XïíNý, �� = ��� ýIý@üáý ; �� = (�� + ��) = ��� ýIý@üá 

  �� = (��� + ��) ýIý@üá = ���   Iý@üá................ 

 *âNýZá,   �� − �� = (��� − ���) = ��   Iý@üá 

  �� − �� = (��� − ���) = ��   Iý@üá  

 bÙÿZáNý,   � − �� = �� − �� = �� 

 ∴ S÷Pºý Sâ\âyƒÿâNýïíýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýNý (í^÷Mã) #áíýFý ñ   

aXáQáR Ú  

 (iv) Q\á b’]  �-NýX (���) UýFý\Ný �� ýIý@üá\ Sâ\XáM aæâýEýNý @üïí\ ñ  

 S÷r…XïíNý −
   �� = ��,��� ýIý@üá 

  �� = ��,��� ý ýIý@üáý + ���,���×�×���� � ýIý@üáý 

       = ��,���  ýIý@üáý + �,�� ýIý@üá ��,��� ýIý@üáý 
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  �� = ��,��� ý ýIý@üáý + ���,���×�×���� � ýIý@üáý 

        = ��,��� ýIý@üá + ��� ýIý@üáñ  

     = ��,��� ýIý@üá ; … … … … … …. 

 *âNýZá,  �� − ��  = (��,��� − ��,���) = ��� ýIý@üá ñ 

   �� − �� = (��,��� − ��,���) = ��� ýIý@üá ñ 

 bÙÿÙÿZáNý,   �� − �� ≠ �� − �� 
 ∴ S÷Pºý aXaóáâýIý aXáÿw’ÿ\ í ÷̂MãNý RábÙÿ ñ  

S÷r… �. YâP S÷OX SP � #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ �  Ný]Ný âPZá Q\M\, ïíNýïíÿw’ÿ S÷âNýïíýIýá �� í\ S÷OX ýEýáâ\ýIýá SP â]Aá ñ 

 (�)� = ��,� = ��                                    (��) � = −�, � = � 

 (��) � = �, � = −�                                  (��)  � = −�, � =
�� 

 (�) � = −�.��,    � = −�.�� 

aXáQáR Ú  

  (i) âPZá #áïíýFý –  

  S÷OX SP (�)= �� #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ (�) = �� 

  ∴ �� = � = �� ;  �� = � + � = �� + �� = �� 

  �� = � + �� = �� + �× �� = �� + �� = �� 

  �� = � + �� = �� + �× �� = �� + �� = �� 

 #OÞáÖ, aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX ýEýáâ\ýIýá SP b’] Ú ��,��,��,��… … … … … … … … …ñ 

aXáQáR Ú  

  (ii) âPZá #áïíýFý –  

  S÷OX SP (�)= −�� #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ (�) = � 

  ∴ �� = � = −� 

  �� = � + � = −� + � = −� 

  �� = � + �� = −�+ �× � = −� 
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  �� = � + �� = −�+ �× � = −� 

 #OÞáÖ, aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX ýEýáâ\ýIýá SP b’] Ú –�,−�,−� − �, … … … … … …ñ   

aXáQáR Ú  

  (iii) âPZá #áïíýFý –  

  S÷OX SP (�)= � #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ (�) = −� 

  ∴ �� = � = � 

  �� = � + � = � − � = � 

  �� = � + �� = �+ �(−�) = � − � = −� 

  �� = � + �� = �+ �(−�) = � − � = −� 

 #OÞáÖ, aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX ýEýáâ\ýIýá SP b’] Ú �,�,−�,−�, … … … … … …ñ   

aXáQáR Ú  

  (iv) âPZá #áïíýFý –  

  S÷OX SP (�)= −� #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ (�) =
�� 

  ∴ �� = � = −� 

  �� = � + � = −� +
�� = −�� 

  �� = � + �� = −�+ � ���� = −�+ � = � 

�� = � + �� = −�+ � ���� = −�+
�� =

����� =
��

 #OÞáÖ, aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX ýEýáâ\ýIýá SP b’] Ú −�,−�� ,�,
�� , … … … … … …ñ   

aXáQáR Ú  

  (v) âPZá #áïíýFý –  

  S÷OX SP (�)= −�.�� #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ (�) = −�.�� 

  ∴ �� = � = −�.��; 

  �� = � + � = −�.�� − �.�� = −�.�� 

  �� = � + �� = −�.�� + �(−�.��) = −�.�� − �.�� = −�.�� 
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  �� = � + �� = −��.�� + �(−�.��) = −�.�� − �.�� = −� 

 #OÞáÖ, aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX ýEýáâ\ýIýá SP b’] Ú –�.��,�.��,−�.��,−�… … … … … …ñ   

S÷r… �. Ný]Ný âPZá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýaXæb\ S÷OX âP #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ âRMÞZ @ü\á Ú  

 (�)�,�,−�,−�, … … ….                                                      (��)− �,−�,�,�, … … … … … … 

 (���) �� ,
�� ,

�� ,
��� … … … ..                                                  (��)�.�,�.�,�.�,�.�, … … … … …. 

aXáQáR Ú  

 (i)  S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý Ú �,�,−�,−�… … …  

  bÙÿZáNý,  �� = �,�� = �,�� = −�,�� = −�, … … … …. 

  ∴ S÷OX SP �� = � 

 *âNýZá, �� − �� = � − � = −� 

  �� − �� = −� − � = −� 

  �� − �� = −� + � = −� 

 ∴ �� − �� = �� − �� = �� − �� = −�  

 ∴ aáQá\M #ÿw’ÿ\= −�  #á\ë S÷OX SP = �, 

aXáQáR Ú  

 (ii)  S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý Ú−�,−�,�,�, … … … … … 

  bÙÿZáNý,  �� = −�,�� = −�,�� = �,���, … … … …. 

  ∴ S÷OX SP �� = � 

 *âNýZá, �� − �� = −� + � = � 

  �� − �� = � + � = � 

  �� − �� = � − � = � 

 ∴ �� − �� = �� − �� = �� − �� = �  

 ∴ aáQá\M #ÿw’ÿ\ = �  #á\ë S÷OX SP = −�, 

aXáQáR Ú  
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 (iii)  S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý Ú  �� ,
�� ,

�� ,
��� … … …. 

  bÙÿZáNý,  �� =
�� ,�� =

�� ,�� =
�� ,�� =

��� , … … … …. 

  ∴ S÷OX SP �� =
�� 

 *âNýZá, �� − �� =
�� − �� =

���� =
�� 

  �� − �� =
�� − �� =

���� =
�� 

  �� − �� =
��� − �� =

����� =
�� 

 ∴ �� − �� = �� − �� = �� − �� =
��  

 ∴ aáQá\M #ÿw’ÿ\ =
��  #á\ë S÷OX SP = ��, 

aXáQáR Ú  

 (iv)  S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý Ú  �.�, �.�, �.�, �.�… …. 

  bÙÿZáNý,  �� = �.�,�� = �.�,�� = �.�,�� = �.�, … … … …. 

  ∴ S÷OX SP �� = �.� 

 *âNýZá, �� − �� = �.� − �.� = �.� 

  �� − �� = �.� − �.� = �.� 

  �� − �� = �.� − �.� = �.� 

 ∴ aáQá\M #ÿw’ÿ\ = �.�  #á\ë S÷OX SP = �.� 

S÷r…  4. Ný]\ í@üáRïíUá\ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýNý #áíýFý ? âYâU]á@ü aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý BJýR N@üâ\ïíýFý Nýá\ S÷âNýïíýIýáïí\ aáQá\M #ÿw’ÿ\ âRMÞZ @ü\á #á\ë 

S\VNýãÞ âNýâRýIýáïî@ü SP âRMÞZ @ü\á ñ  

(�)�,�,�,��, … …                                                                (��)�,
�� ,�,

��… … … … … 

(���)− �.�,−�.�,−�.�,−�.�, … … … … …                  (��) − ��,−�,−�,�, … … …. 

(�)�,�+ √�,�+ �√�,�+ ��� , … …                          (��)�.�,�.��,�.���,�.����, … … 

(���) �,− �,−�,−��, … … … ..                                         (����)− �� ,−�� ,−�� ,−�� , … … … 

(��)�,�,�,��, … … ….                                                         (�)�,��,��,��, … … … … …. 
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(��)�,�� ,��,�� , … … … …                                                  (���) √�,√�,√��,√��, … … … … .. 

(����) √�,√�,√�,√��, … … … … ..                                (���)�� ,��,��,��, … … … … … 

(��) ��,��,��,��, … … … … …. 

aXáQáR Ú  

 (i)  S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú  �,�,�,�� 

  bÙÿZáNý, S÷OX SP   (��) = �. ,�� = �,�� = �,�� = �� 

  ∴  aáQá\M #ÿw’ÿ\, (�) = �� − �� = � − � = � 

    �� − �� = � − � = � 

�� − �� = �� − � = �
 ∴ aáQá\M #ÿw’ÿ\ïíUá\ aXáR RbZ ñ  

 ∴ S÷Pºý ïí^÷MãïíýIýá aXáÿw’ÿ\ í ÷̂Mã RbZ ñ  

aXáQáR Ú  

 (ii)  S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú  �,
�� ,�,

�� , … … …. 

  bÙÿZáNý, �� = �. ,�� =
�� ,�� = �,�� =

�� 

   ∴  �� − �� =
�� − � =

���� =
��

       �� − �� = � − �� =
���� =

��
�� − �� =

�� − � =
���� =

��
   ∴  �� − �� = �� − �� = �� − �� =

�� 
 ∴ aáQá\M #ÿw’ÿ\ (�) =

��  
   ∴  �� = � + �� = �+ � ���� = � 

       �� = �+ �� = �+ �×
�� = �+

�� =
���� =

�� 
       �� = �+ �� = �+ �� ×

�� = � + � = � 

aXáQáR Ú  

(iii)  S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú  −�.�,−�.�,−�.�,−�.�, … … … … …

  bÙÿZáNý, �� = �.�,�� = −�.�,�� = �.�,�� = −�.� 
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   ∴  �� − �� = −�.�+ �.� = −� 

       �� − �� = −�.�+ �.� = −� 

�� − �� = −�.�+ �.� = −�
   ∴  �� − �� = �� − �� = �� − �� = −� 

 ∴ aáQá\M #ÿw’ÿ\ = −�  

       *âNýZá,   �� = � + �� = −�.�+ �(−�) 

     = −�.� − � = −�.� 

       �� = �+ �� = −�.�+ �(−�) 

     = −�.� − �� = −��.� 

       �� = �+ �� = −�.�+ �(−�) 

     = −�.� − �� = −��.� 

aXáQáR Ú  

(iv)  S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú  −��,−�,−�,�, … … ….

  bÙÿZáNý, �� = −��, �� = −�, �� = −�, �� = � 

   ∴  �� − �� = −�+ �� = � 

       �� − �� = −� + � = � 

       �� − �� = � + � = � 

   ∴  �� − �� = �� − �� = �� − �� = � 

 ∴ aáQá\M #ÿw’ÿ\ = �  

       *âNýZá,   �� = � + �� = −�� + �(�) = −�� + �� = � 

       �� = �+ �� = −�� + �(�) = −�� + �� = �� 

       �� = �+ �� = −�� + �(�) = −�� + �� = �� 

aXáQáR Ú  

 (v)  S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú  �,� + √�,�+ �√�,�+ �√� , … …                           

  bÙÿZáNý, �� = �, �� = �+ √�, �� = �+ �√�, �� = �+ �√� 

∴ �� − �� = � + √� − � = √�
       �� − �� = � + �√� − �� + √�� = �+ �√� − � − √� = √� 
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       �� − �� = � + �√� − �� + �√�� = � + �√� − � − �√� = √� 

   ∴  �� − �� = �� − �� = �� − �� = √� 

 ∴ aáQá\M #ÿw’ÿ\ = (�) = √�  

       *âNýZá,   �� = � + �� = � + ��√�� = � + �√� 

       �� = �+ �� = �+ �√� 

       �� = �+ �� = �+ �√� 

aXáQáR Ú  

 (vi)  S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú  �.�, �.��, �.���, �.����, … … 

  bÙÿZáNý, �� = �.�, �� = �.��, �� = �.���, �� = �.���� 

   ∴  �� − �� = �.�� − �.� = �.��
       �� − �� = �.��� − �.�� = �.��� 

   ∴  �� = �� ≠ �� − �� 
 ∴ S÷Pºý í ÷̂Mã aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýNý RábÙÿ ñ   

aXáQáR Ú  

 (vii)  S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú  �,− �,−�,−��, … … … ..  

  bÙÿZáNý, �� = �, �� = −�, �� = −�, �� = −�� 

   ∴  �� − �� = −� − � = −� 

       �� − �� = −� + � = −� 

       �� − �� = −�� + � = −�
   ∴  �� − �� = �� − �� = �� − �� = −� 

 ∴ aáQá\M #ÿw’ÿ\ = (�) = −�  

       *âNýZá,   �� = � + �� = � + �(−�) − �� 

       �� = �+ �� = �+ �(−�) = −�� 

       �� = �+ �� = �+ �(−�) = −�� 

aXáQáR Ú  

 (viii)  S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú  −�� ,−�� ,−�� ,−�� , … … 
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  bÙÿZáNý, �� = −�� , �� = −�� , �� = −�� , �� = −�� 

   ∴  �� − �� = −�� − �− ��� = −�� +
�� = � 

       �� − �� = −�� − �− ��� =
�� +

�� = � 

   ∴  �� − �� = �� − �� = −��      �∴ � = −�� ,� = �� 
aXáQáR Ú  

 (ix)  S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú  �, �, �, ��, … … …. 

  bÙÿZáNý, �� = �, �� = �, �� = �, �� = �� 

   ∴  �� − �� = � − � = � 

       �� − �� = � − � = � 

   ∴  �� − �� ≠ �� − �� 
 ∴ S÷Pºý í ÷̂Mã aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý RábÙÿ ñ  

aXáQáR Ú  

 (x)  S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú  �, ��, ��, ��, … … … … …. 

  bÙÿZáNý, �� = �, �� = ��, �� = ��, �� = �� 

   ∴  �� − �� = �� − � = � 

       �� − �� = �� − �� = � 

       �� − �� = �� − �� = � 

   ∴  �� − �� = �� − �� = �� − �� = � 

 ∴ aáQá\M #ÿw’ÿ\ = (�) = �  

       *âNýZá,   �� = � + �� = � + �(�) = �+ �� = �� 

       �� = �+ �� = �+ �� = �� 

       �� = �+ �� = �+ �� = �� 

aXáQáR Ú  

 (��)  S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú  �, ��, ��,  ��, … … … … 
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  bÙÿZáNý, �� = �, �� = ��, �� = ��, �� = �� 

   ∴  �� − �� = �� − � 

       �� − �� = �� − �� 

   ∴  �� − �� ≠ �� − �� 
 ∴ S÷Pºý í ÷̂Mã aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý RábÙÿ ñ  

aXáQáR Ú  

 (���) S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú   √�, √�, √��, √��, … … … … .. 

  bÙÿZáNý,     �� = √�, �� = √�, �� = √��, �� = √�� 

  #OÞáÖ      �� = √�, �� = �√�, �� = �√�, �� = �√� 

   ∴  �� − �� = �√� − √� = √� 

       �� − �� = �√� − �√� = √� 

       �� − �� = �√� − �√� = √� 

   ∴  �� − �� = �� − �� = �� − �� = √� 

 ∴ aáQá\M #ÿw’ÿ\ = (�) = √�  

       *âNýZá,   �� = � + �� = √� + �√� = �√� 

       �� = �+ �� = √� + �√� = �√� 

       �� = �+ �� = √� + �√� = �√� 

aXáQáR Ú  

 (����)   S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú  √�, √�, √�, √��, … … … … ..  

  bÙÿZáNý,     �� = √�, �� = √�, �� = √�, �� = √�� 

  #OÞáÖ     �� = √�, �� = √�, �� = �, �� = �√�  

   ∴  �� − �� = √� − √� 

       �� − �� = � − √� 

   ∴  �� − �� ≠ �� − �� 
 ∴ S÷Pºý í ÷̂Mã aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý RábÙÿ ñ  
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� � � �� 

7 

-18 

……….. 

-18.9 

3.5 

3 

……… 

-3 

2.5 

0 

8 

10 

18 

……. 

105 

……… 

0 

-5 

3.6 

……….. 

aXáQáR Ú  

 (���)   S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú  �� ,   ��,  ��,   �� , … … … … … 

  bÙÿZáNý,     �� = ��, �� = ��, �� =  �� , �� =   �� 
  #OÞáÖ     �� = �, �� = �, �� = ��, �� = ��  

   ∴  �� − �� = � − � = � 

       �� − �� = �� − � = �� 

   ∴  �� − �� ≠ �� − �� 
 ∴ S÷Pºý í ÷̂Mã aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý RábÙÿ ñ  

aXáQáR Ú  

 (��)  S÷Pºý ïí ÷̂Mã  Ú   �� ,  ��,  ��, ��, … … … … …. 

  bÙÿZáNý,     �� = ��, �� =  ��, �� =  ��, �� = ��
   ∴  �� − �� = �� − � = �� 

       �� − �� = �� − �� = ��
       �� − �� = �� − �� = ��
   ∴  �� − �� = �� − �� = �� − �� = �� 

 ∴ aáQá\M #ÿw’ÿ\ = ��  

 ∴ S÷Pºý í ÷̂Mã aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý #áïíýFýñ  

 

#Rå^ã]Rã –  �.� 

S÷r… �. âPZá #áíýFý íY aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýNý S÷OX SP �,  aáQá\M #ÿw’ÿ\ �  #á\ë � NýX SP ��ñ Ný]\ Nýáâ]@üáAR\ Aá]ã JýábÙÿaXæb Sæ\M 

@ü\á –  

(i) 

(ii)  

(iii) 

(iv)  

(v)  
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aXáQáR Ú  

 (�)  bÙÿZáNý, � = �, � = �, � = � 

 ∴  �� = � + (� − �)� 

 ∴ �� = �+ (� − �)� = �+ � × � = �+ �� = �� 

 (��)   bÙÿZáNý, � = −��, � = ��, �� = � 

 ∴  �� = � + (� − �)� 

 ⇒  � = −�� + (�� − �)� 

 ⇒ � = −�� + �� 

 ⇒ �� = �� 

 ⇒ � = � 

 (���)   bÙÿZáNý, � = −�, � = �, �� = −� 

 ∴  �� = � + (� − �)� 

⇒ ��� = � + (�� − �)(−�)

 ⇒ −� = � − �� 

 ⇒ � = �� − � = �� 

 (��)   bÙÿZáNý, � = −��.�, � = �.�, �� = �.� 

 ∴  �� = � + (� − �)� 

 ∴  �.� = −��.�+ (� − �) × �.� 

 ⇒ �.�+ ��.� = (� − �) × �.� 

 ⇒ (� − �) × �.� = ��.� 

 ⇒ � − � =
��.��.� = � 

 ⇒ � = �+= ��
 (��)   bÙÿZáNý, � = �.�, � = �, � = ��.� 

 ∴  �� = � + (� − �)� 

 ∴  �� = �.� + (��.� − �) × � 

 ⇒ �� = �.� + � = �.� 
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S÷r… �. Ný]\ S÷âNýïíýIýáïí\ }ük„ý KÙýºý\ïíýIýá UáâýFý KÙýâ]<Vá #á\ë @üá\M Pïí^ÞáVá –  

 (�)��, �, �, … … … ., *bÙÿ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ �� NýX SPïíýIýá  

  (�)��                       (�) 77                    (C)  − 77                            (�) –�� 

 (��)  − �,−�� , �, … … … ..   *bÙÿ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ �� NýX SPïíýIýá  

  (�)  ��                       (�) 22                    (C)  − 38                           (�) − �� �� 

aXáQáR Ú  

 (i) S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ í^÷Mã Ú ��, �, �, … … … …. 

        �� = ��, �� = �, �� = �, …. 

  ∴  �� − �� = � − �� = −� 

      �� − �� = � − � = −� 

      �� − �� = �� − �� = �� 

  ∴  �� − �� = �� − �� = −� = � (Q\á b’]) 

  ∴   �� = �+ (� − �)� 

     *âNýZá,      ��� = �� + (�� − �)(−�) 

   = �� − �� = −�� 

  ∴ }ük„ý KÙýºý\ b’U Ú (�)    

aXáQáR Ú  

 (ii) S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ í^÷Mã Ú −�,−� �� , �, … … … … … …. 

 bÙÿZáNý,        �� = −�, �� = −�� , �� = �, …. 

  ∴  �� − �� = −�� + � =
����� =

�� 
      �� − �� = � +

�� =
���� =

�� 
  ∴  �� − �� = �� − �� =

�� (Q\á b’]) 

  ∴   �� = �+ (� − �)� 
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     *âNýZá,      ��� = −�+ (�� − �) ×
�� = −�+ �� ×

�� = −�+ �� = �� 

   = �� − �� = −�� 

  ∴ }ük„ý KÙýºý\ b’U Ú (�)  

S÷r… �. Ný]\ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýaXæb\ Aá]ãC\ í@übÙÿýIýá\ ]åÂ SPaXæb âRMÞZ @ü\á −    

(�)  �,             ,                 ��                         (��)                 ,               ��,                 ,                 �
(���)  �,           ,                 ,                    � �� 
(��)  − �,                ,                 ,                    ,                       ,                  � 

(�)              ,                   ��,                 ,                   ,                    ,           − �� 

 

aXáQáR Ú  

 (i) Q\á b’], S÷OXSP = � #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ = � 

  bÙÿZáNý,   �� = � = � 

  #á\ë,   �� = � + �� = �� 

  ⇒  � + �� = �� 

  ⇒ �� = �� − � 

  ⇒ � =
��� = �� 

 ∴  ]åÂ SP �� = � + � = �+ �� = �� (KÙýºý\)  

aXáQáR Ú  

 (ii)  bÙÿZáNý,   �� = � + � = ��… … … … … (�) 

  #á\ë,   �� = � + �� = �… … … … … (�) 

 *âNýZá, (�)– (�) @üâ\ Sá<Ü – 

  +�+ �� = +�
  +�+ � = +��
         �� = −�� 

 (�)  ⇒ � =
���� = −� 
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 *âNýZá, � = −�, (�) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü −  

       � − � = �� 

  ⇒ � = �� + � = ��  (KÙýºý\)  

  ∴  �� = � = �� 

      �� = �+ �� = �� + �(−�) = �� − �� = �  (KÙýºý\) 

aXáQáR Ú  

 (iii)  bÙÿZáNý,   �� = � = � 

  #á\ë,   �� = � + �� = � �� 
  ⇒  �+ �� =

���  

  ⇒ � + �� =
���  

  ⇒ �� =
��� − � 

  ⇒ �� =
������ =

�� 

  ⇒ � =
���×� =

�� 
  ∴ �� = � + � = �+

�� 

           = ����� =
���  (KÙýºý\) 

  �� = � + �� = �+ � ���� = �+ � = � (KÙýºý\)  

aXáQáR Ú  

 (iv)  bÙÿZáNý,   �� = � = −� 

   �� = � + �� = � 

  ⇒ −�+ �� − � 

  ⇒ �� = � 

  ⇒ � =
��� = � 

  *âNýZá,  �� = � + � = −� + � = −� 
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   �� = � + ��  = −� + �(�) 

     = −� + � = � 

�� = � = �� = −� + �(�)

     = −� + � 

     = � 

   �� = � = �� = −� + �(�) 

     = −� + � 

     = � 

  ∴ �� = −�, �� = �,   �� = �, �� = �  (KÙýºý\)  

aXáQáR Ú  

 (v)  bÙÿZáNý,   �� = � + � = ��… … … … … (�) 

  #á\ë,   �� = � + �� = −��… … … … … (�) 

 *âNýZá, (�)– (�) @üâ\ Sá<Ü – 

  +�+ �� = −�� 

  +�+ � = + �� 

  −   −     =  − 

         �� = −�� 

             ⇒ � =
���� = −�� 

 *âNýZá, � = −��, (�) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü −  

       � + (−��) = �� 

  ⇒ � = �� + �� = ��  

  ∴  �� = � = �� 

      �� = �+ �� = �� + �(−��) 

     = �� − �� 

    = ��
      �� = �+ �� = �� + �(−��) 
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     = �� − �� = � 

      �� = �+ �� = �� + �(−��) 

= �� − ��
    = −� 

  ∴  �� = ��, �� = ��, �� = �,   �� = −�   (KÙýºý\) 

S÷r… �.   �, �, ��, ��, … … … … ….  aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ í@üáRïíýIýá SP 78 ? 

aXáQáR Ú  

 S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ ïí^÷MãïíýIýá b’] Ú �, �, ��, ��. 

  ∴ �� = �, �� = �, �� = ��, �� = ��, … … … … 

  ∴ �� − �� = � − � = �
    �� − �� = �� − � = �
  ∴ �� − �� = �� − �� = � = � (Q\á b’]) 

  ∴ �� = �+ (� − �)� 

  ⇒ �� = �+ (� − �)� 

  ⇒ �(� − �) = �� − � = �� 

  ⇒ � − � =
��� = �� 

  ⇒ � = �� + � = �� 

 ∴  aXáÿw’ÿ\  S÷BâNýïíýIýá\ ��- NýX SPïíýIýá b’] Ú ��. (KÙýºý\)  

S÷r… �. Ný]\ S÷âNýïíýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ SP\ aÛAóá âRMÞZ @ü\á Ú 

 (�)�,   ��, ��, … … , ���                 (��) ��, �� �� ,   ��, … . . ,− ��  

aXáQáR Ú  

 (i) S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ í^÷Mã Ú  �,    ��, ��, … …. 

  ∴ �� = �, �� = ��, �� = �� 

  ∴ �� − �� = �� − � = � 

    �� − �� = �� − �� = � 
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  ∴ �� − �� = �� − �� = � = � (Q\á b’]) 

  ∴ �� = �+ (� − �)� 

  ⇒ ��� = �+ (� − �)� 

  ⇒ �(� − �) = ��� − � = ��� 

  ⇒ � − � =
���� = �� 

  ⇒ � = �� + � = �� 

 ∴  34 - NýX SPïíýIýá b’] Ú ���. (KÙýºý\)  

aXáQáR Ú  

 (ii) S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ í^÷Mã Ú  ��, �� �� ,   ��… … … 

  ∴ �� = ��, �� = �� �� =
��� , �� = �� 

  ∴ �� − �� =
��� − �� =

������ = −�� 
    �� − �� = �� − ��� =

������ = −�� 
∴ �� − �� = �� − �� = −�� (Q\á b’]) 

  ∴ �� = �+ (� − �)� 

  ⇒ −�� = �� + (� − �) �− ��� 
  ⇒ (� − �) �−��� = −�� − �� 

  ⇒ (� − �) �−��� = −�� 

  ⇒ � − � = −�� ×−�� = �� 

  ⇒ � = �� + � = �� 

 ∴  27 - NýX SPïíýIýá b’] Ú −��. (KÙýºý\) 

S÷r… �.  ��, �, �, �, … …. *bÙÿ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ −��� aÛAóáïíýIýá í@üáïïíRá *ýIýá SP bU Sáïí\ïíR S\ã¤üá @ü\á ñ   

aXáQáR Ú  S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ í^÷Mã Ú  ��, �, �, �, … ….  

  ∴ �� = ��, �� = �, �� = �,�� = � 
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  ∴ �� − �� = � − �� = −� 

    �� − �� = � − � = −� 

�� − �� = � − � = −�
  ∴ �� − �� = �� − �� = −� = � (Q\á b’]) 

  ∴ �� = �+ (� − �)� 

  ⇒ −��� = �� + (� − �)(−�) 

  ⇒ � − � =
������ =

����  

  ⇒ � =
���� + � =

������ =
����  

  ⇒ � = �� ��,  bÙÿ y‡áWýáâV@ü aÛAóá RbZ ñ  

 ∴  −��� ,  S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ SP b’U íRáVáïí\ ñ  

S÷r… �. *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ �� NýX SPïíýIýá �� #á\ë �� NýX SPïíýIýá �� b’ïí] Nýá\ ��NXý SPïíýIýá âRMÞZ @ü\á ñ  

aXáQáR Ú 

  Q\á b’] � #á\ë � YOá¼ôïíX aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX SP #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ ñ  

  âPZá #áíýFý, ��� = �� 

  ∴ �+ (�� − �)� = �� 

  ⇒ �+ ��� = ��… … … . . (�) 

  #á\ë,  ��� = ��  

  ∴ �+ (�� − �)� = �� 

  ⇒ �+ ��� = ��… … … … … (�) 

 ∴  (�) – (�) @üâ\ Sá<Ü –  

   + �+ ��� =  +�� 

   + �+ ��� =  +�� 

   −    −           =   − 

    �� = �� 

   ⇒ � =
��� = � 

  



279 

 

  *âNýZá, � = �, (�) aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü −  

   �+ ��(�) = �� 

   ⇒ � = �� − �� = −�� 

  *âNýZá,  ��� = � + (�� − �)� 

       = −�� + �� × � 

       = −�� + ��� = ���  (KÙýºý\)  

S÷r… �. *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýNý �� ýIýá SP #áíýFý Yá\ NýçNýãZ SPïíýIýá �� #á\ë í^_ SPïíýIýá ��� ñ �� NýX SPïíýIýá âRMÞZ @ü\á ñ  

aXáQáR Ú 

  Q\á b’] ′�′ #á\ë ′�′ YOá¼ôïíX aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX SP #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ ñ  

  âPZá #áíýFý, �� = �� 

  ∴ �� = �+ (� − �)� 

  ⇒ �� = � + (� − �)� 

  ⇒ �� = � + �� 

  ⇒ �+ �� = ��… … … . . (�) 

 #á\ë ïí^_ SP,  ��� = ���  

  ∴ �+ (�� − �)� = ��� 

  ⇒ �+ ��� = ���… … … … … (�) 

  *âNýZá, (�) – (�) @üâ\ Sá<Ü –  

   + �+ ��� =  ��� 

   + �+ �� =  + �� 

   −     −             − 

    ��� = �� 

   ⇒ � =
���� = � 

  *âNýZá, � = �, (�) aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü −  

      �+ �(�) = �� 

   ⇒ � + � = �� 
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      ⇒ � = �� − � = � 

       ∴ ���  = �+ (�� − �) × � 

= � + �� × �
       = � + �� = ��  (KÙýºý\)  

S÷r… �. YâP *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý NçýNýãZ #á\ë RVX SP PåýIýá ¼ôïíX � #á\ë −� bZ íNýïíÿw’ÿ bÙÿZá\ ïí@üáRïíýIýá SP æ̂Ró b’U ?  

aXáQáR Ú 

  Q\á b’] ′�′ #á\ë ′�′ YOá¼ôïíX aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX SP #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ ñ  

  âPZá #áíýFý, �� = �   #á\ë  �� = −� 

  ∴ �+ (� − �)� = �  ∴ �+ (� − �)� = −� 

  ⇒ �+ �� = �… . . (�)  ⇒ �+ �� = −�… . . (�) 

  *âNýZá, (�) – (�) @üâ\ Sá<Ü –  

   + �+ �� =  −� 

   + �+ �� =  + � 

   −     −             − 

    �� = −�� 

   ⇒ � =
���� = −� 

  *âNýZá, � = �, (�) aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü −  

           �+ �(−�) = �
       ⇒ � − � = � 

      ⇒ � = �+ � = � 

  #áïí@üð,   ��  = �  âPZá #áíýFý ñ  

   ∴ �+ (� − �)� = � 

   ⇒ �+ (� − �)(−�) = � 

⇒ −�(� − �) = −�
   ⇒ �(� − �) = � 

   ⇒ � − � =
�� = � 

   ⇒ � = �+ � = �   ∴  �-NýX SP = � KÙýºý\ ñ  
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S÷r…  ��. *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý �� NýX SPïíýIýá ��NýX SPïíýIýáNýïî@ü � KýáDü\ ñ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ aáQá\R #ÿw’ÿ\ âRMÞZ @ü\á ñ  

aXáQáR Ú 

  Q\á b’] ′�′ #á\ë ′�′ YOá¼ôïíX aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX SP #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ ñ  

  *âNýZá,  ��� = �+ (�� − �)� 

= � + ���
  #á\ë    ��� = � + (�� − �)� 

       = � + �� 

  S÷r…XïíNý, ��� − ��� = � 

   ⇒(�+ ���)− (�+ ��) = � 

   ⇒ �+ ��� − � − �� = � 

   ⇒ �� = � 

   ⇒ � = � 

 ∴ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIý\ aáQáRM #ÿw’ÿ\ (�) = �  KÙýºý\ ñ  

S÷r… ��.�, ��, ��, ��, … … … aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ í@üáRïíýIýá SP �� NýX SPNýïî@ü ��� KýáDü\ ?  

aXáQáR Ú 

  Q\á b’] ′�′ #á\ë ′�′ YOá¼ôïíX aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX SP #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ ñ  

  (âPZá #áíýFý) aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá Ú   �, ��, ��, ��, … … … 

   ∴ �� = �, �� = ��, �� = ��, �� = �� 

   ∴ �� = �� = �� − � = �� 

    �� = �� = �� − �� = �� 

   ∴  � = �� = �� = �� = �� = �� 

   *âNýZá,��� = �+ (�� − �) × �� 

        = � + ��� = ��� 

  S÷r…XïíNý, �� = ��� + ���� 

   ⇒ � + (� − �)� = ��� + ��� 

   ⇒ �+ (� − �) × �� = ��� 

   ⇒ ��(� − �) = ��� − � = ��� 
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   ⇒ � − � =
����� = �� 

   ⇒ � = �� + � = �� 

 ∴ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIý\ ��-NýX SPïíýIýá, ��-NýX SP Nýïî@ü ��� KýáDü\ ñ 

S÷r… ��.  PåýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ aáQá\M #ÿw’ÿ\ *í@ü ñ âabÜNý\ ���NýX SP PåýIýá\ SáOÞ@üó ��� ñ âabÜNý\ ����NýX SP PåýIýá\ SáOÞ@üó 

 â@üXáR?    

aXáQáR Ú  

 Q\á b’] ′�′ #á\ë ′�′ ¼ôïíX *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX SP #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ ñ #áí@üð,  ′�′ #á\ë ′�′ #á\ë *ýIýá 

aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX SP #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ñ 

 S÷r…XïíNý,  

   ⦋ âk‡NýãZ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ ���-NýX SP ⦌  
    ⦋S÷OX aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ ���-NýX SP = ���⦌ 
 ⇒ ��+ (��� − �)�] − ��+ (��� − �)�] = ��� 

 ⇒ �+ ��� − � − ��� = ��� 

 ⇒ � − � = ���… … … … … . . (�)  

 *âNýZá, ⦋ âk‡NýãZ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ ����-NýX SP⦌  
 = ��+ (���� − �)�] − �� + (���� − �)�] 
 =  �+ ���� − � − ��� − � 

 =  � − � = ��� ⦋ (�) RÛ UóVbá\ @üâ\ Sá<Ü −⦌ 
S÷r… ��. â@üXáRýIýá âNýâR #Û@üYåºýô aÛAóá �í\ âUWýáGó?  

aXáQáR Ú 

  �í\ âUWýáGó âNýâRýIýá #Û@ü âUâ^tËýý aXáÿw’ÿ\  S÷BâNýïíýIýá b’] Ú ���, ���, ���, … …���.  

  bÙÿZáNý, � = �� = ���,�� = ���,�� = ��� #á\ë �� = ��� 

  ∴  �� − �� = ��� − ��� = � 

   �� − �� = ��� − ��� = � 

  ∴  � = �� − �� = �� − �� = � 

  âPZá #áíýFý Ú �� = ��� 

  ∴  �+ (� − �)� = ��� 

  ⇒  ��� + (� − �)� = ��� 
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  ⇒ �(� − �) = ��� − ��� = ���
  ⇒ � − � =

���� = ��� 

  ⇒ � = ��� + � = ��� 

 ∴ � í\ âUWýáGó âNýâR #Û@ü âUâ^tËý XåJý aÛAóá b’] Ú ��� ýIýá ñ 

S÷r… ��.�� #á\ë ���\ XáGNý �\ |üâMNý@ â@üXáRýIýá #áíýFý?  

aXáQáR Ú  

 �� #á\ë ���\ XáGNý �\ |üâMNý@üïíUá\ b’] Ú ��, ��, ��, ��, … , ��� 

 bÙÿZáNý, � = �� = ��,�� = ��,�� = �� #á\ë �� = ��� 

  ∴  �� − �� = �� − �� = � 

   �� − �� = �� − �� = � 

  ∴ � =,�� − �� =  �� − �� = � #á\ë �� = ��� âPZá #áíýFý ñ  

  ∴  �+ (� − �)� = ��� 

  ⇒  �� + (� − �) × � = ��� 

  ⇒ �(� − �) = ��� − �� = ��� 

  ⇒ � − � =
���� = �� 

  ⇒ � = �� + � = �� 

 ∴ �� #á\ë ���-\ XáGNý O@üá �-\ |üâMNý@ü �� ýIýá SP #áíýFý ñ 

S÷r… ��. � \ â@ü XáR\ UáïíU ��,��, ��, …. #á\ë �, ��, ��, … … *bÙÿ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý PåýIýá\ � NýX SP PåýIýá aXáR? 

aXáQáR Ú  

 S÷Pºý S÷OX aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá Ú ��,��, ��, …. 

 bÙÿZáNý, � = �� = ��,�� = ��,�� = ��, … .. 

  ∴  �� − �� = �� − �� = � 

   �� − �� = �� − �� = � 

  ∴ � =,�� − �� =  �� − �� = �  

 #á\ë S÷Pºý âk‡NýãZ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá Ú �, ��, ��, … … 

  bÙÿZáNý, �� = � = �,�� = ��,�� = �� 

  ∴  �� − �� = �� − � = � 
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  ∴ S÷r…XïíNý,  

   ⦋S÷OX aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá NýX SP ⦌ = ⦋ âk‡NýãZ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá NýX SP ⦌ 
  ⇒  �� + (� − �) × � = �+)� − �) × � 

  ⇒ �� + �� − � = � + �� − � 

  ⇒ �� + �� = �� − � 

  ⇒ �� − �� = −� − �� 

  ⇒ −�� = −�� 

  ⇒  � =
��� = �� (KÙýºý\)  

S÷r… ��. *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ NæçNãZ SPïíýIýá �� #á\ë aÂX SPïíýIýá S°×X SPïíýIýáNýïî@ü �� KýáDü\ ñ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá âRMÞZ @ü\á ñ  

aXáQáR Ú  

 Q\á b’] ′�′ #á\ë ′�′ YOá¼ôïíX *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX SP #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ ñ  

  âPZá #áíýFý Ú �� = �� 

   ∴ �+ (� − �)� = �� 

   ⇒ �+ �� = ��… … … . (�) 

  S÷r…XïíNý,   �� − �� = �� 

   ⇒ {� + (� − �)�}− {� + (� − �)�} = �� 

   ⇒ �+ �� − � �� = �� 

   ⇒ �� = ��  

   ⇒ � =
��� = �

  *âNýZá, � = �, (�)RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü − 

   �+ �(�) = �� 

   ⇒� = �� − �� = � 

  ∴ âRïíMÞZ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá Ú �, ��, ��, ��, ��, … … … .. ñ  

S÷r… ��.    �, �,��, … . ,   ��� *bÙÿ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ í^_\ Tüá]\ S\á ��NýX SPïíýIýá âRMÞZ @ü\á ñ  

aXáQáR Ú S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá b’] Ú �, �,��, … . ,   ���  

 bÙÿZáNý, �� = �,�� = �,�� = �� #á\ë �� = ���. 
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  ∴  � = �� − �� = �� − � = � 

   �� − �� = �� − � = � 

∴ � =,�� − �� =  �� − �� = �
 *âNýZá,  � + (� − �) × � = ��� ��� = � + (� − �)�]  

  ⇒  �(� − �)� = ��� − � = ��� 

  ⇒ � − � =
���� = �� 

  ⇒ � = �� + � = �� 

 ∴ ïí^_ SP\ S\á ��-NýX SPïíýIýá b’]  

  = (XåJý ýSP aÛAóá ) − �� + � 

  = �� − �� + � = ��-NýX SP 

∴ ïí^_ SP\ S\á ��-NýX SPïíýIýá b’U  

  = S÷OX SP\ S\á ��-NýX SP 

  = �+ (�� − �) × � 

  = �+ �� × � 

  ⇒ �+ ��� = ���  (KÙýºý\) 

S÷r… ��. *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ ýEýNåýOÞ #á\ë #tËýX SP PåýIýá\ íYáBTü] �� #á\ë _tËý #á\ë P^X SP PåýIýá\ íYáBTü] �� ñ aXáÿw’ÿ\ 

S÷BâNýïíýIýá\ S÷OX âNýâRýIýá SP âRMÞZ @ü\á ñ  

 aXáQáR Ú  

 Q\á b’] ′�′ #á\ë ′�′ YOá¼ôïíX *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX SP #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ ñ  

  S÷OX ýEýNÞýXïíNý,  �� + �� = �� 

   ⇒ � + (� − �)� + � + (� − �)� = �� 

   ⇒ �+ �� + �+ �� = ��     �∴ �� = � + (� − �)�] 
   ⇒ �� + ��� = ��
   ⇒ �+ �� = ��… … … . (�) 

  âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý,  �� + ��� = �� 

   ⇒ � + (� − �)� + � + (�� − �)� = �� 
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   ⇒ �+ �� + ��� = �� 

   ⇒ �� + ��� = ��
   ⇒ �+ �� = ��… … … . (�) 

  *âNýZá, (�) − (�) @üâ\ Sá<Ü − 

   +� + �� = +�� 

   +� + �� = +�� 

   −    −             − 

    2d=10 

             ⇒ � =
��� = � 

  *âNýZá, � = �, (�)RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü − 

   ∴ � + �(�) = �� 

   ⇒ � + �� = ��  ⇒ � = �� − �� = −�� 

   ∴ �� = � = −�� 

       �� = �+ � = −�� + � = −� 

        �� = � + �� = −�� + �× � = −�� + �� = −� 

  ∴  aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ S÷OX âNýâRýIýá SP SP b’U Ú –��,−�,−�, … …  (KÙýºý\)  

S÷r… ��.���� ýEýRNý ýýEåýUUá \áïíV ���� ýIý@üá UýFýïí\@üãZá P\XbáNý ýEýá@üâ\ #á\Çü @üâ\ïí] #á\ë S÷âNý UýFýïí\ ��� ýIý@üáïî@ü Uçâk„ý 

(���������) ]áWý @üâ\ïí] ñ í@üáR UýFý\Ný íNý<Ü\ P\Xbá ���� ýIý@üá b’U ?  

aXáQáR Ú  

  ýEåýUUá\áV\ S÷OX P\Xbá = ���� ýIý@üá  

  UýFýïí\@üãZá P\Xbá Uçâk„ý = ���� ýIý@üá  

  Q\á b’], UýFý\\ aÛAóá = � 

   ∴   S÷OX SP    (�) = ���� ýIý@üá ñ 

  aáQá\M #ÿw’ÿ\   (�) = ��� ýIý@üá ñ 

 #á\ë �� = ���� ýIý@üá  

  ∴ ���� + (� − �) × ��� = ���� 

  ⇒ ���(� − �) = ���� − ���� 
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  ⇒ ���(� − �) = ���� 

  ⇒ � − � =
������� = �� 

  ⇒ � = �� + � = �� 

 ∴ UýFý\ #Rå¼ôX Ú ����,����,����,����, … … … .. 

  bÙÿZáNý, � = ����,� = �,� = �� 

 Q\á b’] �� âRïíMÞZ UýFý\ aæâýEýNý @üïí\ ñ  

 ∴ �� = ���� + (�� − �) × � 

           = ���� + �� = ���� 

 ∴ ���� ýEýRNý ýEåýUUá \áV\ P\Xbá b’U ���� ýIý@üá ñ  

S÷r… ��. \áXýEý\ïíM í@üáïíRá *ýIýá UýFý\\ S÷OX aÂábNý �ýIý@üá a°×Z @üâ\ïí] #á\ë S÷âNý aÂábNý a°×Z\ QR �.�� ýIý@üáïî@ü UýLýòábÙÿ îB 

Oáâ@ü]ñ � NýX aÂábNý íNý<ÜN\ aáÂáâb@ü a°×Z\ Sâ\XáR ��.�� ýIý@üá b’ïí] \ XáR âRMÞZ @ü\á ñ 

aXáQáR Ú  

  S÷OX aÂábNý a°×Z\ Sâ\XáM = � ýIý@üá  

      S÷âNý aÂábNý a°×Z\ Uçâk„ý\ Sâ\XáM = �.�� ýIý@üá  

∴ S÷r…ïíýIýá\ S\á íPAá YáZ bÙÿ *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý BJýR @üïí\ ñ  

  ∴  �� = � = �,� = �.�� 

  ∴  �� = � + �.�� = �.��
       �� = �.�� + �.�� = �.�� 

 #áí@üð, �� = ��.�� ⦋ âPZá #áíýFý ⦌ 
  ∴ � + (� − �) × �.�� = ��.��   �∴  �� = �+ (� − �)�] 
  ⇒ (� − �) × �.�� = ��.�� − � 

  ⇒ (� − �) × �.�� = ��.�� 

  ⇒ � − � =
��.���.�� =

������� = � 

  ⇒ � = �+ � = �� 

 ∴ 10-NýX aÂábNý \áXýEý\M\ a°×Z\ Sâ\XáM b’U ��:�� ýIý@üá ñ  
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#Rå^ã]Rã −�.� 

S÷r… �. Ný]\ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýaXæb\ íYáBTü] âRMÞZ @ü\á Ú  

 (�)�,�,��, … . (�� ýIý@üá SPïî])           (��) − ��,−��,−��, … . , (�� ýIý@üá SPïî])  

 (���)�.�,�.�,�.�, … … , (���ýIý@üá SPïî])             (��)
��� ,

��� ,
��� , … … . , (��ýIýá SPïî] )  

aXáQáR Ú  

 (�) S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá Ú �,�,��, … … . . 

 bÙÿZáNý, � = � , � = � − � = � #á\ë � = �� 

  ∴ �� =
�� {�� + (� − �)�} 

  ∴ ��� =
��� {� × � + (�� − �) × �} 

            = �{�+ � × �} = �{� + ��} 

     = � × �� = ��� (KÙýºý\)  

aXáQáR Ú  

 (��) S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá Ú –��,−��,−��, ….  

 bÙÿZáNý, � = −�� , � = −�� + �� = �  #á\ë � = �� 

  ∴ ��� =
��� {�(−��) + (�� − �) × �} 

             = �{−�� + ��} = � × (−��) = −���  (KÙýºý\) 

aXáQáR Ú  

 (���) S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá Ú �.�,�.�,�.�, … 

 bÙÿZáNý, � = �.� , � = �.� − �.� = �.�  #á\ë � = ��� 

  ∴ ���� =
���� {�× �.�+ (��� − �) × �.�} 

             = ��{�.� + ���.�} = �� × ���.� = ����  (KÙýºý\) 

aXáQáR Ú  

 (��) S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá Ú ��� ,
��� ,

��� , … …. 

 bÙÿZáNý, � =
���  , � =

��� − ��� =
�����   #á\ë � = �� 
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  ∴ ��� =
��� �� � ����+ (�� − �)

���� 
             =

��� � ��� +
����� =

��� � ��� +
��� 

           =  
��� ������ � =

��� ×
��� =

����   (KÙýºý\) 
S÷r… �. Ný]\ íYáBâU]á@ü âRMÞZ @ü\á Ú 

  (�)�+ �� �� + �� +⋯+ ��                                   (��)�� + �� + �� +⋯+ �� 

 (���)− �+ (−�) + (−��) +⋯+ (−���) 

aXáQáR Ú  

 (�) S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá Ú �+ �� �� + �� +⋯+ �� 

  bÙÿZáNý, � = � , � = �� �� − � =
��� − � =

������ =
��  

  #á\ë, � = �� = �� 

  ∴ � + (� − �)� = ��
  ⇒ �+ (� − �) ×

�� = ��
  ⇒ 

�� (� − �) = �� − � = �� 

  ⇒  � − � = �� ×
�� = �� 

  ⇒  � = �� + � = �� 

 *âNýZá,  ��� =
��� {�+ ��} �∴ �� =

��  {� + �}� 
          =

��� × �� =
�����   (KÙýºý\) 

aXáQáR Ú  

 (��) S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá Ú �� + �� + �� +⋯+ �� 

  bÙÿZáNý, � = �� , � = �� − �� = −�  

  #á\ë, � = �� = ��� 

∴ �� + (� − �)(−�) = ��
  ⇒ (� − �)(−�) = �� − �� = −�� 
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  ⇒ � − � =
����� = �� 

  ⇒  � = �� + � = �� 

  ⇒  � = �� + � = �� 

 *âNýZá,  ��� =
��� ��� + ��] �∴ �� =

��  {� + �}� 
          =

��� × �� = �� × �� = ���  (KÙýºý\)  

aXáQáR Ú  

 (���) S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá Ú −� + (−�) + (−��) +⋯+ (−���) 

  bÙÿZáNý, � = −� , � = −�+ � = −�  

  #á\ë, � = �� = −��� 

  ∴ −� + (� − �)(−�) = −��� 

  ⇒ (� − �)(−�) = −��� + � = −��� 

  ⇒ � − � =
������ = �� 

  ⇒  � = �� + � = �� 

  ⇒  � = �� + � = �� 

 *âNýZá,  ��� =
��� {−�+ (−���)} 

          = ��(−���) = − ����  (KÙýºý\)  

S÷r… 3. *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\  

 (i) âPZá #áíýFý � = �,� = �,�� = ��,� #á\ë �� KÙýâ]<Vá ñ  

 (ii) âPZá #áíýFý � = �,� = ��,� #á\ë ��� KÙýâ]<Vá ñ 

 (iii) âPZá #áíýFý ��� = ��,� = �,� #á\ë ��� KÙýâ]<Vá ñ 

 (iv) âPZá #áíýFý �� = ��,��� = ���,� #á\ë ��� KÙýâ]<Vá ñ 

 (v) âPZá #áíýFý � = �,�� = ��,� #á\ë �� KÙýâ]<Vá ñ 

 (vi) âPZá #áíýFý � = �,� = �,�� = ��,� #á\ë �� KÙýâ]<Vá ñ 

 (vii) âPZá #áíýFý � = �,�� = ��,�� = ���,� #á\ë � KÙýâ]<Vá ñ 
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 (viii) âPZá #áíýFý �� = �,� = �,�� = −��,� #á\ë �� KÙýâ]<Vá ñ 

 (ix) âPZá #áíýFý � = �,� = �,� = ���,�  KÙýâ]<Vá ñ   

   (x) âPZá #áíýFý � = ��,� = ���, #á\ë XåJý SP\ aÛAóá �;� KÙýâ]<Vá ñ    

aXáQáR Ú  

 (i) âPZá #áíýFý � = �,� = �,�� = ��,  

  ∴ �� = ��
  ⇒ � + (� − �)� = �� 

  ⇒ �+ (� − �)� = �� 

  ⇒ �(� − �) = �� − � = �� 

  ⇒ � − � =
��� = �� ⇒ � = �� + � = �� 

 *âNýZá, �� =
�� �� + �] =

��� ��+ ��] = � × �� = ��� (KÙýºý\) 

aXáQáR Ú  

 (ii) âPZá #áíýFý � = �,��� = ��,   

  ∴ ��� = �� 

  ⇒ � + (� − �)� = �� 

⇒� + (�� − �)� = ��
  ⇒ ��� = �� − � = �� 

  ⇒ � =
������ =

�� 

 *âNýZá, ��� =
��� ��+ ��] �∴ �� =

�� �� + �]�
      =

��� × �� = �� × �� = ��� (KÙýºý\) 

aXáQáR Ú  

 (iii) âPZá #áíýFý ��� = ��,� = �,   

  ∴ ��� = �� 

  ⇒ � + (� − �)� = �� 

  ⇒ � + (�� − �)� = �� 
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  ⇒ � + �� = �� 

  ⇒ � = �� − �� = � 

 *âNýZá, ��� =
��� ��+ ��] �∴ �� =

�� �� + �]�                  = � × �� = ��� (KÙýºý\) 

aXáQáR Ú  

 (iv) âPZá #áíýFý �� = ��,��� = ���   

  ∴ �� = �� 

  ⇒ � + (� − �)� = �� 

  ⇒ � + (� − �)� = �� 

  ⇒ � + �� = ��… … … (�) 

  ∴  ��� = ��� 

       ��� ��� + (�� − �)�] = ��� �∴ �� =
�� �� + �]�� 

  ⇒ ��� + ��] = ��� 

  ⇒ �� + �� =
���� = �� 

  ⇒ �� + �� = ��… … … … . . (�) 

   (�) \ S\á  � = �� − ��… … … … . . (�) 

 *âNýZá, (a) -\ XáR (2) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

      �(�� − ��) + �� = ��
  ⇒ �� − �� + �� = �� 

  ⇒ �� = �� − �� 

  ⇒ � =
��� = −� 

 *âNýZá, � = −�, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

  � = �� − �(−�) 

  � = �� + � = �� 

 *âNýZá, ��� = �� + (�� − �)(−�)�∴  �� = �+ (� − �)�] 
      = �� − � = �  (KÙýºý\) 
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 aXáQáR Ú  

 (v) âPZá #áíýFý � = �,�� = ��   

  ∴ �� = �� 

  ⇒ 
��  ��� + (� − �)�] = �� �∴  �� =

�� ��� + (� − �)�]�
  ⇒ 

��  ��� + ��] = �� 

  ⇒ �� + �� =
����×��� =

���  

  ⇒ �� + ��� = �� 

  ⇒ �� = �� − ��� = −�� 

  ⇒ � =
���� = −���  

 *âNýZá,  �� = �+ (� − �)� 

  ⇒ 
��� + (� − �) × � 

  ⇒ −��� + �� =
��������  

  ∴  �� =
��� = −�   (KÙýºý\) 

aXáQáR Ú  

 (vi) âPZá #áíýFý � = �,� = �,�� = ��   

  ∴  
�� �� × � + (� − �)�] = ��

  ⇒ ���+ �� − �] = ��� 

  ⇒ ���� − �] = ��� 

  ⇒ ��� − �� − ��� = � 

  ⇒ ��� − � − �� = � 

  ⇒ ��� − ��� + �� − �� = � 

  ⇒ ��(� − �) + �(� − �) = �
  ⇒ (� − �)(�� + �) = � 

  ∴ �− � = �  ⇒ �� + � = � 
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  ⇒ � = �          ⇒ � = −�� 

  ∴  � >MáiŠ@ü b’U íRáVáïí\ ñ  

  ∴  � = � 

 *âNýZá, �� = �+ (� − �)� = �+ �� = ��  (KÙýºý\)  

aXáQáR Ú  

  (vii) âPZá #áíýFý � = �,   �� = ��,   �� = ���   

  ∴ �� = ��� 

  ∴  
��  �� + ��] = ���  

  ⇒ 
��  ��+ ��] = ��� 

  ⇒ 
�� × �� = ��� 

  ⇒ ��� = ��� 

  ⇒ �� = �� − ��� = −�� 

  ⇒ � =
����� = � 

 *âNýZá,  �� = �� 

  ⇒ �+ (� − �)� = ��  �∴  �� = � + (� − �)�] 
  ⇒ �� = �� − � = �� 

  ⇒  � =
���    (KÙýºý\) 

aXáQáR Ú  

  (viii) âPZá #áíýFý �� = �, � = �,   �� = −��
  ∴ �� = � 

∴ �+ (� − �)� = �
  ⇒ � + �� − � = � 

  ⇒ � = � − ��… … … . . (�) 

 #á\ë,  ∴  �� = −�� 

  ∴  
�� (� + ��) = −�� 
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  ⇒ 
��  �� − �� + �] = −��    ⦋ (1) RÛ UóVbá\ @üâ\ ⦌ 

  ⇒ 
�� ��� − ��] = −�� 

  ⇒ �� − �� + �� = � 

  ⇒ �� − �� − �� = �
  ⇒ �� − �� + �� − �� = � 

  ⇒ �(� − �) + �(� − �) = � 

  ⇒ (� − �)(�+ �) = � 

  ∴ �− � = �         ⇒ �+ � = � 

  ⇒ � = �               ⇒ � = −� ⦋ B÷bMíYáBó RbZ ⦌ 
 *âNýZá,  � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü − 

  � = � − � × � = � − �� = −� (KÙýºý\) 

aXáQáR Ú  

  (ix) âPZá #áíýFý � = �,� = �,� = ���   

  ∴ �� = ��� 

  ∴  
�� �� × �+ (� − �)� ] = ��� 

  ⇒ ���+ ��] = ��� 

  ⇒ �+ �� =
���� = �� 

  ⇒ �� = �� − � = �� 

  ⇒ � = � (KÙýºý\) 

aXáQáR Ú  

  (x) âPZá #áíýFý � = ��,� = ���  #á\ë XåJý SP aÛAóá = � 

  ∴ �� = �� 

  ⇒  �+ (� − �)� = �� 

  ⇒ � + �� = ��… … … … . (�) 

   #á\ë,  �� = ��� 

  ⇒ 
�� �� + ��] = ��� 
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  ⇒ �+ �� =
�����×�� = �� × � = �� 

  ⇒ � = �� − �� 

  ⇒ � = � (KÙýºý\) 

S÷r… �.    �,��,��, … … … *bÙÿ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ â@üXáRýIýá SP\ íYáBTü] ��� b’U ? 

aXáQáR Ú  

 âPZá #áíýFý Ú aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá Ú  �,��,��, … … … 

 bÙÿZáNý, � = �, � = �� − � = � 

 â@üÿwŸ,  ∴  �� = ��� 

  ∴ 
�� ��� + (� − �)�] = ��� 

  ⇒ �� ��(�) + (� − �)�] = ���
  ⇒  

�� ��� + �� − �] = ��� 

  ⇒ ���� + �] = ��� 

  ⇒ ��� + �� − ��� = � 

       � = �,� = �, � = −��� 

  � = (�)� − �× � × (−���) 

       = �� + ����� 

      = ����� 

           ∴  � =  
��±√���  

       =
��±√������×� =

��±����  

       =  
�����    Uá  ��� = −���  Uá �� 

  ∴ � >MáiŠ@ü b’U íRáVáïí\, BâNýïí@ü � = −���   (UâªßNý) 

  ∴ � = �� 

  ∴ ��� = ���  (KÙýºý\) 

S÷r… �. *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX SP �, #âÿwƒÿýÿX SP �� #á\ë íYáBTü] ��� ñ XåJý SP\ aÛAóá #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ âRMÞZ @ü\á ñ  
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aXáQáR Ú 

  âPZá #áíýFý Ú bÙÿZáNý, � = �� = �;    � = �� = �� 

  #á\ë, �� = ���
  ∴  �� = �� 

  ⇒�+ (� − �)� = ��
  ⇒  �+ (� − �)� = �� 

  ⇒ (� − �)� = �� − � = �� 

  ⇒ (� − �)� = ��… … . . (�) 

 #á\ë,  �� = ��� 

  ∴  
�� �� + ��] = ��� 

  ⇒  
�� ��+ ��] = ��� 

  ⇒  ��� = ��� 

  ⇒  � =
����� = �� 

 *âNýZá, � = ��, (�) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü −  

  (�� − �)� = �� 

  ⇒ ��� = �� 

  ⇒ � =
���� =

�� 

 ∴ � = �� #á\ë � =
��   (KÙýºý\)  

S÷r… 6. *ýIýá �� \ S÷OX SP #á\ë #âÿw’ÿX SP ¼ôïíX �� #á\ë ��� ñ YâP bÙÿZá\ aáQá\M #ÿw’ÿ\ �, íNýïíÿw’ÿ �� íýIýáNý â@üXáR SP 

#á\ë âabÜNý\ íYáBTü] â@üXáR?  

aXáQáR Ú 

  âPZá #áíýFý Ú bÙÿZáNý, � = �� = ��;    � = �� = ���,� = � 

  ∴  �+ (� − �)� = ��� 

  ⇒ �� + (� − �) × � = ��� 

  ⇒  �(� − �) = ��� − �� = ��� 

  ⇒ � − � =
���� = �� 
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  ⇒ � = �� + � = �� 

 *âNýZá,  ��� =
��� {�� + ���} 

 ∴ �� ïíýIýáNý SPaÛAóá = �� #á\ë âabÜNý\ íYáBTü] = ����.  

S÷r… �. *ýIýá �� \ � = �  #á\ë ��NýX SPïíýIýá ��� b’ïí] bÙÿZá\ S÷OX �� ýIýá SP\ íYáBTü] âRMÞZ @ü\á ñ  

aXáQáR Ú 

  âPZá #áíýFý Ú bÙÿZáNý, � = �, ��� = ���  #á\ë � = �� 

  ∴  ��� = ���   

  ⇒ �+ (�� − �) × � = ��� 

  ⇒  �+ �� × � = ��� 

  ⇒ �+ ��� = ��� 

  ⇒ � = ��� − ��� = � 

 *âNýZá,  ��� =
��� {� + ���} = �� × ��� = ����   (KÙýºý\)  

S÷r… 8. *ýIý �� \ âk‡NýãZ #á\ë NçýNýãZ SP ¼ôïíX �� #á\ë �� bï’í] S÷OX �� ýIýá SP\ íYáBTü] KÙýâ]<Vá ñ 

aXáQáR Ú  

 Q\á b’] ′�� #á\ë ′�� YOá¼ôïíX S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ S÷OX SP #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ ñ  

 âPZá #áíýFý, �� = ��,�� = ��  #á\ë � = ��
  ∴  �� = ��   

  ⇒ �+ (� − �)� = ��  #á\ë  �� = �� 

  ⇒  �+ (� − �)� = ��        ⇒ �+ (� − �)� = �� 

  ⇒ �+ � = ��                         ⇒ �+ �� = ��… … … . . (��) 

  ⇒ � = �� − �… … … . . (�) 

 *âNýZá, (�) #á\ë (��) UóVbá\ @üâ\ Sá<Ü –  

       �� − � + �� = �� 

  ⇒ � = �� − �� = � 

  ∴ � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü Ú  

     � = �� − � = �� 
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 *âNýZá, ���   =
���  {� × �� + (�� − �) × �} 

      = ���  {�� + �� × �} 

     =  
��� {�� + ���} =

��� × ���                  = �� × ��� = ���� (KÙýºý\) 

S÷r… �. *ýIýá �� \ S÷OX � ýIýá SP\ íYáBTü] �� #á\ë S÷OX �� ýIýá SP\ íYáBTü] ���, �� íýIýá\ S÷OX ýIýá SP\ íYáBTü] KÙýâ]<Váñ  

aXáQáR Ú   

 Q\á b’] ′�� #á\ë ′�� YOá¼ôïíX S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ S÷OX SP #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ ñ  

 ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý −  

    �� = ��   

  ⇒ 
�� {�� + (� − �)�} = �� 

  ⇒  �� + �� = �� 

  ⇒ �+ �� = � 

  ⇒ � = � − ��… … … … … … (�) 

 #áïí@üð,       ��� = ���   

  ⇒ 
��� {�� + (�� − �)} = ��� 

  ⇒  �+ �� =
����� = �� 

  ⇒ �� + �� = ��… … … … . (�) 

 *âNýZá, (�) #á\ë (�) UóVbá\ @üâ\ Sá<Ü –  

       � − �� + �� = �� 

  ⇒ �� = �� − � 

  ⇒ � =
��� = � 

  ∴ � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü Ú  

    ∴ � = � − �× � = � − � = � 

  ∴  �� =
�� {�� + (� − �)�} 

            =  
�� {� × �+ (� − �) × �} 

           = �{�+ � − �} = � × � = �� (KÙýºý\) 
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S÷r… ��. íPAå<Vá íY,��, ��, … … ,�� , … … SPaXæïíb *ýIýá �� BJýR @üïí\ Yá\ �� @ü Ný]Ný âPZá\ Pïí\ aÛ¬áUk„ý @ü\á îbïíýFý 

]BïíNý, S÷âNýïíýIýá\ í¤ü¼Ný S÷OX ��ýIýá SP\ íYáBTü] KÙýâ]<Vá ñ  

 (�)�� = � + ��                                        (��)�� = � − �� 

 

aXáQáR Ú  

 (i) âPZá #áíýFý Ú �� = �+ ��… … … . (�) 

 �-\ âUâWýl… XáR (1) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü Ú  

  �� = �+ �× � = �; 

  �� = �+ �× � = ��; 

  �� = �+ �× � = ��, … … … .. 

  *âNýZá,  �� − �� = �� − � = � 

   �� − �� = �� − �� = � 

  ∴ �� − �� = �� − �� = � = � 

  ∴ S÷Pºý #Rå¼ôXâýIý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý BJýR @üïí\ ñ  

 bÙÿZáNý,� = �, � = �  #á\ë � = �� 

 ∴ ��� =
��� {� × �+ (�� − �) × �} 

             =
��� {�� + �� × �} =

��� {�� + ��} 

              =
��� × �� = �� × �� = ��� (KÙýºý\) 

aXáQáR Ú  

 (ii) âPZá #áíýFý Ú �� = � − ��… … … . (�) 

 �-\ âUâWýl… XáR (1) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü Ú  

  �� = � − �× � = �; 

  �� = � − �× � = −�; 

  �� = � − �× � = −�, … … … .. 

  *âNýZá,  �� − �� = −� − � = −� 

   �� − �� = −� + � = −� 

  ∴ �� − �� = �� − �� = −� = � 
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 ∴ S÷Pºý #Rå¼ôXâýIý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý BJýR @üïí\ ñ  

 bÙÿZáNý,� = �, � = �  #á\ë � = �� 

 ∴ ��� =
��� {� × �+ (�� − �)(−�)}             =

��� {� − ��} =
��� (= ��) = −��� (KÙýºý\) 

S÷r… ��. YâP *ýIýá �� \ S÷OX � ýIýá SP\ íYáBTü] �� − ��,  íNýïíÿw’ÿ bÙÿZá\ S÷OX SP (��)â@ü ? S÷OX SP PåýIýá\ íYáBTü] â@üXáR? 

âk‡NýãZ SPïíýIýá â@ü *í@üPïí\, NçýNýãZ, P^X #á\ë � NýX SPïí@übÙÿýIýá âRMÞZ @ü\á ñ  

aXáQáR Ú  

 S÷Pºý Ú �� = �� − �� … … … … . . (�) 

 � = �, �, �, … . . (�) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿSR @üâ\ Sá<Ü − 

  ∴ �� = �× � − (�)� = � − � = � 

  ∴  �� + �� = � 

  ⇒�+ �� = � 

  ⇒�� = � − � = �
  ∴  �� = � × � − (�)� = �� − � = � 

  ⇒ �� + �� = � 

  ⇒ �+ �� = �  ⇒ �� = � − � = −� 

        *âNýZá, � = �� − �� = � − � = −� 

  ∴ ��� = � + (�� − �)(−�) = � + �(−�) = � − �� = −�� 

          #á\ë, ��   = �+ (� − �)� 

   = �+ (� − �)(−�) = � − �� + � = � − �� 

  ∴ S÷OX SP (�) = �� = �� = � 

    �� = � 

     �� = �, �� = −�, ��� = −�� #á\ë �- NýX SP = � − ��    (���)  

S÷r… ��.� í\ âUWýáGó S÷OX �� ýIýá QRáiŠ@ü #A~ü aÛAóá\ íYáBTü] âRMÞZ @ü\á ñ 

aXáQáR Ú  

 � k‡á\á âUWýáGó S÷OX �� ýIýá QRáiŠ@ü #A~ü aÛAóáïíUá\ b’] Ú �, ��, ��, ��, ��, ��, ��… … ñ 

  bÙÿZáNý, � = �� = �,�� = ��,�� = ��  #á\ë �� = ��… …. 
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   ∴  �� − �� = �� − � = � 

       �� − �� = �� − �� = � 

�� − �� = �� − �� = �
   ∴  �� = �� = �� − ��, = � = � 

   ∴  �� =
�� {�� + (� − �)�} 

   ∴ ��� =
��� {� × �+ (�� − �) × �} 

              = ��{�� + ���} = �� × ��� = ���� 

  ∴ ïíYáBTü] = ���� (KÙýºý\) ñ  

S÷r… ��. S÷OX ��ýIýá �\ |üâMNý@ü\ íYáBTü] âRMÞZ @ü\á ñ  

aXáQáR Ú �-\ |üâMNý@üïíUá\ b’] Ú  �, ��, ��, ��, ��, ��, … … 

  bÙÿZáNý, � = �� = �,�� = ��,�� = ��, �� = ��. 

   ∴  �� − �� = �� − � = � 

�� − �� = �� − �� = �
   ∴  �� = �� = �� − ��, = � = � 

   ∴  �� =
�� {�� + (� − �)�} 

   ∴ ��� =
��� {� × �+ (�� − �) × �} 

              =  
��� {�� + ���} =

��� × ��� = ��� 

  ∴ ïíYáBTü] = ��� (KÙýºý\) ñ  

S÷r… ��.  � #á\ë ��\ XáG\ #YådŠ aÛAóáâU]á@ü\ íYáBTü] âRMÞZ @ü\á ñ  

aXáQáR Ú  

 � #á\ë ��\ XáG\ #YådŠ aÛAóáâU]á@ü\ íYáBTü] b’] Ú �,�,�,�,�,�, … …�� 

   bÙÿZáNý, � = �� = �,�� = �,�� = �, �� = �. 

   #á\ë � = �� = �� 

   ∴  �� − �� = � − � = � 

       �� − �� = � − � = �  

   ∴  �� = �� = �� − ��, = � = � 
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   #áïí@üð,  � = �� = �� 

   ⇒ � + (� − �)� = �� 

   ⇒ �+ (� − �) × � = ��  

   ⇒  �(� − �) = �� − � = �� 

   ⇒  � − � =
��� = ��

   ⇒ � = �� + � = �� 

   ∴ �� =
�� {�� + (� − �)�}

   ∴ ��� =
��� {�× �+ (�� − �) × �} 

              =  
��� {� + ��} 

              =  
��� × �� = ��� 

  ∴ � #á\ë ��\ XáG\ #YådŠ aÛAóáâU]á@ü\ íYáBTü] = ���.  (KÙýºý\) ñ  

S÷r… ��. *ýIýá âRXÞáM @üáYÞ\ âJý@üáNý âRXÞáM\ @üáX *ýIýá âRQÞáâ\Ný Nýáâ\ANýïî@ü S]X b’ïí] âPU ]Bá Gâ\XRá *íRQ\M\ Ú S÷OX âPRá ��� 

 ýIý@üá, âk‡NýãZ âPRá ��� ýIý@üá, NçýNãZ âPRá ��� ýIý@üá bÙÿNýóáâP ñ #OÞáÖ S÷âNýïíýIýá S\VNýãÞ âPR\ Gâ\XRá Nýá\ SæUÞVNýãÞ âPRNýïî@ü 

 �� ýIý@üá íUâýFýñ âJý@üáPá\ *GïíR @üáXïíýIýá �� âPR S]Xïî@ü axSæMÞ @üâ\ïí] ñ íNý<Ü XåJý â@üXáR ýIý@üá Gâ\XRá Wýâ\U ]áâBU ñ 

 aXáQáR Ú  

 S]X @ü\á\ UáïíU S÷OX, âk‡NýãZ #á\ë NçýNýãZ âPRá\ Gâ\XRá ¼ôïíX ��� ýIý@üá, ��� ýIý@üá #á\ë ��� ýIý@üá ñ #áOÞáÖ S÷âNýïíýIýá 

S\VNýãÞ âPR\ Nýá\ SæUÞVNýãÞ âPRNýïî@ü �� ýIý@üá @üâ\ Gâ\XRá Uçâk„ý SáU ñ 

 ∴ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá b’U Ú ��� ýIý@üá, ��� ýIý@üá, ��� ýIý@üá,........... 

     bÙÿZáNý,   � = �� = ���
   � = �� ýIý@üá, � = �� 

∴ �� âPR\ UáïíU XåJý Gâ\XRá Ú  

    ��� =
��� {�(���) + (�� − �)��} 

            = ��(��� + ����) 

            = ��(����) = ����� 

  ∴ �� âPR\ UáïíU XåJý Gâ\XRá Wýâ\U ]áâBU = �����  ýIý@üá ñ 
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S÷r… 16. *AR âUPóá]Z\ â^¤üáOãÞa@ü]\ âUPóá]ZNýâR@ü í¤ü¼Ný íPAå<Vá Sá\Pâ^ÞNýá\ UáïíU XåJý ��� ýIý@üá\ aáNýýIýá RBP QR\ Så\y€ýá\ âPU 

]Bá b’] ñ YâP S÷âNýïíýIýá Så\y€ýá\\ QR Nýá\ #áB\ïíýIýáNýïî@ü �� ýIý@üá @üX bZ , íNýïíRb’ïí] S÷âNýïíýIýá Så\y€ýá\\ Xæ]ó âRMÞZ @ü\á ñ   

aXáQáR Ú   S÷OX â^¤üáOãÞ@ü Så\y€ýá\ Xæ]ó = � ýIý@üá ñ  

  ∴ âk‡NýãZ â^¤üáOãÞ@ü Så\y€ýá\ Xæ]ó = (� − ��)ýIý@üá ñ 

 ∴  NçýNýãZ â^¤üáOãÞ@ü Så\y€ýá\ Xæ]ó = (� − �� − ��)ýIý@üá ñ 

     = (� − ��) ýIý@üá bÙÿNýóáâP ñ  

 ∴ âRïíMÞZ #Rå¼ôXïíýIýá b’] Ú � ýIý@üá, (� − ��)ýIý@üá, (� − ��)ýIý@üá,..... âY aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý ñ 

  ∴ � = �  ýIý@üá, � = −�� #á\ë � =? 

  *âNýZá, �� =
��  {�� + (� − �)�} aæ¼ UóVbá\ @üâ\ Sá<Ü –  

  ∴ �� =
�� {�(�) + (� − �)(−��)} 

  ⇒ �� =
�� (�� − ����) 

              = �(� − ��) 

 ∴ S÷r…XïíNý, �(� − ��) = ��� 

  ⇒ � − �� =
���� = ��� 

  ⇒ � = ��� + �� = ��� 

 ∴ 7 ýIýá Så\y€ýá\\ Xæ]ó ��� ýIý@üá, ��� ýIý@üá, ��� ýIý@üá, ��� ýIý@üá, �� ýIý@üá, �� ýIý@üá #á\ë �� ýIý@üá ñ  

S÷r… ��. *AR âUPóá]Z\ ýFýá¼-ýFýá¼ãa@üïí] UáZå S÷Pæ_M í\áQ\ KÙýí½ïí^ó âUPóá]Z\ íýIýáSáïí^ Uç¤üïí\áSM @üâ\Uïî] XRyƒÿ @üâ\ïí] ñ *bÙÿíýIýá 

 âak„ýáÿw’ÿ í]áVá b’] íY S÷âNýïíýIýá í ÷̂Mã\ S÷âNýïíýIýá ^áAá\ S\á íNý<Üïí]á@ü SýLýòá ïí^÷MãïíýIýá\ aXaÛAó@ü Uç¤üïí\áSM @üâ\U ñ 

 KÙýüPáb\My‡\ìïíS S÷OX í ÷̂Mã\ *ýIýá ^áAá *íGáSá, âk‡NýãZ í^÷Mã\ *ýIýá ^áAábÙÿ PåïíGáSá bÙÿNýóáâPïî@ü îB íabÙÿPïí\ k‡áP^ í^÷Mãïî]ïí@ü Uç¤ü 

 í\áSM @üâ\U ñ S÷âNýïíýIýá í^÷Mãïí\ âNýâRýIýáïî@ü ^áAá #áíýFý ñ ýFýá¼-ýFýá¼ãâU]áïí@ü XåJýïíNý â@üXáR íGáSá BýFý í\áSM @üâ\U ?  

aXáQáR Ú S÷OX í^÷Mã\ *ýIýá ^áAá\ ýFýá¼-ýFýá¼ãa@üïí] Uç¤ü í\áSM\ aÛAóá � × � = � , âk‡NýãZ í ÷̂Mã\ ýFýá¼-ýFýá¼ã\ k‡á\á Uç¤ü í\áSM\ 

aÛAóá = � × � = �, NýçNýãZ í ÷̂Mã\ ýFýá¼-ýFýá¼ã\ k‡á\á Uç¤ü í\áSM\ aÛAóá= � × � = � #á\ë k‡áP^ í ÷̂Mã\ ýFýá¼-ýFýá¼ã\ k‡á\á Uç¤ü 

í\áSM\ aÛAóá= �× �� = �� 

 ∴ âRïíMÞZ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá b’] Ú �,�,�, … . . ,��.  

  bÙÿZáNý, �� = � = �,�� = �,�� = �, 

  #á\ë � = �� = ��,� = �� 
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  ∴ � = �� − �� = � − � = � 

∴ XåJý Uç¤üïí\áSM\ aÛAóá = ���
  ∴ �� =

�� (�+ �)       

  ��� =
��� (�+ ��) 

        = � × �� = ��� (KÙýºý\)  

S÷r… ��. âýEý¼ �.�Ný íPAå<Vá\ Pïí\ �.� íýFý.âX., �.� íýFý.âX., �.� íýFý.âX., �.� íýFý.âX. , . . …. UóáaáQÞ\ #áRå¼ôâX@üWýáïíV O@üá 

 â@üýFåýXáR KÙýQÞUçºý\ k‡á\á *âýIý @åü~ü]ã aïíGáVá bý’] ñ *bÙÿ #QÞUçºýïíUá\\ í@üú � Ný #á\Çü ñ bÙÿ *ýIýá\ âSýFýNý *ýIýáïî@ü ¼ôïíX 

 �,� î@ü #áíýFý ñ �� ýIýá *@üáâPï¼ôïíX O@üá #QÞUçºý\ k‡á\á BâJýNý *íR *ýIýá @åü~ü]ã\ XåJý îPCÞó â@üXáR ? 

  (Q\á � =
��� )  

 

 

 

 

 

⦋ bÙÿÛâBNý Ú #áRå¼ôâX@üWýáïíV O@üá #QÞUçºýaXæb\ ïîPCÞó ��, ��, ��, ��, … … …#á\ë bÙÿbÜNý\ í@üú ¼ôïíX �,�,�,�, … … … …⦌ 
aXáQáR Ú  

 S÷OX #QÞ–Uçºý\ îPCÞó (��) 

   = ��� = �(�.�) =
�� 

 âk‡NýãZ #QÞ–Uçºý\ îPCÞó (��) 

   = ��� = �(�) = � 

 NçýNýãZ #QÞ–Uçºý\ îPCÞó (��) 

   = ��� = �(�.�) =
���  

 #á\ë ýEýNåýOÞ #QÞ–Uçºý\ îPCÞó (��) 

   = ��� = �(�) = �� bÙÿNýóáâP  

 ∴ ¼ôâX@ü #QÞ-UçºýïíUá\ aXáÿw’ÿ\ Sà\BâNý BJýR @üïí\ý; #OÞáÖ bÙÿZáNý – 

� = �� =
�� ,�� = �,�� =

���  ;
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  �� = ��, … … #á\ë � = �� 

 ∴  � = �� − �� = � − �� =
�� 

 ∴ axSæMÞ @åü~ü]ãïíýIýá\ îPCÞó = ��� 

  ∴ ��� =
��� �� ���� + (�� − �) ����� 

           = ��� (�+ ��)

           = ��� (��) 

           = ��� × �×
��� = ��� 

 ∴ �� ýIýá *@üáâP¼ôïíX O@üá #QÞ-Uçºý\ k‡á\á BâJýNý *íR *ýIýá @åü~ü]ã\ ïïïîPCÞó= ��� ïíýFý.âX.ñ 

S÷r… ��.  ��� ýIåý@åü\á @üáJý *íRPïí\ aïíGáVá b’] Ú �� ýIåý@åü\á *í@üUáïí\ Ný]\ ^á\ãNý, Nýá\ âSýFý\ ^á\ãNý �� ýIåý@åü\á, Nýá\ âSýFýNý �� 

 ýIåý@åü\á bÙÿNýóáâP ñ ��� ýIåý@åü\á @üáJý â@üXáR ^á\ãNý aïíGáVá b’] #á\ë *í@üUáïí\ <S\\ ^á\ãNý í@übÙÿýIåý@åü\á @üáJý #áíýFý ? 

aXáQáR Ú   

 S÷OX ^á\ãNý O@üá @üáJý\ ýIåý@åü\á\ (����) aÛAóá = �� 

 âk‡NýãZ ^á\ãNý O@üá @üáJý\ ýIåý@åü\á\ (����) aÛAóá = �� 

 NçýNýãZ ^á\ãNý O@üá @üáJý\ ýIåý@åü\á\ (����) aÛAóá = �� #á\ë bÙÿNýóáâP ñ  

 ∴ âUâWýl… ^á\ãNý O@üá @üáJý\ ýIåý@åü\á aÛAóáïíUá\ *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý BJýR @üïí\ ñ 

  bÙÿZáNý, �� = � = ��,   �� = ��, �� = ��, … .. 

  ∴ � = �� − �� = �� − �� = −� 

 Q\á bý’] ��� @üáJý\ ýIåý@åü\á\ aÛAóá ñ 

  ∴ �� =
�� {�� + (� − �)�} 

          = �� {�(��) + (� − �)(−�)} 

          = �� (�� − � + �) 

          = �� (�� − �)  

      ∴ S÷r…áRåYáZã,  �� (�� − �) = ��� 

   ⇒ ��� − �� = ��� 

   ⇒ −�� − ��� + ��� = � 
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   ⇒ �� − ��� − ��� + ��� = � 

   ⇒ �(� − ��)(� − ��) = � 

   ∴ � − �� = �                    ⇒ �− �� = � 

   ⇒ � = ��                            ⇒ � = �� 

  ∴ � = ��,�� 

 ∴ S÷OX í¤ü¼Ný Ú  

     � = �� Qâ\ïí] – 

  ��� = �� + (�� − �)(−�) 

         = �� + ��(−�) 

         = �� − �� = −�,  bÙÿ B÷bMïíYáB RbZ ñ  

 ∴ âk‡NýãZ í¤ü¼Ný Ú  

     � = �� Qâ\ïí] – 

  ��� = �� + (�� − �)(−�) 

         = �� + ��(−�) 

= �� − �� = �
 ∴ XåJý ^á\ã\ aÛAóá = �� #á\ë *í@üUáïí\ <S\\ ^á\ãNý O@üá @üáJý\ ýIåý@åü\á\ aÛAóá = � 

 

#Rå^ã]Rã –  �.� (*ØâfFý@ü) 

S÷r… �.   ���,���,���, … . ., *bÙÿ aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX >MáiŠ@ü SPïíýIýá â@üXáR aÛAó@ü SP ? 

aXáQáR Ú S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý Ú  ���,���,���, …. 

   bÙÿZáNý, �� = � = ���,   �� = ���, �� = ���, … ..  

  ∴ � = �� − �� = ��� − ��� = −� 

  ∴ �� = � + (� − �)�  UóVbá\ @üâ\ Sá<Ü –  

  ∴ �� = ��� + (� − �) × (−�) 

            = ��� − ��+ � 

            = ��� − �� 
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 ∴ S÷r…XïíNý,  �� > 0 

  ⇒  ��� − �� > 0         ⇒   ��� < 4� 

  ⇒  � >
����                         ⇒ � > 31

��     â@üÿwŸ, S÷OX >MáiŠ@ü SP\ UáïíU *ýIýá SæMÞaÛAóá b’U ]áâBU ñ  

 ∴ ��-NýX SPïíýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ S÷OX >MáiŠ@ü SP ñ  

S÷r… �. *ýIýá  �� \ NçýNýãZ #á\ë aÂX SP\ íYáBTü] � #á\ë âabÜNý\ Sæ\MTü] �; *bÙÿ �� íýIýá\ S÷OX �� ýIýá SP\ ïíYáBTü] KÙýâ]<Vá ñ 

aXáQáR Ú   

 Q\á b’] ′�� #á\ë ′�� YOá¼ôïíX S÷Pºý aXáÿw’ÿ\ S÷BâNýïíýIýá\ S÷OX SP #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ ñ  

 ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý −  

    �� + �� = �   

  ⇒ �+ (� − �)� + � + (� − �)� = � 

  ⇒ � + �� + � + �� = �
  ⇒ �� + �� = � 

  ⇒ �+ �� = � 

  ⇒ � = � − ��… … … … … . (�) 

 ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý,  �� + �� = �   

  ⇒ {� + (� − �)�} {� + (� − �)�} = � 

  ⇒  {� + ��)} {� + ��} = � 

  ⇒ {� − �� + ��} {� − �� + ��} = �     ⦋(1)   UóVbá\ @üâ\ ⦌ 
  ⇒ {� − ��} {�+ ��} = �
  ⇒ (�)� − (��)� = � 

  ⇒  � − ��� = � 

  ⇒ −��� = � − � 

  ⇒ −��� = −�  

  ⇒ �� =
�� 

  ⇒ � = ±
�� 

 S÷OX í¤ü¼Ný  
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        � =
�� Qâ\ïí],  

∴ � =
�� , (�) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü −

     � + ����� = � 

⇒ �+ � = �
   ⇒ � = � − � 

   ⇒ � = � 

 *âNýZá,     �� =
�� ��� + (� − �)�] UóVbá\ @üâ\X ñ 

  ∴ ��� =
��� ��(�) + (�� − �)

��� 
           = � �� +

��� � 
           = � ������ � = �×

��� = �� (KÙýºý\)  

 âk‡NýãZ í¤ü¼Ný  

          � = −�� Qâ\ïí],  

  ∴   �+ � �− ��� = �
   ⇒ �− � = � 

   ⇒ � = �+ � = � 

  ∴ ��� =
��� ��× �+ (�� − �) �− ���� 

           = � ��� − ��� � 
           = � ������� � = � ×

�� = �� (KÙýºý\)  

S÷r… �. *Kýá] ^]áâU]á@ü �� ýïíýEý.âX. #ÜáNýïí\ #ÜáNýïí\ #áíýFý ñ *í@üUáïí\ Ný]Ný O@üá ^â]Kýá]\ PãC �� íýEý.âX. #á\ë âSýFý\ ^â]âU]á@ü\ 

 PãC aå_XWýáïíV @üâX îB *í@üUáïí\ <S\\ ^â]Kýá]\ PãC bZ �� íýEý.âX. ñ YâP *í@üUáïí\ <S\\ ^â]Kýá]\ S\á *í@üUáïí\ Ný]\ 

 ^â]Kýá]\ Pæ\Nÿšÿ � �� âX. bZ íNýïïíRb’ïí] ^â]âU]á@ü\ UáïíU ]Bá @üáJý\ XåJý îPCÞó â@üXáR ?  

 (bÙÿÛâBNý Ú ^â]\ aÛAóá = ����� + � 

aXáQáR Ú ^â]Kýá]\ aÛAóá (rungs) \ XåJý îPCÞó  = � �� âX. = �� âX. 

      = ��� × ���� íýFý.âX.  
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^â]Kýá]\ XåJý îPCÞó 

S÷âNýïíýIýá ^â]Kýá]\ îPCÞó 

     = ���  íýFý.âX.  

  S÷âNýïíýIýá ^â]Kýá]\ îPCÞó = ��  íýFý.âX. 

 

  ∴ ^â] Kýá]\ aÛAóá =                                                                  =  
����� = ��  

 S÷OX ^â]Kýá]\ îPCÞó = �� íýFý.âX.  

 bÙÿZáNý, � = ��, � = ��,� = �� 

 ∴  XåJý @üáJý\ îPCÞó Q\á b’] Ú ��� 
 ∴ ��� =

��� (�� + ��) 

            = � × �� = ��� 

 ∴ ^â]âU]á@ü\ UáïíU ]Bá @üáJý\ XåJý îPCÞó = ��� íýFý.âX. ñ  

S÷r… �. *ýIýá ^á\ãNý O@üá C\âU]á@üNý �\ S\á ��î] ¼ôâX@üWýáïíV Rx‡\ âPZá b’] ñ íPAå<Vá íY � \ *íR@åüVá *ýIýá XáR #áíýFý YáïíNý 

� Rx‡\ âPZá C\ïíýIýá\ SæUÞVNýãÞ C\\ Rx‡\âU]á@ü\ íYáBTü] Nýá\ S\VNýãÞ C\\ Rx‡\âU]á@ü\ íYáBTü]\ aXáR ñ   � \ XáR âRMÞZ @ü\á ñ 

⦋ bÙÿÛâBNý Ú ���� = ��� − ��� 
 

aXáQáR Ú Q\á b’] C\\ aÛAóá = �
 bÙÿZáNý, � = �� = �;� = � 

 S÷r…XïíNý, �� − �    = ��� − �� 
   =

���� ��(�) + (� − � − �)(�)] 
   =

���  ��+ ��] − ��  ��(�) + (� − �)(�)]
       ⦋ �� =

�� {�� + (� − �)�} #á\ë  

      �� =
�� (� + �) UóVbá\ @üâ\ Sá<Ü −⦌ 

   ⇒ 
���� ��+ � − �] =

��� (��) − �� ��+ � − �] 
   ⇒ 

�(���)� = ��(��) − �(���)�
   ⇒ 

�� �� − � + � + �] = ���� 
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   ⇒  �� × �� = ���� 

   ⇒ �� = ���� 

   ⇒ � = √����               ⇒ � = ��  (KÙýºý\)  

S÷r… �. *AR TåüýIýU] ïíA]SNýá\Ný @üÛâ¼ôïïíýIýïí\ UïíRáVá *ýIýá íB]á\ãNý �� ýIýá ýLýáS #áíýFý #á\ë S÷âNýïíýIýá ýýLýáS\ îPCÞó �� âX. ñ S÷âNýïíýIýá 

ýýLýáSïí\ KÙýfEýNýá �� âX. #á\ë Ub] 
�� âX. ñ *bÙÿ íB]á\ãïíýIýá aáâGUïî] ]Bá @üÛïâ¼ôýIý\ XåJý #áZNýR âRMÞZ @ü\á ñ  

 ⦋ bÙÿÛâBNý Ú S÷OX ýLýáSïíýIýá aáâGUïî] ]Bá @üÛâ¼ôýIý\ #áZNýR = �� ×
�� × �� ��⦌ 

aXáQáR Ú S÷OX ýLýáS ïîNýZá\ @üâ\Uïî] @üÛâ¼ôýIý\ P\@üá\ = ��� ×
�� × ��� âX2 

     =
���  âX2 

 âk‡NýãZ  ýLýáS ïîNýZá\ @üâ\Uïî] @üÛâ¼ôýIý\ P\@üá\ = ��� ×
�� × ��� âX2 

     =
���  âX2 

 *íRPïí\ �� ýIýá ýLýáS î]ïí@ü ñ  

  bÙÿZáNý, �� = � =
��� ,�� =

��� ,�� =
���  

  #á\ë, � = �� 

        ∴ � = �� − �� 

=
��� − ��� =

������ =
���

 ∴ �� ýIýá ýLýáS ïîNýZá\ @üâ\Uïî] @üÛâ¼ôýIý\ P\@üá\ = ��� 

  ∴ ��� =
��� �� ���� �+ �� − �)

��� � 
              =

��� ���� +
��×��� � 

              =
��� ���� +

���� � =
��� ×

���� = ��� 

 ∴ âRïíMÞZ XåJý @üÛâ¼ôýIý\ #áZNýR = ��� âX.3 ñ   (KÙýºý\)  

S÷r… �.    ��,�,�,�, … … … bÙÿNýóáâP aXáÿw’ÿ\ í^÷Mã\ &RâUÛ^âNýNýX SPïíýIýá âRMÞZ @ü\á ñ  

aXáQáR Ú bÙÿZáNý,  � = ��;� = � − �� = −� 

      �� = �+)� − �)� 

  ∴  ��� = �� + (�� − �)� = �� + ��(−�) 
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              = �� − �� = −�� 

S÷r… �.   �,�,�,��, …. bÙÿNýóáâP aXáÿw’ÿ\ í ÷̂MãNý Nïí@üáRïíýIýá SP\ aáÛAóXáR �� b’U ?  

aXáQáR Ú      bÙÿZáNý,      �� = ��;� = �,� = � − � = � 

      ��  = �+)� − �)� 

  ∴  �+ (� − �)� = ��    Uá, �+ �� − � = ��; Uá,�� = �� 

  ∴ � = �� 

S÷r… �.��,��,��, … … *bÙÿ í^÷Mã\ k‡áP^, �� –NýX #á\ë �–NýX SP âRMÞZ @ü\á ñ  

aXáQáR Ú      bÙÿZáNý,    � = ��,� = �� − �� = −�  

     �� = � + (� − �)� 

  ∴  ���  = �� + (�� − �)(−�) 

            = �� + ��(−�) = �� − �� = −�� 

  ∴  ��� = �� + (�� − �)(−�) = �� + ��(−�) 

            = �� − �� = −��. 

   ∴  �� = �� + (� − �)(−�) 

           = �� − �� + � = �� − ��.  

S÷r… �.  *ýIýá S÷BâNý\ S÷OX SP � #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ � ñ bÙÿZá\ S°×P^ SP âyƒÿ\ @ü\á ñ  

aXáQáR Ú      bÙÿZáNý,    � = �,� = �.� = ��  

     �� = � + (� − �)�: 

  ∴  ���  = � + (�� − �)(�) = � + �� = �� 

S÷r… ��. *ýIýá �.�. -\ �-X #á\ë ��-NýX SP ¼ôïíX � #á\ë –��;  í^÷MãïíýIýá âRMÞZ @ü\á ñ 

aXáQáR Ú  

 YâP âRMÞZ �.�. -\ S÷OX SP = � #á\ë aáQá\M #ÿw’ÿ\ = �, íNýïíÿw’ÿ  

  S÷r…áRå^áïí\,� + �� = �… … … … … . . (�) 

   �+ ��� = −��… … … . . (�) 

  (2) –\ S\á (1) âUïíZáB @üâ\ïí], ��� = −�� ; 

   ∴  � = −� 

  (1)-\ S\á  �+ �(−�) = � ;  Uá, � = �+ �� = �� 

  ∴ âRïíMÞZ í ÷̂Mã ��,��,��,��… … … … … … … 
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S÷r… ��.�, ��, ��, ��, … ., *bÙÿ aXáÿw’ÿ\ í^÷MãNý í@üáR í@üáR SP\ aáÛAóXáR ��,�� #á\ë �� − �� b’U ?  

aXáQáR Ú bÙÿZáNý, � = � ;� = �� − � = �; � = �+ (� − �)� 

  ∴ �� = �+ (� − �) × � = � + �� − � 

  Uá, �� = ��;   ∴ � = �� 

  �� = � + (� − �) × � == �+ �� − �;  

  Uá, �� = �� ;  

  ∴  � = �� 

      �� − �� = � + (� − �) × � = �+ �� − � 

  Uá, �� = �� − �� − � = �� − ��;  

  ∴  � = �� − �� 

 KÙýºý\ Ú 29-NýX, 46-NýX,(�� − �) -NýX SP ñ  

S÷r… ��. *ýIýá S÷BâNý\ �-NýX SP� #á\ë �–NýX SP � bï’í] ïíPAå<Vá íY, bÙÿZá\ � NýX SP = �+ � −� 

aXáQáR Ú Q\á , S÷OX SP = �, aXáQá\M #ÿw’ÿ\ = � 

  ∴ �+ (� − �)� = �… … … … (�) 

  ∴ �+ (� − �)� = �… … … … . . (��) 

  (i) \ S\á (ii) âUïíZáB @üâ\, (� − �)� = � − �;  ∴ � = − 

  ∴ (�) - \ S\á � = �+ (� − �) = � + � − � 

  ∴ �� = � + (�− �)� = �+ � − � + (�−�) × (−�) 

          = � + � − � −�+ � = � + � −�.  

S÷r… ��. *ýIýá aXáÿw’ÿ\ S÷BâNý\ � NýX, � NýX, � NýX SP ¼ôïíX  bï’í] 

   S÷XáM @ü\á íY, �(� − �) + �(� − �) + �(� − �) = � 

aXáQáR Ú Q\á, S÷OX SP= �, aáQá\M #ÿw’ÿ\ = � 

  ∴ � = �+ (� − �)�;� = � + (� − �)�; � = �+ (−�)� 

  ∴ �(� − �) + �(� − �) + �(� − �) = {� + (� − �)�}(� − �) 

     +{�+ (� − �)�}(� − �) + {�+ (� − �)�}(� − �) 

  = �{� − �+ � − � + � − �} + �{(� − �)(� − �) + (� − �)(� − �)} 

         +(� − �)(� − �) 

= � × �+ �{�� − �� − � + �+ �� − �� − �+ � + �� − �� − �+ �}

  = � × � = � 


