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PåýIýá ýEý]@üNý î\âA@ü aXã@ü\M\ íYá\ 
(PAIR OF LINEAR EQUATIONS IN TWO VARIABLES) 

 

#Rå^ã]Rã −�.� 

S÷r… 1. #áTüNýáïí\ GãïíZ@ü@ü @üïí] , ‘aáNý UýFý\ #áBïíNý íXá\ UZa íNýáXá\ íNýâNýZá\ UZa\ aáNý|üM #áâýFý] ñ #áí@üð #áâG\ S\á âNýâR UýFý\ 

âSFýNý NåýâX âYXáR KýáDü\ b’Uá XbÙÿ Nýá\ âNýâR|üM b’X ’ñ (*bÙÿíýIýá #áíXáPGR@ü RbZïíR?) ñ*bÙÿ Sâ\âyƒÿâNýïíýIýá@ü UãGãZWýáïíV #á\ë 

GóáâXâNý@üWýáïíV S÷P^ÞR @ü\á ñ  

aXáQáR Ú  

 Q\á b’] #áTüNýáU\ UNÞýXáR = � UZa UýFý\  

 #á\ë #áTüNýáU\ GãïíZ@ü\ UNÞýXáR UZa = � UýFý\ ñ  

 S÷OX ýEýNÞýXïíNý, � − � = �(� − �) 

  ⇒  � − � = �� − �� 

  ⇒ � − �� + �� = �
 âk‡NýãZ  ýEýNÞýXïíNý,�+ � = �(� + �) 

  ⇒  �+ � = �� + � 

  ⇒  � − �� − � = � 

 ∴ PåýIýá ýEý]@ü âUâ^tËý î\âA@ü aXã@ü\M PåýIýá b’] � − �� + �� = � #á\ë � − �� − � = � (KÙýºý\) 

âýEý¼ í]A\ k‡á\á aXáQáR Ú  

 � − �� + �� = �    � − �� − � = � 

 ⇒ � = �� − ��… … … . . (�)   ⇒  � = �� + �… … … … (��) 

  

 

 

 

  Nýáâ]@üá −�     Nýáâ]@üá – �� 

x -7 0 7 

y 5 6 7 

(x,y) (-7,5) (0,6) (7,7) 

NçýNýãZ #QóáZ 

Dev Library 

x 6 15 0 

y 0 3 -2 

(x,y) (6,0) (15,3) (0,-2) 
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(KÙýºý\) 

���  #á\ë ��� #¤ük‡Z\ ïíýFýPâUmPå � ñ � -@ü Xæ]âUmPå #á\ë �� ýIýá a\ë UBÞ¤üïí¼@ü PåbÙÿ *@ü@ü (� -#¤ü U\áU\) #á\ë �� ýIýá a\ë 

UBÞïí¤ü¼@ü âNýâR *@ü@ü (� -#¤ü U\áU\) âbýEýáïíS î] Nýáâ]@üá – �  #á\ë Nýáâ]@üá – �� \ âUmPåïíUá\ ïí]A @üá@üNýN\ YOá yƒÿáRNý yƒÿáSR @üâ\ 

¼ôïíX ���� #á\ë ���� í\Aáïí\ aÛYåºýô @ü\á b]ñ *bÙÿ í\Aák‡Z #áXá\ #Üáâ@üU]BãZá í]A ñ íýFýPâUmPå\ yƒÿáRÛ@ü (��,��)   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ∴  ïî\âA@ü aXã@ü\M PåýIýá\ aXáQáR b’] Ú  

    � = �� 

    � = �� 

 

S÷r… 2. *ýIýá â¼ôïí@üýIý P]\ S÷â^¤üïí@ü � AR íUýIý #á\ë � ýIýá U] â@üïíR ���� ýIý@üáNý ñ âSýFýNý íNý<Ü ���� ýIý@üáNý *í\Q\M\ *AR íUýIý 

#á\ë � ýIýá U] â@üïíR ñ *bÙÿ Sâ\âyƒÿâNýïíýIýá@ü UãGãZ #á\ë î]âA@üWýáïíV (GóáâXâNý@üWýáïíV) UMÞRá @ü\á ñ  

aXáQáR Ú  

 Q\á b’] *ýIýá íUýIý\ ¼ôZXæï]ó = � ýIý@üá  

  #á\ë *ýIýá U]\ ¼ôZXæ]ó = � ýIý@üá  

  S÷OX ýEýNÞýXïíNý, ��+ �� = ���� 

  âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, �+ �� = ���� 

 ∴ PåýIýá ýEý]@ü âUâ^tËý î\âA@ü aXã@ü\M PåýIýá b’] ��+ �� = ���� #á\ë � + �� = ���� 
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ïí]AâýEý¼\ abáZNý aXáQáR Ú  

     ��+ �� = ���� 

 ⇒ �(�+ ��) = ���� 

 ⇒ �+ �� = ���� 

 ⇒  � = ���� − ��… … … … … (�) 

   

 

 

 

 

  

               Nýáâ]@üá −� 
�+ �� = ����

  ⇒ � = ���� − ��… … … … (��) 

   

 

 

 

    Nýáâ]@üá – �� 

x 1300 300 0 

Y 0 500 650 

(x,y) (1300,0) (300,500) (0,650) 

x 1300 -200 400 

y 0 500 300 

(x,y) (1300,0) (-200,500) (400,300) 
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(KÙýºý\) 

       ���  #á\ë ��� #¤ük‡Z\ ïíýFýPâUmPå � ñ � -@ü Xæ]âUmPå #á\ë �� ýIýá a\ë UBÞ¤üïí¼@ü ��� *@ü@ü î] Nýáâ]@üá – �  #á\ë 

Nýáâ]@üá – �� \ âUmPåïíUá\ ïí]A @üá@üNýN\ YOá yƒÿáRNý yƒÿáSR @üâ\ ¼ôïíX ���� #á\ë ���� í\Aá ïKýáïí]ïí\ aÛYåºýô @ü\á b’]ñ *bÙÿ í\Aák‡Z #áXá\ 

#Üáâ@üU]BãZá í]A ñ íýFýPâUmPå\ yƒÿáRÛ@ü (����,�)   

∴ � = ���� 

      � = � 

S÷r… 3. PåbÙÿ íý@ü.âG íS] #á\ë � í@ü.âG. #áDåü\\ PáX *âPR #áâýFý] ��� ýIý@üá ñ *Xáb\ âSýFýNý � í@ü.âG. #áíS] #á\ë � í@ü.âG. 

#áDåü\\ PáX b’] ��� ýIý@üá ñ *bÙÿ Sâ\âyƒÿâNýïíýIýá@ü UãGãZWýáïíV #á\ë GóáâXâNý@üWýáïíV UMÞRá @ü\á ñ  

aXáQáR Ú  

 Q\á b’] 1 â@ü.B÷á. #áíS]\ ¼ôZXæ]ó = � ýIý@üá  

   #á\ë 1 â@ü.B÷á.#áÛ|ü\\ ¼ôZXæ]ó = � ýIý@üá  

  S÷OX ýEýNÞýXïíNý, �� + � = ��� 

  âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, ��+ �� = ��� 

 ∴ PåýIýá ýEý]@ü âUâ^tËý î\âA@ü aXã@ü\M PåýIýá b’] �� + � = ��� #á\ë �� + �� = ��� 

ïí]AâýEý¼\ abáZNý aXáQáR Ú  

     ��+ � = ��� 

 ⇒ �� = ��� − �    ⇒ � =
������ … … … … … … . . (�) 

   

 

 

 

 

  

               Nýáâ]@üá −� 
       ��+ �� = ��� 

  ⇒ �� + � = ��� 

  ⇒ � =
������ … … … … … … … … (��) 

 

 

x 80 50 0 

y 0 60 160 

(x,y) (80,0) (50,60) (0,160) 
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                Nýáâ]@üá – �� 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

*@ü@ü (� #¤üNý) #á\ë �� ýIýá a\ë UBÞ = �� *@ü@ü (� #¤üNý) Qâ\ Nýáâ]@üá −� #á\ë Nýáâ]@üá −�� -\ âUmPåïíUá\ í]A@üá@üNýNý yƒÿáSR 

@üâ\ ¼ôïíX ����#á\ë ����í\Aáïí\ aÛYåºýô @ü\á b’] ñ *bÙÿ í\Aák‡Z íýFýP @ü\á RábÙÿ ñ @üá\M ïí\Aák‡Z aXáÿw’ÿ\á] ñ  

 

 

 

 

#Rå^ã]Rã −�.� 

 

 

S÷r… 1. Ný]\ aXaóáïíUá\Ný î\âA@ü aXã@ü\M íYá\ BJýR @ü\á #á\ë î]âA@üWýáïíV íabÙÿïíUá\\ aXáQáR KÙýâ]<Vá ñ  

 (i) *ýIýá BâMNý@åübÙÿG\ P^X í^÷Mã\ �� GR ýFýá¼-ýFýá¼ãïíZ #Û^ B÷bM @üâ\âýFý] ñ YâP ýFý¼ïNýî@ü ýFýá¼ã\ aÛAóá � íUâýFý, íNýïíÿw’ÿ 

#Û^ B÷bM @ü\á ýFýá¼ #á\ë ýFýá¼ã\ aÛAóá KÙýâ]<Vá ñ  

 (ii) � Kýá] íSâ°×] #á\ë � ýIýá íSR\ PáX *í@ü]ïíB �� ýIý@üá #á\ë � Kýá] íSâ°×] #á\ë � ýIýá íSR\ PáX *í@ü]ïíB �� 

ýIý@üá ñ *Kýá] íSâ°×] #á\ë *ýIýá íSR\ PáX KÙýâ]<Vá ñ   

x 75 50 0 

y 0 50 150 

(x,y) (75,0) (50,50) (0,150) 
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aXáQáR Ú  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(i) Q\á b’] BâMNý @åübÙÿGNý íYáBáR @ü\á ýFýá¼\ aÛAóá = �  #á\ë ýFýá¼ã\ aÛAóá = � 

 ∴ ýEýNÞýXïíNý , �+ � = ��    #á\ë � = �+ � 

  ∴ � = �� − �… … … … (�)    ⇒ � = � − �… … … … . . (��) 

   

 

 

                      

                                            Nýáâ]@üá −I     Nýáâ]@üá – �I 
� #¤ü U\áU\ �� ýIýá a\ë UBÞ = � *@ü@ü #á\ë � -#¤ü U\áU\ �� ýIýá a\ë UBÞ = � *@ü@ü Qâ\ í]A @üá@üNýNý yƒÿáSR @üâ\ 

     ��         
�������  #á\ë 

     ��     
����� í\AáKýá] k‡á\á aÛïíYáB @ü\á b’] ñ *bÙÿ í]Ak‡Z �(�,�)âUmPå íýFýP @üïí\ ñ  

 ∴ @åübÙÿGNý #Û^ B÷bM @ü\á ýFýá¼\ aÛAóá = � #á\ë ýFýáï¼ãý\ aÛAóá = � ñ 

aXáQáR Ú  

 (ii) Q\á b’] *Kýá] íSâ°×]\ ¼ôZXæ]ó = � ýIý@üá #á\ë *ýIýá íSR\ ¼ôZXæ]ó = � ýIý@üá ñ  

 ∴ S÷r…XýïíNý, �� + �� = ��… … … … … … (�) 

 #á\ë, �� + �� = ��… … … … … … … . . (�) 

x 10 3 0 

y 0 7 10 

x -4 3 0 

y 0 7 4 
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(KÙýºý\)  

   

 

 

                      

                                            Nýáâ]@üá −I     Nýáâ]@üá – �I 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

ïí]A@üá@üNý\ a\ë PbýIýá UBÞ = � *@ü@ü Qâ\ Nýáâ]@üá −� #á\ë –  �� -\ âUmPåïíUá\ í]A@üá@üNýNý U{VábÙÿ 
     ��         
�������  #á\ë 

     ��     
����� í\Aáïí\ aÛYíáB @ü\á b’] ñ *bÙÿ í]Ak‡Z � âUmPåNý íýFýP @üïâ\ïíýFý ñ bÙÿZá\ yƒÿáRáÛ@ü (�,�) ñ  

      *ýIýá íSâ°×]\ ¼ôZXæ]ó = � ýIý@üá  

  #á\ë *ýIýá @ü]X\ ¼ôZXæ]ó = � ýIý@üá  

 

S÷r… 2. ����  ,
���� , #á\ë ���� #RåSáNýïí@übÙÿýIýá â\GábÙÿ Ný]\ î\âA@ü aXã@ü\M\ íYá\ïí@übÙÿýIýábÙÿ UåïíGáVá í\Aá PåýIýábÙÿ *ýIýá âUmPåNý @üáâýIýU, íR 

aXáÿw’ÿ\á] b’U íR ]B]Bá, Nýá@ü âRMÞZ @ü\á Ú  

(�)�� − �� + � = �    (�)��+ �� + �� = � 

     ��+ �� − � = �          ��� + ��+ �� = � 

      

x 10 3 -4 

y 0 5 10 

x 6.5 3 9.5 

y 0 5 -4 
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 (���)�� − �� + �� = � 

        �� − � + � = � 

aXáQáR Ú  

 (�)�� − �� + � = �     

      �� + �� − � = � 

  bÙÿZáNý,  �� = �,  �� = −�,  �� = � 

   �� = �,  �� = �,  �� = −� 

  *âNýZá, ���� =
�� ;  

���� =
��� =

��� ;  
���� =

���
       ∴  ���� ≠ ���� ≠ ��� 
       ∴ S÷Pºý î\âA@ü aXã@ü\M PåýIýá S\yS\ *ýIýá âUmPå íýFýP @üïí\ ñ  

aXáQáR Ú  

 (��)�� + �� + �� = � 

     ��� + �� + �� = � 

  bÙÿZáNý,  �� = �,  �� = �,  �� = �� 

   �� = ��,  �� = �,  �� = �� 

  *âNýZá, ���� =
��� =

�� ;  
���� =

�� =
�� ;  

���� =
���� =

�� 

       ∴  ���� ≠ ���� ≠ ���� 
∴ S÷Pºý  aXã@ü\M PåýIýá aÛBNý ñ  

aXáQáR Ú  

 (���)�� − �� + �� = � 

        �� − � + � = � 

  bÙÿZáNý,  �� = �,  �� = −�,  �� = �� 

   �� = �,  �� = −�,  �� = � 
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  *âNýZá, ���� =
�� = �;  

���� =
���� = �;  

���� =
���  

∴ ���� ≠ ���� ≠ ����
       ∴ S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá S\yS\ ïí]A S\yS\ aXáÿw’ÿ\á] ñ   

S÷r… 3.
����  ,

���� , #á\ë ���� #RåSáNýïí@übÙÿýIýá â\GábÙÿ âRMÞZ @ü\á Ný]\ î\âA@ü aXã@ü\M íYá\ïí@übÙÿýIýá aÛBNý íR #aÛBNý ñ  

 (�)�� + �� = �;�� − �� = �  

 (��)�� − �� = �;�� − �� = � 

 (���) �� � �� � = �;�� − ��� = �� 

 (��)�� − �� = ��;  −��� + �� = −�� 

 (�)
�� �+ �� = � ;�� + �� = �� 

aXáQáR Ú  

 (i)  S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá b’] Ú �� + �� − � = � #á\ë �� − �� − � = � 

  bÙÿZáNý,  �� = �,  �� = �,  �� = −� 

    �� = �,  �� = −�,  �� = −� 

  *âNýZá,  ���� =
�� ;  

���� =
��� ;  

���� =
���� =

�� 

        ∴  ���� ≠ ���� ≠ ���� 
        ∴ S÷Pºý aXã@ü\M S÷Má]ã aÛBNý #á\ë #âk‡NýãZ aXáQáRYåºýô ñ   

aXáQáR Ú  

 (ii)  S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá b’] Ú �� − �� − � = � #á\ë �� − �� − � = � 

  bÙÿZáNý,  �� = �,  �� = −�,  �� = −� 

    �� = �,  �� = −�,  �� = −� 

  *âNýZá,  ���� =
�� =

�� ;  
���� =

���� =
�� ;  

���� =
���� =

�� 

        ∴  ���� ≠ ���� ≠ ���� 
        ∴ S÷Pºý aXã@ü\M S÷Má]ã #aÛBNý ñ   
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aXáQáR Ú  

 (iii)  S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá b’] Ú �� �+
�� � − � = � #á\ë �� + ��� − �� = � 

  bÙÿZáNý,  �� =
�� ,  �� =

�� ,  �� = −� 

    �� = �,  �� = ��,  �� = −�� 

  *âNýZá,  ���� =
�� =

�� ×
��� =

�� 

    ���� =
��� =

�� ×
��� =

�� ;   

   ���� =
����� =

�� 

       ∴  ���� ≠ ���� ≠ ���� 
      ∴ S÷Pºý aXã@ü\M S÷Má]ã #aÛBNý ñ   

aXáQáR Ú  

 (iv)  S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá b’] Ú �� − �� − �� = � #á\ë −��� + �� + �� = � 

  bÙÿZáNý,  �� = �,  �� = −�,  �� = −�� 

    �� = −��,  �� = �,  �� = �� 

  *âNýZá,  ���� =
���� = −�� ; 

    ���� = −�� = −�� ;   

   ���� = −���� = −�� 

       ∴  ���� ≠ ���� ≠ ���� 
      ∴ S÷Pºý aXã@ü\M S÷Má]ã #aÛBNý ñ   

aXáQáR Ú  

 (v)  S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá b’] Ú �� �+ �� − � = � #á\ë �� + �� − �� = � 

  bÙÿZáNý,  �� =
�� ,  �� = �,  �� = � 

    �� = �,  �� = �,  �� = −�� 
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  *âNýZá,  ���� =
��� =

�� ×
�� =

�� 

    ���� =
��,    ���� =

����� =
�� 

       ∴  ���� ≠ ���� ≠ ���� 
      ∴ S÷Pºý aXã@ü\M S÷Má]ã #aÛBNý ñ 

S÷r… 4. Ný]\ í@üáRïíUá\ïî\âA@ü aXã@ü\M\ íYá\ aÛBNý/#aÛBNý ? YâP aÛBNý, í]A\ abáZNý aXáQáR KÙýâ]<Vá ñ  

 (�)�+ � = �,��+ �� = ��  

 (��)� − � = �,�� − �� = �� 

 (���)�� + � − � = �,�� − �� − � = � 

 (��)�� − �� − � = �,�� − �� − � = � 

aXáQáR Ú  

 (i) S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá b’] Ú �+ � − � = � #á\ë ��+ �� − �� = � 

  bÙÿZáNý,  �� = �,  �� = �,  �� = −� 

    �� = �,  �� = �,  �� = −�� 

  *âNýZá,  ���� =
�� ;  ���� =

�� ;  
���� =

����� =
�� 

   ∴  ���� ≠ ���� ≠ ���� 
  ∴ S÷Pºý aXã@ü\M S÷Má]ã b’] #aÛBNýñ aåNý\áÛ í]AâýEý¼\ abáZNý aXã@ü\Mk‡Z  aXáQáR @ü\á aÇüV ñ  

          ��+ �� = �� 

        �+ � = �   ⇒ �+ � = � 

  ⇒ � = � − �… … … . (�)  ⇒ � = � − �… … … … (��) 

   

 

 

                      

                                            Nýáâ]@üá −I     Nýáâ]@üá – �I  

x 5 2 0 

y 0 3 5 

x 5 3 0 

y 0 2 5 
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 í]A @üá@üNý\ PbýIýá a\ë UBÞ = � *@ü@ü Qâ\ Nýáâ]@üá = � #á\ë Nýáâ]@üá �� -\ âUmPåïíUá\ í]ANýáNý@ü@ü yƒÿáSR @üâ\ íy€ý]\ k‡á\á 

aÛïíYáB @ü\á b’] ñ íPAá B’] íY í\Aá PåKýá]\ Sâ\SáNý CâýIýïíýFý ñ #OÞáÖ í\Aá PåKýá] aXáÿw’ÿ\á] ñ aåNý\áÛ S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá\ #aÛAó 

aXáQáR íSáVá YáU ñ  

 

aXáQáR Ú  

 (ii) S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá b’] Ú � − � − � = �  

       #á\ë �� − �� − �� = � 

  bÙÿZáNý,  �� = �,  �� = −�,  �� = −� 

    �� = �,  �� = −�,  �� = −�� 

  *âNýZá,  ���� =
�� ;  ���� =

���� =
�� ;  

���� =
����� =

�� 

   ∴  ���� ≠ ���� ≠ ���� 
  ∴ S÷Pºý aXã@ü\M S÷Má]ã b’] #aÛBNýñ  

aXáQáR Ú  

 (iii) S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá b’] Ú �� + � − � = �  

      #á\ë �� − �� − � = � 
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  bÙÿZáNý,  �� = �,  �� = �,  �� = −� 

    �� = �,  �� = −�,  �� = −� 

  *âNýZá,  ���� =
�� =

��,   ���� =
�� =

�� ;  
���� =

���� =
�� 

   ∴  ���� ≠ ���� ≠ ���� 
  ∴ S÷Pºý aXã@ü\M S÷Má]ã b’] #aÛBNýñ  

 ∴  S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá\ í]AâýEý¼\ k‡á\á aXáQáR @ü\á aÇüV ñ  

 ∴  �� + � − � = � 

 ⇒ � =
���� … … … … . (�) 

x 5 3 0 

y 0 2 5 

    Nýáâ]@üá –  � 
  #áïí@üð, �� − �� − � = � 

      ⇒ �(�� − � − �) = � 

     ⇒ �� − � − � = � 

     ⇒  �� = �+ � 

     ⇒  � =
���� … … … … … (��)  

x 1 2 0 

y 0 2 -2 

    Nýáâ]@üá –  �� 
 *âNýZá ïí]A@üá@üNý\ �� ýIýá a\ë UBÞ = � *@ü@ü Qâ\ Nýáâ]@üá = � #á\ë Nýáâ]@üá �� -\ âUmPåïíUá\ í]A@üá@üNýNý yƒÿáSR @ü\á 

b’] #á\ë aÛïíYáB @üâ\ PåýIýá a\]ïí\Aá íSáVá B’] ñ í\Aá PåýIýá S\yS\ (�,�) âUmPåNý ïíýFýïP @üâ\ïí] ñ  

   ∴ � = 2 

   � = 2 

(KÙýºý\) 



154 

 

S÷r… �. *AR #áZNýá@üá\ UáâBýEýá\ S÷yƒÿNýïî@ü PãC � âXýIýá\ íUâýFý ñ bÙÿZá@ü Sâ\aãXá\ #áQá �� âXýIýá\ ñ UáâBýEýáAR\ PãC, S÷yƒÿ âRMÞZ @ü\á ñ 

aXáQáR Ú  

 Q\á b’] UáâBýEýá\ PãC Uá îPCÞó  = � âX.  

   #á\ë S÷yƒÿ = � âX.  

         ∴ UáâBýEýá AR\ Sâ\aãXá = �(�+ �) âXýIýá\ ñ  

              ∴ Sâ\aãXá\ #áQá  = (� + �)âXýIýá\  

       ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý, � = �+ � 

 #á\ë âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, �+ � = �� 

        ∴    � = � + �… … … . (�) 

   �+ � = ��… … … . . (��) 

 *âNýZá, (i) #á\ë (ii) UóVbá\ @üâ\ Sá<Ü −   

   � + �+ � = �� 

   ⇒  �� = �� − � 

   ⇒  �� = �� 

⇒ � = ��
 *âNýZá, � = ��, (i) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

   ∴ � = �� + � = �� 

 ∴ UáâBýEýáïíýIýá\ PãC Uá ïîPCÞó = �� âXýIýá\ #á\ë S÷yƒÿ = �� âXýIýá\ ñ   

S÷r… �. ��+ �� − � = � î\âA@ü aXã@ü\MïíýIýá âPZá #áíýFý ñ PåýIýá ýEý]@üNý *bÙÿR *ýIýá î\âA@ü aXã@ü\M âRMÞZ @ü\á YáïíNý *bÙÿ Pïí\ BJýR 

íbáVá î\âA@ü aXã@ü\M\ íYá\ïíýIýá\ GóáâXâNý@ü S÷P Þ̂RïíýIýá b’U –  

 (�) @üýIýá@üâýIý í\Aá   (��) aXáÿw’ÿ\á] í\Aá (���) âXâ] íYáVá í\Aá ñ  

aXáQáR Ú  

 ýEýNÞý –I Ú S\yS\ïíýFýPã a\]ïí\Aá\ UáïíU Ú-  

  S÷Pºý a\]ïî\âA@ü aXã@ü\MïíýIýá b’] �� + �� − � = �… … … … . (�) 
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  ���+ �� + �� = � #á\ë ���+ ���+ �� = � aXã@ü\M\ í]Ak‡Z #aXáÿw’ÿ\á] b’ïí], bÙÿbÜïíNý 

 S\yS\ *ýIýá âUmPåNý íýFýP @üâ\U ñ #OÞáÖ bÙÿbÜNý\ *ýIýá aXáQáR Oáâ@üU ñ  

    *bÙÿ ýEýNÞýïíýIýá b’] Ú  ∴  ���� ≠ ���� =
���� 

*âNýZá, âk‡NýãZ aXã@üMïíýIýá Q\á b’] Ú  

  �� − �� − � = �… … … . . (�) 

  ∴  (�) ⇒ � =
�����      (�) ⇒ ������  

X 4 7 1 

 y 0 -2 2 

   Nýáâ]@üá –  �            Nýáâ]@üá –  �� 
 

 

 

 

 

 

  *âNýZá, í]A@üá@üNý\ �� ýIýá a\ë UBÞ = � *@ü@ü Qâ\ í]A@üá@üNýNý Nýáâ]@üá −� #á\ë Nýáâ]@üá −�� - \ S\á 

 âUmPåïíUá\ yƒÿáSR @üâ\ íy€ý]ïí\ aÛïíYáB @üâ\ PåýIýá í\Aá íSáVá B’] ñ í\Aá PåKýá] S\ySï\ � âUmPåNý íýFýP @üïí\ ñ  

 EýNÞý –�� Ú aXáÿw’ÿ\á] í\Aá\ UáïíU Ú  

  Q\á b’] PåýIýá í\Aá Ú �� + �� − � = � 

   #á\ë     ��+ �� − � = � 

 bÙÿZáNý, ���+ ���+ �� = � #á\ë ���+ ���+ �� = � \ í¤ü¼Ný YâP ���� ≠ ���� ≠ ���� bZ, íNýïíÿw’ÿ aXã@ü\M 

PåýIýá #aÛBNý #OÞáÖ âabÜNý\ aXáQáR íROáïí@ü ñ  

x 2 0 4 

y 0 -2 2 
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  ∴ �� + �� − � = � #á\ë       ��+ �� − � = � 

           ⇒  � =
����� … … … … (�)   ⇒ � =

����� … … … … … . . (�) 

  

x 4 7 1 

 y 0 -2 2 

   Nýáâ]@üá –  �            Nýáâ]@üá –  �� 
 

 

 

 

 

  *âNýZá, í]ANýáNý@ü\ �� ýIýá a\ë UBÞ = � *@ü@ü (� -#¤ü U\áU\) #á\ë �� ýIýá a\ë UBÞ = � *@ü@ü (� - #¤ü 

 U\áU\) Qâ\ Nýáâ]@üá PåýIýá\ âUmPåïíUá\ í]A @üá@üNýNý yƒÿáSR @üâ\ íy€ý]\ k‡á\á aÛïíYáB @ü\á b’] ñ í]A –âýEý¼\ S\á íPAá YáZ íY, 

 í\Aá PåKýá] S\yS\ aXáÿw’ÿ\á] ñ  

 EýNÞý –��� Ú PåýIýá í\Aá\ S\yS\ âX]R Ú  

  ���+ ��� + �� = � #á\ë ���+ ���+ �� = � ïí\Aák‡Z S\yS\ âXâ]Ný íbáVá 

  ýEýNÞý b’]  ���� =
���� =

����  

  Q\á b’] aXã@ü\M PåýIýá Ú ��+ �� − � = � 

   #á\ë     �� + �� − � = �… … … … … (�) 

  ∴ (�) ⇒ ������    

  

x 4 7 1 

x 2.5 -2 7 

 y 0 3 -3 
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y 0 -2 2 

   Nýáâ]@üá −� 
    #á\ë  �� + �� − �� = �… … … . (�) 

  ∴ (�) ⇒ � =  
������  

 

 

 

       Nýáâ]@üá – �� 
 *âNýZá, í]ANýáNý@ü\ �� ýIýá a\ë UBÞ = � *@ü@ü Qâ\ Nýáâ]@üá – �  #á\ë Nýáâ]@üá – ��  \ âUmPåïíUá\ yƒÿáSR @üâ\ íy€ý]\ k‡á\á 

aÛïíYáB @ü\á b’] ñ í]A –âýEý¼\ S\á íPAá YáZ íY, PåýIýá í\Aá S\yS\ âXâ]Ný îbïíýFý ñ  

S÷r… 7.  � − �+ � = � #á\ë �� + �� − �� = � aXã@ü\M PåýIýá\ í]A #Û@üR @ü\á ñ *bÙÿ í\Aá PåýIýábÙÿ � #¤ü\ ]BNý @ü\á 

â¼WåýGïíýIýá\ ^ã_ÞâUmPåïí@übÙÿýIýá\ yƒÿáRáÛ@ü KÙýâ]<Vá ñ â¼WåýGãZ  í¤ü¼ïíýIýá S÷fFýáâPNý @ü\á ñ  

aXáQáR Ú S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá b] Ú � − � + � = �… … … … … … (�) 

           #á\ë �� + �� − �� = �… … … … … (�) 

 ∴ (�) ⇒ � = � − � 

  

  

  

   Nýáâ]@üá – � 
 (�) ⇒ � =

������  

 

 

   

x 4 1 7 

y 0 2 -2 

x -1 2 0 

y 0 3 1 

x 4 2 0 

y 0 3 6 

Nýáâ]@üá – �� 
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 *âNýZá, í]ANýáNý@ü\ �� ýIýá a\ë UBÞ = � *@ü@ü Qâ\ Nýáâ]@üá – �  #á\ë Nýáâ]@üá – ��  \ âUmPåïíUá\ ïí]A @üá@üNýNý yƒÿáSR @üâ\ 

íy€ý]\ k‡á\á aÛïíYáB @üâ\ PåKýá] ïí\Aá íSáVá B’] ñ *bÙÿ í\Aá PåKýá] #á\ë �  #¤ü\ ]BNý ∆���  BJýR @üâ\ïíýFý ñ í]AâýEý¼ S\á 

∆��� -\ ^ã_ÞâUmPå\ yƒÿáRáÛ@ü ¼ôïíX �(−�,�)�(�,�) #á\ë �(�,�) íSáVá B’] ñ  

  *âNýZá, �� = ��+ �� 

   = �+ � = �  *@ü@ü,  

�� ]x‡ = � *@ü@ü íSáVá B’] ñ  

  ∴ ∆��� @üáâ]  

  =
�� × WæýâX × KÙýl…âNý  

  =  
�� × ��× �� 

  = ��� × �× �� UBÞ *@ü@ü  

  =  
��� = �.� UBÞ *@ü@ü  

 

#Rå^ã]Rã −�.� 

 

S÷r… 1. S÷âNýÌýáSR Sk„ýâNýïí\ Ný]\ î\âA@ü aXã@ü\M íYá\ïíUá\ aXáQáR @ü\á Ú  

 (�)   �+ � = ��   (��)� − � = � 

        � − � = ��          �� +
�� = � 

 (���) �� − � = �   (��)�.��+ �.�� = �� 

         �� − �� = �           �.��+ �.�� = �.� 

 (�)√��+ √�� = �    (��) ��� − ��� = −� 

      √�� − √�� = �             �� +
�� =

���  

aXáQáR Ú  

 (�)           �+ � = ��… … … … . (�) 
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         � − � = �… … … … … . . (�) 

 ∴ (�) ⇒� = �� − �… … … … … . . (�) 

 *âNýZá, � *\ XáR (2) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

          �� − � − � = � 

  ⇒ −�� = � − �� 

  ⇒ −�� = −�� 

  ⇒  � = � 

 #áí@üð, � = �, (3) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

  ∴ � = �� − � = � 

  ∴ � = � #á\ë  � = � (KÙýºý\)  

aXáQáR Ú  

 (��)     � − � = �… … … … … . (�)

      �� +
�� = � 

  ⇒ ������ = � 

  ⇒ �� + �� = ��… … … … (�) 

 ∴ (1) ⇒ � = �+ �… … … … . . (�) 

 *âNýZá, (2) #á\ë (3) UóVbá\ @üâ\ Sá<Ü − 

  �(�+ �) + �� = �� 

  ⇒ �+ �� + �� = �� 

  ⇒ �� = �� − � = �� 

  ⇒ � =
��� = � 

 *âNýZá, � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

  � − � = � 

  ⇒ � = � + � = � 

  ∴ � = � 
(KÙýºý\) 
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      � = � 

aXáQáR Ú  

 (���)       �� − � = �… … … … . (�) 

   �� − �� = �… … … … (�) 

  ∴ (�) ⇒ � = �� − �… … . . (�) 

 *âNýZá, (2) #á\ë (3) UóVbá\ @üâ\ Sá<Ü –

       �� − �(�� − �) = � 

  ⇒ �� − ��+ � = � 

  ⇒ � = � 

 ∴ bÙÿZá\ S\á UåGá YáZ íY � #á\ë � -\ í@üáïíRá âRâ½ßtËý XáR RábÙÿ ñ S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá\ #aÛAóá aXáQáR íSáVá YáU ñ 

aXáQáR Ú  

 (��)        �.��+ �.�� = �.� 

          ⇒ ��� �+
��� � =

���� 
          ⇒ �� + �� = ��… … … … … … (�) 

   �.�� + �.�� = �.� 

         ⇒ ��� �+
���� =

���� 

 *âNýZá, (�) ⇒ � =
������ … … … … … … . (�) 

 ∴  (2) #á\ë (3) UóVbá\ @üâ\ Sá<Ü – 

  �� ������� �+ �� = �� 

  ⇒ �� − �� + �� = �� 

⇒ −� = �� − �� = −�
  ⇒  � = � 

  

  ∴  � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 
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   � =
����×�� =

����� =
�� = � 

   ∴ � = � 

       � = � 

aXáQáR Ú  

 (�)        √�� + ��� = �… … … … (�) 

      #á\ë √�� −��� = �… … … … … . . (�)

  *âNýZá, (�) ⇒ � =
√�√��… … … … … (�)  

 ∴  �-\ XáR, (1) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −
  √��√�√� �� + ��� = � 

          ⇒� �√� + √��  � = � ⇒ � = � 

 ∴  � = �, (3) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

  � =
√�√� × � ⇒ � = � 

 ∴ � = �,� = �  (KÙýºý\)  

aXáQáR Ú  

 (��)       
�� � − ��� = −� 

  ⇒ 
������� = −� ⇒ �� − ��� = −��… … … … (�) 

      #á\ë ⇒  
�� +

�� =
���  

  ⇒  
������ =

��� ⇒ ��+ �� = ��… … … . . (�) 

  (1) RÛ aXã@ü\M\ S\á Sá<Ü −  

  �� = ��� − �� 

  ⇒ � =
������� … … … … . . (�) 

  *âNýZá , � -\ XáR (2) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

(KÙýºý\)  
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(KÙýºý\)  

   � �������� �+ �� = �� 

⇒ ����������� = ��
   ⇒  ��� − �� = �� × � 

   ⇒ ��� = ��� + �� = ��� 

   ⇒ � =
����� = � 

  *âNýZá , � = �, (3) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

   ∴ � =
��×����� =

������ =
��� = � 

   ∴   � = � 

        � = � 

S÷r… 2. �� + �� = �� #á\ë �� − �� = −�� @ü aXáQá @ü\á ñ bÙÿZá\ S\á ′��\ XáR KÙýâ]<Vá YáïíNý � = ��+ �ñ  

aXáQáR Ú  

              ��+ �� = ��… … … … … … (�) 

 #á\ë,      �� − �� = −��… … … … . (�) 

∴(2)        ⇒ �� = �� − ��
              ⇒ � =

������ =
�(�����)� = �� − ��… … … … . . (�) 

 ∴ � -\ XáR (1) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

  �(�� − ��) + �� = �� 

  ⇒ �� − �� + �� = �� 

  ⇒ �� = �� + �� = �� 

  ⇒ � = � 

 *âNýZá , � = �, (3) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

  ∴ � = � × � − �� = �� − �� = −� 

 *âNýZá , � = −�, #á\ë � = �,� = ��+ � RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

      � = �(−�) + � 

   ⇒ �� = � − � = −� 
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   ⇒  � = −� 

   ∴ � = −�,� = � #á\ë� = −�
S÷r… 3. Ný]\ aXaóáïíUá\\ í¤ü¼Ný î\âA@ü aXã@ü\M\ ïíYá\ BJýR @ü\á #á\ë S÷âNýÌýáSR Sk„ýâNýïí\ âabÜNý\ aXáQáR KÙýâ]<Vá ñ  

 (i) PåýIýá aÛAóá\ SáOÞ@üó �� ñ *ýIýá aÛAóá #áXïíýIýá\ âNýâR|üM b’ïí] aÛAóá PåýIýá KÙýâ]<Vá ñ  

 (ii) PåýIýá axSæ\@ü (Supplementary) í@üáM\ KýáDü\ïíýIýá a\ëïíýIýáNýïî@ü �� âKýB÷ã íUâýFý ñ í@üáM PåýIýá âRMÞZ @ü\á ñ  

 (iii) *ýIýá â¼ôïí@üýIý P]\ S÷â^¤ü@üGïíR � AR íUýIý #á\ë � ýIýá U] â@üïíR ���� ýIý@üáNý ñ âSýFýNý íNý<Ü � AR íUýIý #á\ë � ýIýá 

        U] â@üïíR ���� ýIý@üáNý ñ S÷âNýAR íUýIý #á\ë S÷âNýïíýIýá U]\ PáX KÙýâ]<Vá ñ  

 (iv)*AR ýEýb\\ íýIýâ£ WýáKýòáNý *ýIýá âRâPßtËý WýáKýòá\ ]BNý #âNý¼ôX @ü\á Pæ\Nÿšÿ\ WýáKýòáïíýIýá ]B]áâB Oáïí@ü ñ �� â@ü.âX. Pæ\Nÿšÿ\ UáïíU 

       âPU]BãZá WýáKýòá ��� ýIý@üá #á\ë �� â@ü.âX. ÆXM *ýIýá\ UáïíU âPU]BãZá WýáKýòá â@üXáR ��� ýIý@üá ñ âRâPßtËý #á\ë S÷âNý 

       â@ü.âX. ÆXM *ýIýá\ WýáKýòá â@üXáR ? �� â@ü.âX. Pæ\Nÿšÿ ÆXM @üâ\U]BãZá XáRåb *GïíR  WýáKýòá â@üXáR âPU]BãZá b’U ?  

 (v) *ýIýá Wýd…áÛ^Ný YâP ]U #á\ë b\ KÙýWýZïíNý � íYáB @ü\á bZ íNýïíÿw’ÿ Wýd…áÛ^ïíýIýá bZ ��� 
ñ YâP ]U #á\ë b\ KÙýWýZïíNý � íYáB 

       @ü\á bZ íNýïíÿw’ÿ Wýd…áÛ^ïíýIýá bZ ��ñ Wýd…áÛ^ïíýIýá KÙýâ]<Vá ñ  

 (vi) #áâG\ S\á SÜáýEý UýFý\ íG@üU\ UZa íNý<Ü\ Så¼Nýïî@ü âNýâR|üM b’U ñ SÜáýEý UýFý\ #áBïíNý íG@üU\ UZa íNý<Ü\ Så¼Nýïî@ü 

       aáNý|üM #áâýFý] íNý<Üïí]á@ü\ UNÞýXáR UZa â@üXáR ?  

aXáQáR Ú  

 (i) Q\á b’] PåýIýá aÛAóá � #á\ë �  

  S÷r…RåYáZã, � − � = ��… … … … … … . (�) 

      #á\ë  � = ��… … … … … … … . (�) 

  *âNýZá, � = ��, (�)RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

        �� − � = �� 

   ⇒ �� = �� ⇒ � = �� 

  ∴ � = ��, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

   � = �× �� = �� 

  ∴ âRïíMÞZ aÛAóák‡Z b’] �� #á\ë ��.  
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aXáQáR Ú  

 (ii) Q\á b’] axSæ\@ü í@üáM PåýIýá b’] � #á\ë � , Y’Ný � > � 

  ∴ S÷r…RåYáZã, �+ � = ���… … … … … … . (�) 

            � = � + ��… … … … … … … . (�) 

  *âNýZá, (�) #á\ë (�) RÛ UóVbá\ @üâ\ Sá<Ü −  

        �+ �� + � = ��� 

   ⇒ �� = ��� − �� = ��� 

   ∴ � =
���� = �� 

  ∴ � = ��, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

   ∴ � = �� + �� = �� 

  ∴ âRïíMÞZ ïí@üáM PåýIýá\ Sâ\XáM ��� #á\ë ���ñ   

aXáQáR Ú  

 (iii)  Q\á b’], íUýIý\ ¼ôZXæ]ó = � ýIý@üá ñ  

  #á\ë *ýIýá U]\ ¼ôZXæ]ó = � ýIý@üá ñ  

  ∴ S÷r…XïíNý, ��+ �� = ����… … … … (�) 

       #á\ë  �� + �� = ����… … … … . (�) 

  ∴ (�)    ⇒ �� = ���� − �� 

    ⇒ � =
�������� … … … … … … (�) 

  *âNýZá, � -\ XáR (2) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü − 

    � � ������� �  �+ �� = ���� 

    ⇒ 
�������������� = ���� 

    ⇒ ����� + ��� = ���� × � 

    ⇒ ����� + ��� = ����� 

    ⇒ ��� = ����� − ����� 
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(KÙýºý\) 

   ⇒ ��� = ��� 

   ⇒  � =
����� = �� 

  *âNýZá, � = ��, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

   ∴ � =
������×��� =

��������� =
�����  

   ⇒ � = ���.  

  ∴ S÷âNýïíýIýá íUýIý\ ¼ôZXæ]ó = ��� ýI@üá 

           #á\ë S÷âNýïíýIýá U]\ ¼ôZXæ]ó = �� ýIý@üá  

aXáQáR Ú  

 (iv)        *ýIýá íýIý£ã\ âRâ½ßtËý WýáKýòá = � ýIý@üá ñ  

  #á\ë S÷âNý â@ü. âXýIýá\ ÆXM\ UáïíU WýáKýòá = � ýIý@üá ñ  

  ∴ ýEýNÞýXïíNý, �+ ��� = ���… … … … (�) 

       #á\ë  �+ ��� = ���… … … … . (�) 

  ∴ (�)    ⇒ � = ��� − ���… … … … (�) 

 *âNýZá, � -\ XáR (2) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü − 

   ��� − ��� + ��� = ��� 

   ⇒ ��� + �� = ��� 

   ⇒ �� = ��� − ��� 

   ⇒  �� = �� 

   ⇒  � =
��� = �� 

 *âNýZá, � = ��, (3) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü − 

   � = ��� − �� × �� = ��� − ��� = � 

   ⇒ � = � 

  ∴  âRïíMÞZ íýIý£ã\ âRâ½ßtËý WýáKýòá = � ýIý@üá  

       #á\ë S÷âNý â@ü. âXýIýá\\ UáïíU WýáKýòá = �� ýIý@üá ñ  
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  #áí@üð, �� â@ü.âXýIýá\ Pæ\Nÿšÿ ÆXM\ UáïíU WýáKýòá  

    = {(�� × ��) + �} ýIý@üá  

    = (��� + �)ýIý@üá       = ��� ýIý@üá ñ     

aXáQáR Ú  

 (v)  Q\á b’], Wýd…áÛ ï̂íýIýá �� 

  ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý,  ������ =
��� 

    ⇒ ��(�+ �) = �(� + �) 

    ⇒ ��� + �� = �� + �� 

    ⇒ ��� = �� + �� − �� 

    ⇒  ��� = �� − � 

    ⇒ � =
������ … … … … . (�) 

  ∴ âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, ������ =
�� 

    ⇒ �(�+ �) = �(�+ �) 

    ⇒  ��+ �� = �� + �� 

    ⇒  �� − �� = �� − �� 

    ⇒ �� − �� = −�… … … … … . . (�) 

  *âNýZá, � -\ XáR (2) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü − 

    � ������� � − �� = −� 

    ⇒ 
�������� − �� = −� 

    ⇒ 
������������ = −� 

    ⇒−� − �� = −�× �� 

    ⇒ −� = −�� + �� = −� 

    ⇒ � = �
  ∴ � = �, (1) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü − 
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    � =
�×����� =

������ =
���� = � 

  ∴ âRïíMÞZ Wýd…áÛ^ïíýIýá b’U = �� 
aXáQáR Ú  

 (vi)  Q\á b’], ïíG@üU\ UNÞýXáR UZa � UýFý\  

          #á\ë Så¼\ UNÞýXáR UZa � UýFý\  

  � UýFý\ SáýFýNý íG@üU\ UZa b’U (�+ �) UýFý\  

     #á\ë Så¼\ UZa b’U (�+ �) UýFý\ ñ  

  ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý ,  �+ � = �(� + �) 

    ⇒ �+ � = �� + ��
    ⇒ � = �� + �� − �
    ⇒ � = �� + ��… … … … . (�) 

  #áïí@üð, � UýFý\ #áBïíNý íG@üU\ UZa #áâýFý] (� − �)UýFý\  

  #á\ë � UýFý\ #áBïíNý SåïíNý@ü\ UZa #áâýFý] (� − �)UýFý\ 

  ∴ âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý ,  � − � = �(� − �) 

    ⇒ � − � = �� − ��
    ⇒ � = �� − �� + �� 

    ⇒ �� − �� = −��… … … … . (�) 

  *âNýZá � \ XáR (2) RÛ Ný U{VábÙÿ Sá<Ü –  

    �� + �� − �� = −�� 

    ⇒ −�� = −�� − �� 

    ⇒ −�� = −�� ⇒ � = ��  

  ∴ � = ��, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

    � = �× �� + �� = �� + �� = �� 
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  ∴  íG@üU\ UNÞýXáR UZa = �� UýFý\  

          #á\ë SåïíNý@ü\ UNÞýXáR UZa = �� UýFý\  

#Rå^ã]Rã –  �.� 

 

S÷r… 1. Ný]\ î\âA@ü aXã@ü\Mïí@übÙÿïíYá\ #SRZR Sk„ýâNýïí\ #á\ë S÷âNýÌýáSR Sk„ýâNýïí\ aXáQá @ü\á Ú  

 (�)�+ � = � #á\ë �� − �� = � 

 (��)�� + �� = �� #á\ë �� − �� = � 

 (���)�� − �� − � = � #á\ë �� = �� + � 

 (��)
�� +

��� = −� #á\ë � −  
�� = � 

aXáQáR Ú  

 (i) S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá b’]  

�+ � = �… … … … … … . (�)

   �� − �� = �… … … … … (�) 

 #SRZR Sk„ýâNý (Elimination Method) Ú  

  (�) × � ⇒ �� + �� = �� 

  (�) × � ⇒ �� − �� = � 

        (−)       �� = � 

   ⇒ � =
�� 

 *âNýZá, � =
��,  RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

   �+
�� = � 

   ⇒ � = � − �� 

   ⇒ � =
����� =

���  

 ∴ âRïíMÞZ aXáQáR Ú � =
��� ,� =

�� 
 S÷âNýyƒÿáSR Sk„ýâNý (Substitution Method) Ú 

(KÙýºý\)  
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  (1) - \ S\á Sá<Ü –  

   � = � − �… … … … (�) *bÙÿ XáR (2) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

   �(� − �) − �� = � 

   ⇒ �� − �� − �� = � 

   ⇒−�� = � − �� 

   ⇒−�� = −� 

   ⇒ � =
�� 

  *âNýZá,� =
�� , (�) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü − 

   � = � − �� =
����� =

���  

   ∴ � =
��� ,� =

�� 

aXáQáR Ú  

 S÷âNýyƒÿáSR Sk„ýâNý (Substitution Method) Ú 

  (ii)  �� + �� = ��… … … … … … … (�) 

           �� − �� = �… … … … … … … . (�) 

  ∴ (�)     ⇒ �� = �� − �� 

⇒� =
������ … … … … … … . (�)

 *bÙÿ XáR, #OÞáÖ � \ XáR (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

   � ������� � − �� = � 

   ⇒ 
������ − �� = � 

   ⇒ 
��������� = � 

   ⇒  �� − �� − �� = � 

   ⇒ − ��� = � − ��
   ⇒ −��� = −�� 

   ⇒  � =
������ = � 
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(KÙýºý\) 

(KÙýºý\) 

 *âNýZá, � = �,  (3) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

  � =
����×�� =

�� = � 

  ∴ � = � 

     � = � 

 #SRZR Sk„ýâNý (Elimination Method) Ú  

   ��+ �� = ��… … … … … … … … (�) 

   �� − �� = �… … … … … … … … . . (�) 

  ∴ (�) × � ⇒ +�� + �� = �� 

      (�) × � ⇒ +�� − �� = � 

            −       +       − 

      (âUïíZáB @üâ\) ��� = �� 

      ⇒ � = � 

  *âNýZá, � = �,  (1) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

   ��+ � × � = �� 

   ⇒  �� = �� − � = � 

   ⇒ � =
�� = � 

           ∴     � = � 

    � = � 

aXáQáR Ú  

 (���)�� − �� − � = � #á\ë �� = �� + � 

 #SRZR Sk„ýâNý (Elimination Method) Ú 

   �� − �� = �… … … … … … … . . (�) × � 

   �� − �� = �… … … … … … … … (�) × � 

   ∴          +��� + ��� = +�� 

    + ��� − �� = +�� 

    −         +              −  
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(KÙýºý\) 

                       (âUïíZáB @üâ\) –��� = �� 

   ⇒ � = −���� = − ��� 
  *âNýZá, � -\ XáR (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

   �� − �� = � 

   ⇒ �� − ��− ���� = � 

   ⇒ ��+
���� = � 

   ⇒ �� = � − ���� =
������� =

���� 

   ⇒ � =
�����×� =

���
   ∴ � =

��� 
       � = − ��� 

 S÷âNýÌýáSR Sk„ýâNý Ú 

  �� − �� = �… … … … … … . (�) 

  �� − �� = �… … … … … … (�) 

   (�) ⇒ �� = �+ �� 

          ⇒ � =
����� … … … … … … … … (�) 

 *âNýZá, � -\ XáR (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

  � ������ � − �� = � 

  ⇒ 
������� − �� = � 

  ⇒ 
���������� = � 

  ⇒ ��� + �� = �� 

  ⇒ ��� = �� − �� = −�� 

  ⇒� = −���� = − ���
 *âNýZá, � = − ���,  (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 
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(KÙýºý\) 

(KÙýºý\)  

  � =
����� �����  

    =
������� =

�������� =

����� =
����� ×

�� =
��� 

   ∴    � =
��� 

         � =
��� 

aXáQáR Ú  

  (��)         
�� +

��� = −�… … … … … . . (�)

     � −  
�� = �… … … … … … … (�) 

 #SRZR Sk„ýâNý (Elimination Method) Ú 

  (�) ⇒ ������ = −� 

⇒��+ �� = −�… … … … … . (�)

(�) ⇒  
����� = �

          ⇒ �� − � = �… … … … … … … . (�) 

         ∴    +��+ �� = −� 

                +�� − � = +� 

            −       +          −  

     (âUïíZáB @üâ\) �� = −�� 

      ⇒ � = −� 

*âNýZá, � = −�,  (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

      ��+ �� − �) = −� 

  ⇒ �� − �� = −� 

  ⇒ �� = −� + �� 

  ⇒ �� = � 

  ⇒ � =
�� = � 

   ∴ � = �
                    � = −� 
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(KÙýºý\)  

 S÷âNýyƒÿáSR Sk„ýâNý Ú  

  �� +
��� = −�… … … … . (�) 

  � − �� = �… … … … … … (�) 

 (�) ⇒ � = �+
�� =

���� … … … … … (�) 

*âNýZá, � -\ XáR (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

  
����� +

��� = −� 

  ⇒ ���� +
��� = −� 

  ⇒ 
������� = −� 

  ⇒ �� + � = −� 

  ⇒ �� = −� − � = −�� 

  ⇒ � = −��� = −� 

*âNýZá, � = −�, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

  � =
��(��)� =

�� = � 

  ∴ � = � 

     � = −� 

 

S÷r… 2. Ný]\ aXaóáïíUá\\ î\âA@ü aXã@ü\MïíYá\ BJýR @ü\á #á\ë âabÜNý\ aXáQáR (YâP Oáïí@ü) #SRZR Sk„ýâNýïí\ KÙýâ]<Vá Ú  

 (i) YâP #áâX ]UNý 1 íYáB @üïí\á #á\ë b\\ S\á 1 âUïíZáB @üïí\á *ýIýá Wýd…áÛ^ bZïîB 1 ñ #áâX YâP #@ü] b\ïíýIýáNýïíb 1 íYáB 

@üïí\á íNýïíÿw’ÿ bÙÿ bZïîB ��ñ Wýd…áÛ^ïíýIýá â@ü ?  

 (ii) SáÜýEý UýFý\ #áBïíNý Råâ\\ UZa ýEåýRå\ âNýâR|üM #áâýFý] ñ Pb UýFý\ âSýFýNý Råâ\ ýEåýRå\ På|üM KýáDü\ b’U ñ Råâ\ #á\ë ýEåýRå\ UZa 

â@üXáR ?   

 (iii) PåýIýá #Û@ü\ aÛAóá *ýIýá\ #Û@ü PåýIýá\ aXâtËý 9 ñ #áí@üð *bÙÿ aÛAóáïíýIýá\ R |üM ]ï’í] aÛAóáïíýIýá\ #Û@ü PåýIýá@ü aá]a]âR 

@üâ\ íSáVá aÛAóáïíýIýá\ På|üM\ aXáR bZ ñ aÛAóáïíýIýá KÙýâ]<Vá ñ  
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 (iv) XãRábÙÿ 2000 ýIý@üá KÙýâ]ZáUïî] *ýIýá íUÛ@üïî] B’] ñ NýábÙÿ QRWý\á]ã@ü Xá¼ 50 ýIý@üãZá #á\ë 100 ýIý@üãZá íRáýIýïíb 

âPUïî] @ü’ïí] ñ XãRábÙÿ XåJýïíNý 25 AR ïíRáýIý Sáïí] ñ NýábÙÿ 50 ýIý@üãZá #á\ë 100 ýIý@üãZá íXáýIý í@übÙÿARïî@ü Sáïí] ? 

 (v) â@üNýáS Qá\ïî] âPZá *ýIýá ]ábÙÿïíUõ\ãNý S÷OX âNýâRâPR\ @üá\ïíM *ýIýá âRâPßtËý XáýEåý] #á\ë âSýFý\ S÷âNýïíýIýá âPR\ @üá\ïíM *ýIýá 

 <S\â°× XáýEåý] ]Z ñ â\NýábÙÿ *AR â@üNýáS aáNý âPR \Aá\ UáïíU XáýEåý] âPïíZ 27 ýIý@üá #á\ë ^ýEýãïíZ *AR â@üNýáS SÜáýEýâPR \Aá\ 

 UáïíU XáýEåý] âPïíZ 21 ýIý@üá ñ âRâPßtËý XáýEåý] #á\ë S÷âNýâPïíR âPU]BãZá <S\â°× XáýEåý]\ âRâ\A â@üXáR KÙýâ]<Vá ñ  

aXáQáR Ú  

 (i) Q\á b’] Wýd…áÛ ï̂íýIýá Ú �� 

  ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý, ������ = � 

⇒�+ � = � − �
   ⇒ � − � = −�… … … … … (�) 

  ∴ âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, ���� =
�� 

   ⇒ �� = �+ � 

   ⇒ �� − � = �… … … … … (�) 

   ∴   +� − � = −� 

        +�� − � = +� 

       −       +          − 

        (âUïíZáB @üâ\)  −� = −� 

           ⇒  � = � 

*âNýZá, � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

     � − � = −� 

  ⇒ −� = −� − � 

  ⇒ −� = −� 

  ⇒  � = � 

 ∴ âRïíMÞZ Wýd…áÛ^ïíýIýá b’U �� 
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aXáQáR Ú  (ii) Q\á b’] Ú Ræ\ã\ UNÞýXáR UZa = � UýFý\  

        #á\ë ýEåýRå\ UNÞýXáR UZa= � UýFý\ ñ  

  ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý, � − � = �(� − �) 

⇒� − � = �� − ��
   ⇒ � − �� = −��… … … … … (�) 

  ∴ âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, � + �� = �(� + ��) 

   ⇒ � − �� = ��… … … … … … (�) 

   ∴  + � − �� = −�� 

        + � − �� = +�� 

        −       +          − 

        (âUïíZáB @üâ\)  −� = −�� 

           ⇒  � = �� 

*âNýZá, � = ��, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

     � − �� + �� = �� 

  ⇒ � − � × �� + �� = � 

  ⇒ � − �� + �� = � 

  ⇒  � = �� 

 ∴ ýEåýRå\\ UNÞýXáR UZa = �� UýFý\  

 #á\ë ýEåýRå\ UNÞýXáR UZa = �� UýFý\ ñ  

aXáQáR Ú  (iii)  Q\á b’] Ú *@ü@ü yƒÿáRãZ #Û@ü = �  

   #á\ë Pb@ü yƒÿáRãZ #Û@ü = � 

      ∴    aÛAóáïíýIýá b’]  = ��� + � 

  #Û@ü PåýIýá <í]áýIýábÙÿ â]âAïí], aÛAóáïíýIýá b’U Ú ��� + �
   ∴  S÷OX ýEýNÞýXïíNý, �+ � = �… … … … . (�) 

  #á\ë âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, �(��� + �) = �(��� + �) 
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    ⇒ ��� + �� = ��� + �� 

    ⇒  ��� + �� − ��� − �� = � 

⇒ −���+ ��� = �
    ⇒  � − �� = �… … … . . (�) 

  *âNýZá, (�) – (�) @üâ\ Sá<Ü −   

    + � − �� = � 

+ �+ � = �
    −     −       − 

    −�� = −� 

   ⇒  � = � 

  *âNýZá, � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

    �+ � = � 

   ⇒ � = � 

  ∴ âRïíMÞZ aÛAóáïíýIýá Ú ��� + � 

           = �� × � + � = ��.  KÙýºý\ ñ 

aXáQáR Ú  

 (iv)  âXRáïíZ íSáVá �� ýIý@üá\ íRáýIý\ aÛAóá = � 

         #á\ë ��� ýIý@üá\ íRáýIý\ aÛAóá = � 

   ∴  S÷OX ýEýNÞýXïíNý, �+ � = ��… … … … . (�) 

  #á\ë âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, ��� + ���� = ���� 

    ⇒ �+ �� = ��… … … … … (�) 

    ∴  +� +  � = �� 

        +�+ �� = �� 

        −    −          −      

         (âUïíZáB @üâ\)  −� = −��                          ⇒  � = �� 
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                *âNýZá, � = ��, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü− 

           � + �� = �� 

       ⇒  � = �� 

  ∴ âXRáïíZ íSáVá �� ýIý@üãZá íXáýIý SáZ �� ýIýá #á\ë ��� ýIý@üãZá íXáýIý SáZ �� ýIýá ñ 

aXáQáR Ú  

 (v)  Q\á b’] S÷OX âNýâR âPR\ UáïíU âRâPßtËý XáýEåý] = � ýIý@üá #á\ë #âNýâ\ºýô S÷âNýâPR\ UáïíU <S\â°× XáýEåý] = � ýIý@üá ñ 

   â\Nýá\ í¤ü¼Ný,�+ �� = ��… … … … … … . (�)  

         #á\ë ^ýEýã\ í¤ü¼Ný, �+ �� = ��… … … … … … (�) 

    ∴ +�+ �� = +�� 

       + � + �� = +�� 

   (âUïíZáB @üâ\) �� = � 

    ⇒ � =
��� = �   

  *âNýZá, � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü− 

         �+ �× � = �� 

    ⇒  �+ �� = �� 

    ⇒  � = �� − �� = �� 

 ∴ S÷OX âNýâRâPR\ UáïíU âRâPßtËý XáýEåý] = � ýIý@üá ñ  

 #á\ë S÷âNýâPR\ UáïíU <S\â°× XáýEåý] = �� ýIý@üá ñ  

     

     #Rå^ã]Rã –  �.� 

S÷r… �. Ný]\ í@üáRïí@übÙÿýIýá î\âA@ü aXã@ü\M\ íYá\\ #âk‡NýãZ aXáQáR #áíýFý, aXáQáR RábÙÿ, RábÙÿUá #aãX aÛAó@ü aXáQáR #áíýFý? YâP 

#âk‡NýãZ aXáQáR #áíýFý , íabÙÿ í¤ü¼Ný U®-|üMR Sk„ýâNý UóVbá\ @üâ\ aXáQá @ü\á ñ 

  (�) � − �� − � = �   (��) �� + � = � 

      �� − �� − � = �            �� + �� = � 
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 (���)�� − �� = ��                                                    (��)  � − �� − � = � 

         �� − ��� = ��                                                          �� − �� − �� = � 

aXáQáR Ú  

 (�)                     � − �� − � = �    

                          �� − �� − � = � 

  bÙÿZáNý, �� = �,�� = −�, �� = −� 

          �� = �,�� = −�, �� = −� 

  *âNýZá, ���� =
�� ,
���� =

���� =
�� ,
���� =

���� =
��

  ∴       ���� =
���� ≠ ���� 

  ∴ S÷Pºý aXã@ü\M PåýIýá\ í@üáïíRá aXáQáR RábÙÿ ñ  

aXáQáR Ú  

 (��)                 ��+ � = � 

                         �� + �� = � 

  ∴     �� + � − � = � 

         ��+ �� − � = � 

  bÙÿZáNý, �� = �,�� = �, �� = −� 

          �� = �,�� = �, �� = −� 

  *âNýZá, ���� =
�� ,
���� =

�� ,
���� =

���� =
�� 

  ∴       ���� =
���� ≠ ���� 

 ∴ S÷Pºý aXã@ü\M S÷Má]ã\ #âk‡NýãZ aXáQáR #áíýFý #OÞáÖ aÛBNý #á\ë *@ü@ü aXáQáR Yåºýô b’U ñ   

    �       − �           �            � 

    �       − �           �           � 

 ∴ ����(���)
=

�����(���)
=

���� 
 ⇒  

������ =
������� =

��         ⇒ �� =
�� = � 
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(KÙýºý\) 

 ∴ �� = �              ∴ �� = �                       ⇒ � = � ⇒ � = � 

  ∴  � = � 

       � = � 

aXáQáR Ú  

               (���)        �� − �� = �� 

⇒ �� − �� − �� = �
                  �� − ��� = �� 

  ⇒  �� − ��� − �� = � 

 bÙÿZáNý,      �� = �,�� = −�, �� = −�� 

       �� = �,�� = −��, �� = −�� 

 *âNýZá,     ���� =
�� =

�� ,
���� =

����� =
�� ,
���� =

������ =
�� 

  ∴  ���� =
���� ≠ ���� 

 ∴ S÷Pºý aXã@ü\M S÷Má]ã\ #âk‡NýãZ aXáQáR #áíýFý #OÞáÖ aÛBNý #á\ë *@ü@ü aXáQáR Yåºýô b’U ñ   

aXáQáR Ú 

  (��)                          � − �� − � = �  

   ⇒ �� − �� − �� = �
  bÙÿZáNý,     �� = �,�� = −�, �� = −� 

          �� = �,�� = �, �� = −�� 

  *âNýZá,     ���� =
�� ,
���� =

���� = �,
���� =

����� =
��� 

   ∴  ���� =
���� ≠ ���� 

 ∴ S÷Pºý aXã@ü\M S÷Má]ã aÛBNý #á\ë *@ü@ü aXáQáR Yåºýô b’U ñ   

  −�         − � �           − �
    −�        − ��            �          − � 
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(KÙýºý\) 

  ∴ ������ =
�����(���)

=
����(��)

 

  ⇒  
��� =

������� =
�����        

   ⇒ ��� =
��� =

�� 

  ∴ ��� =
� � ;        

��� =
��       

  ⇒ �� = ��                       ⇒ �� = −� 

⇒ � =
���� = �                 ⇒ � =

���� = −�
  ∴  � = � 

       � = −� 

S÷r… 2. (�) � #á\ë �-\ â@ü XáR\ í¤ü¼Ný Ný]\ î\âA@ü aXã@ü\M íYá\\ #aãX aÛAó@ü aXáQáR Oáâ@üU ? 

  ��+ �� = � 

  (� − �)�+ (� + �)� = �� + � − �  

(��) �-\ â@ü XáR\ í¤ü¼Ný Ný]\ î\âA@ü aXã@ü\MïíYá\\ í@üáïíRá aXáQáR RábÙÿ ?  

  ��+ � = � 

  (�� − �)�+ (� − �)� = ��+ � 

aXáQáR Ú  

 (�) �� + �� − � = � 

     (� − �)�+ (�+ �)� − (�� + � − �) = �  

     bÙÿZáNý, �� = �,�� = �, �� = −� 

         �� = (� − �),�� = (+�), �� = −(�� + � − �) 

  *âNýZá,     ���� =
���� ,

���� =
���� ,

���� =
���(������)

 

 ∴ S÷r…XïíNý aXã@ü\M S÷Má]ãâýIý aÛBNý #á\ë #aãX aÛAó@ü aXáQáRYåºýô b’U ñ  

   ∴  
���� =

���� =
��

(������)
 

   ∴  
���� =

������� 
   ⇒  �� + �� − � = �� − �� 
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   ⇒ −�+ �� − � = � 

   ⇒  � = �� − �… … … … … . (�) 

      #áïí@üð, ���� =
�������

   ⇒  �� + �� − � = �� + �� 

   ⇒  �� − �� − � = � 

   ⇒  � − �� − � = �… … … … … . . (�) 

    *âNýZá, � = �� − �, RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

   �� − � − �� − � = � 

   ⇒ �� − � = � 

   ⇒  �� = � 

   ⇒  � = � 

 ∴ � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

� = � × � − � = � − � = �
         ∴   � = � 

              � = � 

aXáQáR Ú  

 (��)    �� + � − � = �… … … … … … . . (�) 

      #á\ë  (�� − �)�+ (� − �)� − (�� + �) = �… … … … … . (�) 

  bÙÿZáNý, �� = �,�� = �, �� = −� 

         �� = �� − �,�� = � − �, �� = −(�� + �) 

 ∴ aXã@ü\Mï S÷Má]ãïíýIýá\ í@üáïíRá aXáQáR RábÙÿ   

   ∴  ���� =
���� ≠ ���� 

   ∴  
����� =

���� ≠ ���(����)
 

   ∴ 
����� ≠ ���(����)

 

   ⇒  ��+ � ≠ �� − � 

(KÙýºý\) 
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   ⇒  �� ≠ −� 

   ⇒  � ≠ −� 

  #áïí@üð, ����� =
���� 

   ⇒ �� − � = �� − � 

   ⇒ � = � 

  ∴ � = � #á\ë � ≠ −� (KÙýºý\)  

S÷r… 3. S÷âNýÌýáSR #á\ë U®|üMR Sk„ýâNýïí\ Ný]\ î\âA@ü aXã@ü\MïíYá\\ aXáQáR KÙýâ]<Vá Ú  

  ��+ �� = � 

  ��+ �� = � 

aXáQáR Ú  

 ��+ �� = �… … … … … . . (�) 

 ��+ �� = �… … … … … … (�) 

S÷âNýÌýáSR Sk„ýâNý Ú  

 (�)       ⇒ �� = � − �� 

  ⇒ � =
����� … … … … … . . (�) 

    *âNýZá, �-\ XáR (2) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿSR @üâ\ Sá<Ü − 

  � ������ �+ �� = � 

  ⇒ 
������� + �� = � 

  ⇒  
����������� = � 

  ⇒  �� + � = �� 

  ⇒  � = �� − �� = � 

 *âNýZá, � = �, (3) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿSR @üâ\ Sá<Ü − 

  � =
���×�� =

����� =
���� = −� 

  ∴  � = −� 

       � = � 
(KÙýºý\)  
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U®|üMR Sk„ýâNýÚ  

 ��+ �� − � = � 

 ��+ �� − � = � 

 ∴    �            − �                 �                   � 

      �             − �                 �                   � 

 ∴ 
�����(���)

=
�����(���)

=
������ 

 ⇒  
������� =

������� =
�� 

 ⇒  
��� = �;   

�� = � 

 ∴ 
��� = �;                          

�� = � 

 ⇒  � = −� 

 ⇒  � = �  

 ∴ � = −� 

     � = � 

 

S÷r… 4. Ný]\ aXaóáïíUá\@ü î] î\âA@ü aXã@ü\M\ íYá\ BJýR @ü\á #á\ë âYïí@üáïíRá UãGãZ Sk„ýâNýïí\ âabÜNý\ aXáQáR KÙýâ]<Vá (YâP UïíNÞý) ñ 

 (i) í@üáïíRá ýFýá¼Uáa\ Xáïíb@üãZá XáýEåý]\ *ýIýá #Û^ âRâPßtËý #á\ë Uá@üãâAâR *GïíR íXýEýNý â@üXáR âPR AáPó B÷bM @üâ\ïí] Nýá\ 

<S\Ný âRWÞý\ @üïí\ ñ íYâNýZá *GR ýFýá¼ � bÙÿ �� âPR AáPó AáZ íNýïíÿw’ÿ íNý<Ü ýFýá¼Uáa\ XáýEåý] âPU ]áïíB ���� ýIý@üá ñ #áí@üð *GR 

ýFýá¼ � íZ YâP �� âPR AáZ íNý<Ü XáýEåý] âPU ]áïíB ���� ýIý@üá ñ âRâPßtËý XáýEåý] #á\ë S÷âNýâPRNý AáPó\ PáX â@ü KÙýâ]<Váñ  

 (ii) *ýIýá Wýd…áÛ^\ ]U\ S\á � âUïíZáB @üâ\ïí] bÙÿ bZïîB �� ;ý #á\ë bÙÿZá\ b\\ ]BNý � íYáB @üâ\ïí] bZïîB ��ñ Wýd…áÛ ï̂íýIýá âRMÞZ 

@ü\á ñ  

 (iii) *ýIýá S\ã¤üáNý Yïí^ ]áWý @üïí\ �� Rx‡\, Y’Ný íNý<Ü S÷âNýïíýIýá }ük„ý KÙýºý\\ UáïíU SáZ � Rx‡\ #á\ë S÷âNýïíýIýá #}ük„ý KÙýºý\\ 

UáïíU íb\ëVáZ � Rx‡\ ñ YâP S÷âNýïíýIýá }ük„ý KÙýºý\\ UáïíU � Rx‡\ âPïí]ïíbÜïíNýR #á\ë S÷âNýïíýIýá #}ük„ý KÙýºý\\ UáïíU � Rx‡\ @üáâýIýïí]ïíbÜïíNýR, 

íNýïíÿw’ÿ Yïí^ �� Rx‡\ ]áWý @üâ\ïí]ïíbÜïíNýR ñ S\ã¤üáïíýIýáNý â@üXáRýIýá S÷r… #áâýFý] ?  

(KÙýºý\)  
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 (iv) CbÙÿSO *ýIýá\ <S\\ PåAR JýábÙÿ � #á\ë � -\ Pæ\Nÿšÿ ��� ýâ@ü.âX.; *AR BáKýòã � \ S\á #á\ë *í@ü aXZïíNý #áR *AR 

BáKýòã � \ S\á \á<Rá bZ ñ YâP BáKýòã PåAïíR *í@ü âP ï̂î] íUïí]B íUïí]B ÿPùëâNýïí\ Yá¼á @üïí\, ïíNýïíÿw’ÿ bÙÿbÜNý � CmýIýá\ SáýFýNý ]B bZ ñ YâP 

âabÜNý\ *AïíR #áRARï\ âP^ïî] Yá¼á @üïí\ íNýïíÿw’ÿ âabÜNý � CmýIýá âSýFýNý ]B bZ ñ BáKýòã PåAR\ S÷ïíNýó@üïí\ ÿPùëâNý â@üXáR?  

 (v) *ýIýá #áZNý\ YâP ïîPCÞó@ü � *@ü@ü vøáa #á\ë S÷yƒÿ@ü � *@ü@ü Uçâk„ý @ü\á bZ íNýïíÿw’ÿ bÙÿZá\ @üáâ] � UBÞ *@ü@ü vøáa bZ ñ 

YâP bÙÿZá\ îPCÞó@ü � *@ü@ü #á\ë S÷yƒÿ@ü � *@ü@ü Uçâk„ý @ü\á bZ  íNýïíÿw’ÿ@üáâ] �� UBÞ *@ü@ü Uçâk„ý SáZ ñ #áZNýïíýIýá\ PãC #á\ë S÷yƒÿ 

KÙýâ]<Váñ  

aXáQáR Ú  

 (i) Q\á b’] ýFýá¼Uáa\ Xáïíb@üãZá XáýEåý] = � ýIý@üá  

  #á\ë S÷âNýâPR\ íAáVá A\ýEý = � ýIý@üá  

  ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý,  �+ ��� = ����… … … … … . . (�) 

  #á\ë âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, �+ �� = ����… … … … … . . (�) 

  *âNýZá, (�) ⇒ � = ���� − ��… … … … … . . (�) 

 (�) #á\ë (�) Nåý]Rá @üâ\ Sá<Ü −   

       ���� − ��� = ���� − ��� 

   ⇒ −��� + ��� = ���� − ���� 

   ⇒  �� = ��� 

   ⇒  � =
���� = �� 

 ∴ � = ��, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

       � = ���� − �� × �� 

   = ���� − ��� = ��� 

 ∴ ýFýá¼Uáa\ Xáïíb@üãZá A\ýEý = ��� ýIý@üá  

   #á\ë S÷âNýâPR\ íAáVá A\ýEý = �� ýIý@üá ñ 

aXáQáR Ú  

 (ii)    Q\á b’] Wýd…áÛ^ïíýIýá Ú �� 
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  ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý, ���� =
�� 

⇒ �� − � = �
   ⇒  �� − � = �… … … … … … (�) 

        

  #á\ë âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, ���� =
�� 

    ⇒  �� = � + � 

    ⇒ �� − � = �… … … … … (�) 

      ∴            +�� − � = +� 

+ �� = � = + �
        −        +         − 

           (âUïíZáB @üâ\)       − � = −� 

        ⇒ � = �  

  *âNýZá, � = � âk‡NýãZ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

   � × � − � = � 

   ⇒ �� − � = � 

   ⇒ −� = � − �� = −��  

   ⇒  � = ��  

  ∴ âRïíMÞZ Wýd…áÛ^ïíýIýá b’] Ú ��� 
aXáQáR Ú  

 (iii) Q\á b’], Y@\ k‡á\á }ük„ý KÙýºý\ @ü\á S÷r… aÛAóá = � #á\ë #}ük„ý KÙýºý\ @ü\á S÷r…\ aÛAóá= �  

   ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý, �� − � = ��… … … … … . . (�) 

         #á\ë âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, �� − �� = ��… … … … . (�) 

      ∴          (�) × � ⇒ +��� − �� = +��� 

        (�) × � ⇒ +��� − �� = +��� 

                 −        +         − 



186 

 

             (âUïíZáB @üâ\)       �� = �� 

             ⇒ � = �  

  *âNýZá, � = �(�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

   �� − � = �� 

   ⇒ �� − � = �� 

   ⇒ �� = ��  

   ⇒  � =
��� = ��  

  ∴ }ük„ý KÙýºý\ @ü\á S÷r… aÛAóá = �� 

       #á\ë #}ük„ý KÙýºý\ @ü\á S÷r… aÛAóá = � 

  = �� + � = �� ýIýá S÷r… #áâýFý] ñ (KÙýºý\)  

aXáQáR Ú  

 (iii) Q\á b’], � âUmPåNý BáKýòãïíýIýá\ BâNý = � â@üâX/CmýIýá ñ  

            #á\ë � âUmPåNý BáKýòãïíýIýá\ BâNý = � â@üâX/CmýIýá ñ 

             � #á\ë � âUmPå\ XáG\ Pæ\Nÿšÿ = ��� â@ü.âX.  

 � CmýýIýáNý BáKýòã PåýIýá âXâ]Ný b’ïí] –  

  � âUmPåNý BáKýòãïíýIýá\ k‡á\á #âNýï¼ôX @ü\á Pæ\Nÿšÿ = �� â@üâX ñ  

      #á\ë BáKýòãïíýIýá\ k‡á\á #âNýï¼ôX @ü\á Pæ\Nÿšÿ  = �� â@üâX ñ 

      ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý, �� − �� = ��� 

   ⇒  � − � = ��… … … … . (�) 

 � CmýýIýáNý BáKýòã PåýIýá âXâ]Ný b’ïí] – 

  âUmPåNý BáKýòãïíýIýá\ k‡á\á #âNýï¼ôX @ü\á Pæ\Nÿšÿ = �  â@üâX ñ  

     #á\ë BáKýòãïíýIýá\ k‡á\á #âNýï¼ôX @ü\á Pæ\Nÿšÿ = � â@üâX ñ 

       ∴ âk‡NýãZ  ýEýNÞýXïíNý, �+ � = ���… … … … … … (�) 

   ∴  +� − � = +�� 
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       + �+ � = + ��� 

       −      −        − 

             (âUïíZáB @üâ\)  −�� = −�� 

      ⇒ � = ��  

  *âNýZá, � = ��, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

   � − �� = �� 

   ⇒ � = �� 

 ∴ � #á\ë � âUmPåNý PåýIýá BáKýòã\ íUB ¼ôïíX �� â@ü.âX./CmýIýá #á\ë �� â@ü.âX./CmýIýá ñ 

aXáQáR Ú  

 (v) Q\á b’] #áZNý\ îPCÞó = � *@ü@ü #á\ë S÷yƒÿ = � *@ü@ü ñ  

  ∴ @üáâ] = ïîPCÞó × S÷yƒÿ = �� UBÞ. *@ü@ü ñ  

            ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý, (� − �)(� + �) = �� − � 

    ⇒  ��+ �� − �� − �� = �� − � 

    ⇒  �� − �� = �… … … … … … … … . (�) 

   âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý,  (�+ �)(�+ �) = �� + �� 

    ⇒  ��+ ��+ �� + � = �� + �� 

    ⇒  ��+ �� = ��… … … … … … . . (�) 

     ∴ �� − �� = �… … … … … … … … . (�) 

        �� + �� = ��… … … … … … … … (�) 

    ∴ (�) × � ⇒ +�� − ��� = +�� 

       (�) × � ⇒ +��+ �� = +��� 

             −       −           −   

      (âUïíZáB @üâ\)  −��� = −��� 

        ⇒ � =
������� = �  

  *âNýZá, � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  
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             �� − �× � = � 

   ⇒ �� − �� = � 

   ⇒ �� = � + �� = ��
   ⇒ � =

��� = ��      ∴ #áZNýïíýIýá\ îPCÞó = �� *@ü@ü #á\ë S÷yƒÿ = � *@ü@ü ñ  

#Rå^ã]Rã −�.� 

S÷r… 1. î\âA@ü aXã@ü\M\ íYá\ïî] Sâ\UNÞýR @üâ\ Ný]\ aXã@ü\M íYá\ïí@übÙÿýIýá aXáQá @ü\á Ú  

 (�)   
��� +

��� = �   (��) �√� +
��� = � 

         ��� +
��� =

���           �√� − ��� = −� 

 (���) �� + �� = ��   (��)
���� +

���� = � 

        �� − �� = ��           ���� − ���� = � 

 (�)  
������� = �     (��)��+ �� = ���

        ������� = ��           ��+ �� = ��� 

 (���) ����� +
���� = �    (����) ����� +

����� =
�� 

����� − ���� = −� ��(����)
− ��(����)

=
���

aXáQáR Ú  

 (�)   
��� +

��� = �   #á\ë    ��� +
��� =

���  

  Q\á b’] , �� = �  #á\ë �� = � 

  ∴ 
�� +

�� = � 

  ⇒ 
������ = � 

  ⇒  �� + �� = ��… … … … … … … . (�) 

 #áïí@üð,  �� +
�� =

���  

  ⇒  
������ =

���  
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  ⇒  �� + �� = ��… … … … … … … . . (�) 

          ∴ (�) × � ⇒  +�� + �� = +�� 

(�) × � ⇒ +�� + �� = +��
                    −        −          − 

    (âUïíZáB @üâ\)  −�� = −�� 

      ⇒ � = �  

  *âNýZá, � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

∴ �� + �× � = ��
   ⇒ �� + � = �� 

   ⇒  �� = � 

   ⇒ � = � 

  ∴ � = �   #á\ë   � = � 

  ⇒  
�� = �                        ⇒ �� = � 

  ⇒  �� = �                     ⇒ �� = � 

  ⇒  � =
��                           ⇒ � =

�� 

  ∴  � =
�� 

     � =
��    

aXáQáR Ú  

 (��)   (��) �√� +
��� = � #á\ë    �√� − ��� = −� 

  Q\á b’] , �√� = �  #á\ë ��� = � 

  ∴ �� + �� = �… … … … … . . (�) 

 #á\ë   �� − �� = −�… … … … … … (�) 

          ∴ (�) × � ⇒  +�� + ��� = � 

             (�) × � ⇒   +�� − ��� = −� 

−         +             +

(KÙýºý\)  
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         (âUïíZáB @üâ\)  −��� = �� 

      ⇒ � =
���� =

��  

   

  *âNýZá, � =
�� , (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

          ∴ �� + �� = � 

⇒�� + �×
�� = �

   ⇒  �� + � = � 

   ⇒ �� = � 

   ⇒  � =
�� 

  ∴ � =
��                       #á\ë   � =

�� 

  ⇒  
�√� =

��                         ⇒ ��� =
�� 

  ⇒  √� = �                     ⇒ �� = � 

  ⇒  � = � ⦋UBÞ @üâ\⦌            ⇒� = �  ⦋UBÞ @üâ\⦌ 
  ∴  � = � 

     � = �  

aXáQáR Ú  

 (���)   
�� + �� = �� #á\ë    �� − �� = �� 

  Q\á b’] , �� = �   

∴ �� + �� = ��… … … … … . . (�)

    �� − �� = ��… … … … … … (�) 

          ∴ (�) × � ⇒  +��� + �� = +�� 

             (�) × � ⇒   +��� − ��� = +�� 

                       −         +            + 

         (âUïíZáB @üâ\)       ��� = −�� 

(KÙýºý\)  
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      ⇒ � =
����� = −�  

*âNýZá, � = −�, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

          ∴ �� + �� = �� 

   ⇒ �� + �(−�) = �� 

   ⇒  �� − � = �� 

   ⇒ �� = �� 

   ⇒  � = � 

   ∴ � = � 

   ⇒  
�� = �                      

   ⇒ �� = �  

   ⇒  � =
��    

   ∴  � =
�� 

      � = −�  

aXáQáR Ú  

 (��)   
���� +

���� = � #á\ë    ���� − ���� = � 

  Q\á b’] , ���� = �  #á\ë  ���� = � 

  ∴ �� + � = �… … … … … . . (�) 

      �� − �� = �… … … … … … (�) 

          ∴ (�) × � ⇒  + ��� + �� = +�� 

(�) × � ⇒   + ��� − ��� = +�
                       −         +             − 

  (âUïíZáB @üâ\)       ��� = � 

          ⇒ � =
��� =

�� 

  *âNýZá, � =
�� , (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

(KÙýºý\) 
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          ∴ �� − �� = � 

   ⇒ �� − �×
�� = � 

   ⇒  �� − � = � 

   ⇒�� = �
   ⇒  � =

���� =
�� 

   ∴ � =
�� ;         #á\ë � =

�� 

   ⇒  
���� =

��             ⇒ ���� =
��                      

   ⇒ �− � = �         ⇒ �− � = �  

   ⇒  � = �                  ⇒ � = �    

   ∴  � = �
      � = �  

 

aXáQáRÚ  

  (�)           
������� = �   #á\ë     ������� = �� 

  ⇒ 
���� − ���� = �                ⇒  

���� − ���� = �� 

  ⇒  
�� − �� = �                   ⇒   

�� +
�� = �� 

  ⇒ −�� +
�� = �              ⇒  

�� +
�� = �� 

 Q\á b’] , �� = �  #á\ë  �� = � 

  ∴−�� + �� = �… … … … … . . (�) 

      �� + �� = ��… … … … … … (�) 

          ∴ (�) × � ⇒  − ��� + ��� =    �� 

             (�) × � ⇒   − ��� − ��� = −� 

                       +         +              + 

               (âUïíZáB @üâ\)       ��� = �� 

(KÙýºý\)  
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                 ⇒ � = �  

*âNýZá, � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

          −�� + �� = � 

   ⇒−�� + � × � = � 

   ⇒ −�� + � = � 

   ⇒−�� = −� 

   ⇒  � = � 

   ∴ � = �;         #á\ë � = � 

   ⇒ �� = �            ⇒ �� = �
   ⇒ � = �           ⇒ � = � 

   ∴  � = �
        � = � 

aXáQáRÚ  

  (��)           �� + �� = ���   #á\ë     ��+ �� = ��� 

  ⇒ 
������� =

�����            ��� ⇒  
������� =

�����  

  ⇒  
�� +

�� = �                        ⇒   
�� +

�� = � 

  ⇒ � ��� +
��� = �                   ⇒  

�� +
�� = �

  ⇒  
�� +

�� = � 

 Q\á b’] , �� = �  #á\ë  �� = � 

∴  +   �+ �� = +�… … … … … . . (�)

      +�� + �� = + �… … … … … … (�) 

                   −        −            − 

            (âUïíZáB @üâ\)   −�� = −� 

              ⇒ � = �  

(KÙýºý\)  
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  *âNýZá, � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

             �+ �� = � 

   ⇒  �� = � 

   ⇒ � =
�� 

   ∴ � = �;         #á\ë � =
�� 

   ⇒  
�� = �            ⇒ �� =

��                      

   ⇒ � = �           ⇒ � = � 

   ∴  � = �
        � = � 

aXáQáRÚ  

  (���) ����� +
���� = �  #á\ë   ����� − ���� = −�  

  *âNýZá, Q\á b] Ú ���� = � #á\ë    ���� = � 

   ∴  ��� + �� = �… … … … … . . (�) 

       ��� − �� = −�… … … … … … (�) 

            ∴ (�) × �� ⇒  + ���� + ��� =    �� 

                 (�) × �� ⇒   + ���� − ��� = −�� 

                                       −             +              +

                 (âUïíZáB @üâ\)       ��� = �� 

                      ⇒ � = � 

  *âNýZá, � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü −  

            ��� + � × � = � 

   ⇒��� + � = � 

   ⇒��� = �
   ⇒� =

��� =
��

(KÙýºý\) 
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   ∴ � =
�� ;         #á\ë � = � 

   ⇒  
���� =

��             ⇒ ���� = �                      

⇒ �+ � = �… … … . (�)

      ⇒ � − � = �… … … … … (�) 

  *âNýZá, (3) #á\ë (4) aXáQáR @üâ\ Sá<Ü – 

    �+ � = � 

� − � = �
   (âUïíZáB @üâ\) �� = � 

    ⇒  � =
�� = � 

    ∴ � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

       � − � = � 

    ⇒ −� = −�        ⇒ � = � 

     ∴  � = �
           � = � 

aXáQáRÚ  

  (����) ����� +
����� =

��      #á\ë    ��(����)
− ��(����)

= −�� 

  *âNýZá, Q\á b] Ú ����� = � #á\ë    ����� = � 

   ∴  �+ � =
��… … … … … . . (�) 

               ⇒  
�� − �� = −�� 

   ⇒  
���� = −��        ⇒ �� − �� = −�… … … … … … . (�) 

            ∴ (�) × � ⇒  + �� + �� =    � 

                 (�) × � ⇒   + �� − �� = −� 

                                    −        +            + 

                           (âUïíZáB @üâ\)       ��� = ��

(KÙýºý\)  
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                      ⇒ � =
����� =

��  

  *âNýZá, � =
�� , (�) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü −  

            �� − � ×
�� = −� 

   ⇒�� − � = −� 

   ⇒ �� − � = −� 

   ⇒ �� = � 

   ∴ � =
�� ;         #á\ë � =

�� 

   ⇒  
����� =

�� ;            
����� =

��                      

⇒ �� + � = �;       �� − � = �
     ∴ ��+ � = �… … … … … (�) 

       �� − � = �… … … … . . (�) 

        (âUïíZáB @üâ\) �� = � 

        ⇒� = � 

  *âNýZá,� = �, (3) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü – 

      � × �+ � = � 

   ⇒ � = � − � =       

     ∴  � = � 

           � = � 

S÷r… �. Ný]\ aXaóáïíUá\@ü *í@üáýIýá aXã@ü\M\ íYá\Ný aæ¼Uk„ý @ü\á #á\ë âabÜNý\ aXáQáR KÙýâ]<Vá ñ  

 (i) >NåýïíV � CmýIýáNý WýâýIýZRã íaÜáNýNý �� â@ü.âX. Rá< UáU Sáïí\ #á\ë � CmýIýáNý KÙýGâR íaÜáNýNý � â@ü.âX. YáU Sáïí\ ñ íNý<Ü\ 

âyƒ\ SáRãNý Rá<\ ÿPùëâNý #á\ë íaÜáNý\ ÿPùëâNý KÙýâ]<Vá ñ  

 (ii) � GRã Xâb]á #á\ë � GR Så\ëïí_ *í@ü]ïíB � âPRNý @üáïíSá\Ný âKýGábÙÿR @ü\á @üáX *ýIýá @üïí\ ñ *bÙÿ @üáXïíýIýá � GRã 

Xâb]á #á\ë � GR Så\ëïí_ � âPRNý í^_ @üïí\ ñ � GRã Xâb]ábÙÿ #@üïí] @üáXïíýIýá í^_ @üâ\Uïî] â@üXáR aXZ ]U #á\ë � GR Så\ëïí_< 

#@üïí] â@üXáR aXZ ]’U ? 

(KÙýºý\)  
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 (iii) \ëbãïíZ íNý<Ü\ C\ïî] ��� â@ü.âX. SO\ *@ü #Û^ ïíýIøýbÙÿïíRïí\ #á\ë *@ü #Û^ UáïíýFýïí\ ÆXM @üïí\ ñ íNý<Ü �� â@ü.âX. 

íýIøýbÙÿïíRïí\ #á\ë Uá@üãâAâR UáïíýFýïí\ Yá<ÜïíNý � CmýIýá aXZ ]Z ñ íNý<Ü@ü �� âXâRýIý íUâýFý ]áïíB YâP íNý<Ü ��� â@ü.âX. íýIøýbÙÿïíRïí\ #á\ë 

Uá@üãâAâR UáïíýFýïí\ YáZ ñ íýIøýbÙÿR\ ÿPùëâNý #á\ë UáýFý\ ÿPùëâNý â@üXáR íUïí]B íUïí]B KÙýâ]<Vá ñ 

aXáQáR Ú  

 (i) âyƒÿ\ SáRãNý >Nåý\ Rá<\ íUB = � â@ü.âX./CmýIýá  

  #á\ë îR\ íaÜáNý\ íUB = � â@ü.âX./CmýIýá 

  ∴ íaÜáNý\ S÷âNý@æü] Uá âUS\ãNý âP^Ný KÙýGâR íaÜáNýNý b’U (� = �)â@ü.âX./CmýIýá  

 #á\ë íaÜáNý\ #Rå@æü] WýâýIýZâR íaÜáNýNý íUB = (�+ �)â@ü.âX./CmýIýá  

  ∴ íaÜáNý\ #Rå@üæïí] >Nåý\ k‡á\á #âNý¼ôáÿw’ÿ Pæ\Nÿšÿ = íUB × aXZ 

           = (�+ �) × � 

      = �(�+ �)â@ü.âX.  

  ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý,        �(�+ �) = �� 

    ⇒  �+ � = ��… … … … (�) 

  #á\ë âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, �(� − �) = � 

    ⇒ �− � = �… … … … … . . (�) 

   ∴  (�) + (�) ⇒  � − �� 

    ⇒ � = � 

  *âNýZá, � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

    � + � = �� 

    ⇒  � = �� − � = � 

  ∴ âyƒÿ\ SáRãNý >Nåý\ Rá<\ íUB= � â@üâX./CmýIýá ñ  

   #á\ë íaÜáNý\ ïíUB = � â@üâX./CmýIýá ñ 

aXáQáR Ú  

 (ii)  *GRã Xâb]áïíZ @üáX axSæMÞ @üïí\ � âPRNý  
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  #á\ë *GR Så\ëïí_ @üáX axSæMÞ @üïí\ � âPRNý ñ  

  ∴ � âPRNý @ü\á Xâb]á\ @üáX\ Sâ\XáR = �� 

   #á\ë Så\ë_\ @üáX\ Sâ\XáR  = �� 

   S÷OX ýEýNÞýXïíNý, �� +
�� =

��… … … … . (�)

       #á\ë âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, �� +
�� =

��… … … … . . (�) 

    

  Q\á b’] �� = � #á\ë �� = � 

   ∴ �� + �� =
�� 

⇒�� + ��� = �… … … … … … . . (�)

  #á\ë ,  �� + �� =
�� 

   ⇒  �� + ��� = �… … … … … . (�) 

  *âNýZá,  (�) × � ⇒ +�� + ���� = +� 

                      (�) × � ⇒ +��� + ���� = −� 

                 −          −                − 

  (âUïíZáB @üâ\ )  ��� = � 

    ⇒  � =
��� 

   *âNýZá, � =
��� RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

         �� + �� ×
��� = � 

    ⇒ �� +
�� = � 

    ⇒  
������ = � 

    ⇒ ��� + � = �
    ⇒  ��� = � 
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   ⇒  � =
��� 

   ∴ � =
��� ;                 � =

��� 
   ⇒ 

�� =
��� ;                ⇒ �� =

��� 

   ⇒  � = �� ;             ⇒ � = �� 

 ∴ *GRã Xâb]ábÙÿ #@üïí] @üáXïíýIýá axSæMÞ @üïí\ 18 âPRNý #á\ë *GR Så\ëïí_ #@üïí] @üáXïíýIýá axSæMÞ @üïí\ �� âPRNý ñ  

aXáQáR Ú  

 (iii)  Q\á b] , íýIøýbÙÿR\ BâNý = � â@ü.âX./CmýIýá  

  #á\ë UáýFý\ BâNý = � â@ü.âX./CmýIýá ñ  

 S÷OX í¤ü¼Ný,  

  �� â@ü.âX. SO #âNý¼ôX @üâ\Uïî] íýIøýbÙÿR\ aXZ ]áïíB =  

       =
���  CmýIýá  

 #áí@üð, ��� â@ü.âX. (��� − ��) SO #âNý¼ôX @üâ\Uïî] UáýFý\ aXZ ]áïíB ����   CmýIýá ñ  

  ∴ XåJý aXZ = ���� =
���� � CmýIýá ñ 

  ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý, ��� +
���� = � 

⇒ ��� +
��� = �… … … … . . (�)

 âk‡NýãZ í¤ü¼Ný,  

  ��� â@ü.âX. SO #âNý¼ôX @üâ\Uïî] íýIøýbÙÿR\ aXZ ]áïíB = ����  CmýIýá 

  #áí@üð, ��� â@ü.âX. SO #âNý¼ôX @üâ\Uïî] UáýFý\ aXZ ]áïíB ����  CmýIýá 

   ∴ XåJý aXZ = ����� +
���� � CmýIýá 

   ∴ âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, ���� +
���� = � CmýIýá �� âXâRýIý  

   ⇒  
���� +

���� = � ������ =
���  

Pæ\Nÿšÿ  

íUB 
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   ⇒  
�� +

�� =
�� 

   ⇒  
��� +

��� = �… … … … … . (�) 

  Q\á b’] , �� = � #á\ë �� = � 

   ∴ ��� + ��� = �… … … … . . (�) 

       ��� + ��� = �… … … … . . (�) 

  ∴ (�) ⇒ � =
������� … … … . . (�) 

     (�) ⇒ � =
������� … … … … . . (�)

  ∴ (5)  #á\ë (6) –S\á Sá<Ü –  

    
������� =

�������  

    ⇒  ��(� − ���) = ��(� − ���)

    ⇒  �� − ����� = �� − ���� 

    ⇒ −����� + ���� = �� − �� 

    ⇒ −���� = −�
    ⇒  � =

������ =
��� 

  *âNýZá, � -\ XáR (5) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü Ú 

   ∴ � =
����×

����� =
������ =

������  

   ⇒ � =
�� ×

��� =
��� 

   ⇒ � =
��� #á\ë  � =

��� 

   ⇒ 
�� =

���            ⇒ �� =
��� 

   ⇒ � = ��;         ⇒ � = �� 

 ∴ ïíýIøýbÙÿR\ ÿPùëâNý Uá íUB = �� â@ü.âX. /CmýIýá ñ  

    #á\ë UáýFý\ ÿPùëâNý Uá ïíUB = �� â@ü.âX. /CmýIýá ñ 

   

(KÙýºý\)  
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#Rå^ã]Rã −�.� (*ØýâfFý@ü) 

 

S÷r… 1. #â] #á\ë âUGå\ UZa\ SáOÞ@üó � UýFý\ ñ #â]\ íPKÙýNýá@ü UXÞR #â]Nýïî@ü På|üM KýáDü\ #á\ë âUGå Nýá\ WýRãïíZ@ü âXâ]Nýïî@ü På|üM 

KýáDü\ñ âX] #á\ë UXÞR\ UZa\ SáOÞ@üó �� UýFý\ ñ #â] #á\ë âUGå\ UZaïíUá\ KÙýâ]<Vá ñ   

aXáQáR Ú Q\á b’] #â]\ UZa = � UýFý\  

  UXÞR UZa = � UýFý\  

            UXÞR\ UZa = �� UýFý\ 

  #á\ë âXâ]\ UZa = �� � UýFý\ 

  ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý, � − � = �… … … … … . . (�) 

  #á\ë âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý,      �� − �� = �� 

        ⇒ ����� = �� 

    ⇒ �� − � = ��… … … … (�) 

  *âNýZá, (�) – (�) @üâ\ Sá<Ü –  

    + �� − � = +�� 

    +  � − � = +� 

    −      +        − 

  (âUïíZáB @ü\)  �� = ��
          ⇒ � =

��� = �� 

  *âNýZá, � = ��, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

    � − � = � 

    ⇒ �� − � = � 

    ⇒ −� = −� − ��
    ⇒ −� = −�� 

    ⇒  � = ��.  
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(KÙýºý\)  
  ∴  #â]\ UZa = �� UýFý\  

          #á\ë âUGå\ UZa = �� UýFý\ 

S÷r… 2. *GïíR @üZ, ‘íXá@ü *ýIýá *^ âPZá, Ul„åý ! XbÙÿ íNýáXNýïî@ü På|üM QRã b’Xñ’ #áRGïíR KÙýºý\ âPïí], ‘íXá@ü YâP *ýIýá Pb âPZá, XbÙÿ 

íNýáRáNýïî@ü ýFý|üM QRã b’Xñ’ íXá@ü í@üáVá íNý<Üïí]á@ü\ Xæ]QR\ Sâ\XáM (YOá¼ôïíX) â@üXáR? (âk‡NýãZ Wýáy€ý\\ UãGBâMNý\ S\á)  

 ⦋bÙÿÛâBNý Ú � + ��� = �(� − ���),�+ �� = �(� − ��) ⦌ 
 

aXáQáR Ú Q\á b’] S÷OX Ul„åý\ Xæ]QR = � ýIý@üá  

   #á\ë âk‡NýãZ Ul„åý\ Xæ]QR = � ýIý@üá ñ  

   ∴  S÷OX ýEýNÞýïXïíNý, �+ ��� = �(� − ���) 

    ⇒  �+ ��� = �� − ��� 

    ⇒  � − �� = −��� − ��� 

    ⇒  � − �� = −���… … … … . . (�) 

          #á\ë âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, �+ �� = �(� − ��) 

    ⇒  �+ �� = �� − �� 

    ⇒  �� − � = �� + �� 

    ⇒  �� − � = ��… … … … … … . . (�) 

   aXã@ü\M (1)-@ü � k‡á\á |üM @üâ\ Sá<Ü –  

    �� − ��� = −����… … … … . . (�) 

   *âNýZá, (�) − (�) @üâ\ Sá<Ü – 

    + �� − ��� = −���� 

    + �� −     � = −       �� 

    −         +            −  

              − ��� = −���� 

          ⇒  � =
�������� = ��� 

   *âNýZá, � -\ XáR (2) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü −  

         �� − ��� = �� 
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(KÙýºý\)  

        ⇒  �� = �� + ���
     ⇒  �� = ��� ⇒ � =

���� = ��
  ∴ S÷OX Ul„åý\ Xæ]QR = �� ýIý@üá  

        #á\ë âk‡NýãZ Ul„åý\ Xæ]QR = ��� ýIý@üá  

S÷r… �. *AR íýIøýbÙÿïíR *ýIýá âRâPßtË Pæ\Nÿšÿ aXÿPùëâNýNý ÆâX YáZ ñ íýIøýbÙÿRAïíR YâP, CmýIýáNý �� â@ü.âX. íUâýFý B’]ïíbÜïíNýR bÙÿ âRâPßtËý aXZNýïî@ü � CmýIýá 

aXZ @üX ] ’ïí]ïíbÜïíNýR ñ #áí@üð, YâP íýIøýbÙÿRAR CmýIýáNý �� â@ü.âX. @üXïî@ü B’ïí]ïíbÜïíNýR, íNýïíÿw’ÿ bÙÿ âRâPßtËý aXZNýïî@ü � CmýIýá íUâýFýïî@ü 

]’ïí]ïíbÜïïíNýR ñ íýIøýbÙÿRAïíR #á|ü\á Pæ\NÿšÿïíýIýá KÙýâ]<Vá ñ 

aXáQáR Ú   Q\á b’], íýIøýbÙÿRAïR\ BâNý = � â@ü.âX./CmýýIýá  

     #á\ë aXZ = �  CmýýIýá 

  ∴ íýIøýbÙÿR k‡á\á #âNý¼ôX @ü\á Pæ\Nÿšÿ = BâNý × aXZ 

     = ��  â@ü.âX. 

          S÷OX ýEýNÞýXïíNý, (�+ ��)(� − �) = �� 

    ⇒  �� − ��+ ��� − �� = �� 

    ⇒ −��+ ��� − �� = � 

    ⇒  � − �� + �� = �… … … … … (�) 

  #á\ë, âk‡NýãZ ýEýNÞýXïíNý, (� − ��)(� + �) = �� 

    ⇒  ��+ �� − ��� − �� = �� 

    ⇒ �� − ��� − �� = �… … … … … (�) 

  *âNýZá , (�) RÛ aXã@ü\M@ü � k‡á\á |üM @üâ\ Sá<Ü −   

    ⇒  �� − ��� + �� = �… … … … . (�) 

  *âNýZá, (�) − (�) @üâ\ Sá<Ü –  

         �� − ��� + �� = � 

         �� − ��� − �� = � 

       −     +           + 

   (âUïíZáB @ü\)  −�� + �� = � 
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                  ⇒ −�� = �� 

             ⇒       � = �� 

  *âNýZá, � = ��, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü −  

         � − �× �� + �� = � 

    ⇒ �− �� + �� = � 

    ⇒ � − �� = � 

    ⇒  � = �� 

   ∴  ïíýIøýbÙÿRAR\ BâNý = �� â@ü.âX./CmýIýá  

            #á\ë aXZ = �� CmýIýá ñ  

    ∴ íýIøýbÙÿRAR\ k‡á\á #âNý¼ôX @ü\á Pæ\Nÿšÿ = (�� × ��) â@ü.âX. = ���â@ü.âX. 

S÷r… �. *ýIýá ïí^÷Mã\ ýFýá¼a@ü]\ í@übÙÿýIýáXáR ^á\ãNý âOZ @üïí\áVá b’] ñ *í@üáýIýá ^á\ãNý � GRïî@ü ýFýá¼ íUâýFý O@üáïíbÜïíNýR � ^á\ã @üX 

b’]ïíbÜïíNýR ñ *í@üáýIýá ^á\ãNý � GRïî@ü ýFýá¼ @üX O@üáïíbÜïíNýR, � ýIýá ^á\ã íUâýFý ]áâBïí]ïíbÜïíNýR ñ í^÷MãNý ýFýá¼\ aÛAóá â@üXáR KÙýâ]<Vá ñ  

aXáQáR Ú  

  *ýIýá ^á\ãNý O@üá ýFýá¼-ýFýá¼ã\ aÛAóá = � 

         #á\ë ^á\ã\ aÛAóá = �  

            ∴ XåJý ýFýá¼-ýFýá¼ã\ aÛAóá  = �� 

        ∴ S÷OX ýEýNÞýXïíNý, (�+ �)(� − �) = �� 

    ⇒ �� − �+ �� − � = �� 

    ⇒ −�+ �� − � = � 

    ⇒ � − �� + � = �… … … … … . (�)   

  #á\ë, âk‡NýãZ ýEýNÞýïXïíNý, (� − �)(� + �) = �� 

    ⇒ ��+ �� − �� − � = �� 

    ⇒ �� − �� − � = �… … … … … . . (�) 

    *âNýZá, (�) − (�) @üâ\ Sá<Ü –  

         + �� − �� − � = � 

         +   � − �� + � = � 

         −     +         − 
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        � − � = � 

               ⇒ � = � 

  ∴  � = �, (�) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü −  

         � − �� + � = � 

    ⇒ −�� + �� = � 

    ⇒  −�� + �� = 

    ⇒ −�� = −�� 

    ⇒  � =
��� = � 

  ∴ S÷âNýïíýIýá ^á\ãNý ýFýá¼-ýFýá¼ãï\ aÛAóá = � 

          #á\ë ^á\ã\ aÛAóá = � 

                                   ∴  XåJý ýFýá¼-ýFýá¼ã\ aÛAóá = (� × �) = ��    (KÙýºý\)  

S÷r… 5. ��� â¼WåýG *ýIýáNý ∠� = � ∠ � = � (∠�+ ∠�)ñ í@üáM âNýâRýIýá KÙýâ]<Vá ñ 

aXáQáR Ú ∆���-\ S\á – 

∠� = �∠ = �(∠�+ ∠�)

             ∴       �∠� = �(∠�+ ∠�) 

   ⇒     �∠� = �∠�+ �∠� 

  ⇒       �∠� − �∠� = �∠� 

  ⇒       ∠� = �∠�… … … … … … … . (�) 

 #áïí@üð, ∠� = �∠� 

  ⇒ ∠� = �(�∠�)⦋ UóVbá\ @üâ\ ⦌ 
  ⇒ ∠� = �∠�… … … … … (�) 

   ∴ ∠A+∠B+∠C=1800 

  ⇒ ∠A+2∠A+6∠A=1800 

  ⇒ 9∠A=1800 

  ⇒ A= 
����� = ��� 
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  ∴∠B=2∠A=2× ��� = ��� 

          #á\ë  ∠ C=6∠A=6× ��� = ���� 

  ∴ ∠A=200, ∠B=400  #á\ë ∠C=1200 (KÙýºý\) 

S÷r… 6. �� − � = � #á\ë �� − � = � aXã@ü\M PåýIýá\ í]A #Üá@üá ñ *bÙÿ í\AáPåýIýábÙÿ #á\ë � #¤übÙÿ BJýR @ü\á â¼WåýGïíýIýá\ 

^ã_ÞâUmPåïí@übÙÿýIýá\ yƒÿáRáÛ@ü âRMÞZ @ü\á ñ  

 

aXáQáR Ú   �� − � = �… … … … … … … … … . . (�)

      #á\ë �� − � = �… … … … … … … … … … (�) 

  ∴ (�) ⇒ �� = �+ � 

  ⇒ � =
����   

 

 

 

 

                    Nýáâ]@üá RÛ – � 
  ∴ (�) ⇒ �� = �+ � 

           ⇒ � =
����  

 

 

 

 

                    Nýáâ]@üá RÛ – �� 
 

 

 

x 1 0 2 

y 
0 -5 5 

(x, y) 
(1,0) (0,-5) (2,5) 

x 1 0 2 

Y 
0 −� 3 

(x, y) 
(1,0) (0, −�) (2, 5) 
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��� #á\ë ��� #¤ük‡Z\ íýFýPâUmPå �ñ � -@ü Xæ]âUmPå #á\ë PbýIýá a\ë UBÞïí¤ü¼@ü *@ü *@ü@ü âbýEýáïíS î] Nýáâ]@üá RÛ -� #á\ë 

Nýáâ]@üá RÛ -�� \ âUmPåïíUá\ í]A@üá@üNý\ YOáyƒÿáRNý yƒÿáSR @üâ\ PåýIýá í]A íSáVá B’] ñ *bÙÿ í]A PåýIýá � -#¤ü\ ]BNý ∆��� BJýR 

@üïí\ñ ∆��� -\ ^ã_Þ âUmPå¼ôZ\ yƒÿáRáÛ@ü � (�,�),�(�,−�)#á\ë �(�,−�).    

S÷r… 7. Ný]\ î\âA@ü aXã@ü\M íYá\ïí@übÙÿýIýá aXáQá @ü\á Ú  

 (�)�� + �� = −�− �               (��)  ��+ �� = � 
               �� − �� = �+ �           �� + �� = �+ � 
           (���) 

�� − �� = �                (��)(� − �)� + (� + �)�+ �� − ��� − �� 
               �� + �� = �� + ��         (� + �)(�+ �) = �� + �� 

           (�)���� − ���� = −�� 

               −����+ ���� = −��� 

aXáQáR Ú  

 (�)                    �� + �� = � − �… … … … … … … … . (�) 

  #á\ë, �� − �� = �+ �… … … … … … … (�) 

  *âNýZá, (1) RÛ aXã@ü\M@ü � #á\ë (2) RÛ aXã@ü\M@ü � k‡á\á |üM @üâ\ Sá<Ü – 

    + ���+ ��� = �� − �� 

    + ��� − ��� = �� + �� 

    −          +               − 

        ��� + ���� = −��� + ��� 
    ⇒� = −� 

  *âNýZá,� = −�, (�) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü − 

   �� + �(−�) = � − � 

   ⇒�� − � = � − � 
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(KÙýºý\) 

   ⇒ �� = � − � + � 

   ⇒ �� = � 

⇒� = �
   ∴ � = � 

     � = −� 

aXáQáR Ú  (ii)   �� + �� = � 
      #á\ë �� + �� = �+ � 

∴ �� + �� − � = �
   �� + �� − (�+ �) = � 

  �             �        − �            �             �       �        � 

  �                    − (�+ �)                   �                   

  ∴ ��������� =
��������� =

������ 
  ∴  

��������� =
������ 

  ⇒  � =
������������  

 #áïí@üð,  ��������� =
������ 

  ⇒  � =
������������  

  ∴ � =
������������  

      � =
������������  

aXáQáR Ú  

 (���)                         
�� − �� = � 

   ⇒  
������� = � 

   ⇒  �� − �� = �… … … … (�) 

  #á\ë  �� + �� = �� + �� 

   ⇒  �� + �� − ��� + ��� = �… … … … … (�) 

(KÙýºý\)  
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(KÙýºý\)  

  −�          �           �             �           �          �        � 

  �                  − ��� + ���           �                       � 

   ∴ 
��(�����)�� =

����(�����)
=

������ 
   ∴  

��(����� =
������

  #á\ë,         ��������� =
������ #á\ë, ��(�����)

=
������ 

   ⇒  � =
��������
(�����)

= �          ⇒ � =
��������
(�����)

= � 

   ∴ � = � 

� = �
aXáQáR Ú 

 (��)          (� − �)�+ (� + �)� = �� − ��� − �� 

  ⇒ �� − �� + �� + �� = �� − ��� − �� … … … … … … … (�) 

  #á\ë (� + �)(�+ �) = �� + �� … … … … … … . (�) 

  *âNýZá, (�) − (�) @üâ\ Sá<Ü –  

   +  �� − �� + �� + �� = �� − ��� − �� 
   +  �� − �� + �� + �� = �� + �� 

   −        −        −        −                  − 

  (âUïíZáB @üâ\) –��� = −��� − ��� 
   ⇒ −��� = −��(� + �) 

   ⇒ � =
���(���)��� = � + � 

  *âNýZá, � = �+ �, (�) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

(� − �)(�+ �) + (� + �)� = �� − ��� − ��
   ⇒  �� − �� + (�+ �)� = �� − ��� − ��
   ⇒  (� + �)� = ����� − �� − �� + �� 

   ⇒  (� + �)� = −���  
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   ⇒ � =
�������  

   ∴ � = � + �  #á\ë � =
�������  

aXáQRá Ú      (�)           ��� − ���� = −�� 

  ⇒  ��� − ���� + �� = �… … … … … . . (�) 

  −���� + ��� + ��� = �… … … … … . (�) 

   −���                    ��                  ��                       − ��� 

        ��                   ���           − ���                            �� 

  ∴  
������������ =

������������ =
����������� 

  ⇒  
������� =

������� =
������� 

  ⇒  
������ =

������ =
������ 

  ∴ 
������ =

������ 

  ⇒  � =
���������� = � 

 #áïí@üð,  ������ =
������ 

  ⇒  � =
���������� = � 

  ∴ � = � #á\ë � = �        (KÙýºý\)  

S÷r… 8. ���� *ýIýá ýEý¼ôãZ ýEýNåýWÞåýG ñ ýEý¼ôãZ ýEåýWÞåýGïíýIýá\ í@üáMïí@übÙÿýIýá KÙýâ]<Vá ñ 

aXáQáR Ú    ���� ýEý¼ôãZ ýEýNåýWÞåýG,  

  ∠ � = (�� + ��),∠� = �� − �, 

  ∠� = �� #á\ë ∠� = ��+ � 

 âYïíbNåý, ýEý¼ôãZ ýEýNåýWÞåýG\ âUS\ãNý í@üáM PåýIýá\ íGáA\ aXâtËý = ���� 

  ∴ ∠�+ ∠� = ���� 

  ⇒  �� + �� + �� = ���� 

  ⇒  ��+ �� = ���� − ��� 

  ⇒  �(�+ �) = ���� 
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  ⇒  �+ � = ��  

  ⇒ � = �� − �… … … … … … … … (�) 

 #áïí@üð,  ∠�+ ∠� = ���� 

  ⇒ �� − � + (�� + �) = ��� 

  ⇒ �� − �+ �� + � = ���
  ⇒  �� + �� = ���… … … … . . (�) 

 *âNýZá, (1) #á\ë (2) -\ S\á Sá<Ü Ú 

   �� + �(�� − �) = ��� 

   ⇒�� + ��� − �� = ��� 

   ⇒  �� = ��� − ��� 

   ⇒  �� = �� 

   ⇒� =
��� = �� 

  *âNýZá, � = ��, (�) RÛ aXã@ü\MNý yƒÿáSR @üâ\ Sá<Ü −  

        � = �� − �� = �� 

   ∴   ∠� = ��+ �� = � × �� + �� = ���� 

   ⇒  ∠� = �� − � = � × �� − � = ��� 

   ⇒  ∠� = �� = �× �� = ��� 

   ⇒  ∠� = �� + � = � × �� + � = ���� 

    ∴      ∠ � = ���� ,   ∠� = ���,   ∠� = ��� #á\ë  

       ∠ � = ����  (KÙýïºý\)  

 

SáJýâWýºý@ü #âNýâ\ºýô S÷ïïír…áºý\  

S÷r… �. *AR íýIýá@üá Ubã\ PáX *ýIýá @ü]âX\ PáX\ På|üM ñ *bÙÿ KÙýâºýôïíýIýá ïS÷@üá^ íbáVáïî@ü PåýIýá ýEý]@üYåºýô *ýIýá î\âA@ü aXã@ü\M BJýR @ü\á ñ 

 ⦋ bÙÿZáNý *AR íýIýá@üáUbã\ PáX �  ýIý@üá #á\ë *ýIýá @ü]X\ PáX � ýIý@üá Uåâ] í]áVá ⦌ ñ 
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aXáQáR Ú   

  Q\á b’] íýIýá@üáUbã\ ¼ôZXæ]ó = � ýIý@üá  

       #á\ë *ýIýá @ü]X\ ¼ôZXæ]ó = �  ýIý@üá  

    S÷r…XïíNý, � = ��  

    Uá,� − �� = �  (KÙýºý\)   

S÷r… 2. Ný]\ î\âA@ü aXã@ü\MâU]á@ü �� + �� + � = � #áâbßNý S÷@üá^ @ü\á #á\ë S÷âNý í¤ü¼ïíNý �,� #á\ë � -\ XáR KÙýíq‰A @ü\á ñ 

 (�)�� + �� = �.��     (��)� − �� − �� = � 

 (���)− ��+ �� = �     (��)� = ��  

 (�)�� = −��     (��)��+ � = � 

 (���)� − � = �    (����)� = �� 

aXáQáR Ú  

 (�)�� + �� = �.��  -@ü �� + �� + � = � #á@üá\Ný S÷@üá^ @üâ\ïí] 

     ��+ �� + (−�.��) = � íSáVá YááZ ñ  

  ∴  � = �,� = �  #á\ë  � = −�.��  ñ 

aXáQáR Ú  

 (��)� − �� − �� = � -@ü �� + �� + � = � #á@üá\Ný S÷@üá^ @üâ\ïí] 

 �.�+ �− ���� + (−��) = �  íSáVá YááZ ñ  

  ∴  � = �,� = −��  #á\ë  � = −��ñ 

aXáQáR Ú  

(���)− ��+ �� = �  -@ü �� + �� + � = � #á@üá\Ný S÷@üá^ @üâ\ïí] 

 −�)� + �� + (−�) = �  íSáVá YááZ ñ  

  ∴  � = −�, � = �  #á\ë  � = −�ñ 

aXáQáR Ú  
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 (��)� = �� -@ü �� + �� + � = � #á@üá\Ný S÷@üá^ @üâ\ïí] 

 �.�+ (−�)� + � = �  íSáVá YááZ ñ  

  ∴  � = �, � = −�  #á\ë  � = �ñ 

aXáQáR Ú  

 (�)�� = −��  -@ü �� + �� + � = � #á@üá\Ný S÷@üá^ @üâ\ïí] 

 ��+ �� + � = �  íSáVá YááZ ñ  

  ∴  � = �, � = �  #á\ë  � = �ñ 

aXáQáR Ú  

 (��)��+ � = � -@ü �� + �� + � = � #á@üá\Ný S÷@üá^ @üâ\ïí] 

 �+ �.�+ � = �  íSáVá YááZ ñ  

  ∴  � = �, � = �  #á\ë  � = �ñ 

aXáQáR Ú 

 (���) � − � = � -@ü �� + �� + � = � #á@üá\Ný S÷@üá^ @üâ\ïí] 

          �.�+ �.� + (−�) = �  íSáVá YááZ ñ  

  ∴  � = �, � = �  #á\ë  � = −�ñ 

aXáQáR Ú   

(����) � = �� -@ü �� + �� + � = � #á@üá\Ný S÷@üá^ @üâ\ïí] 

         (−�)�+ �.�+ � = �  íSáVá YááZ ñ  

  ∴  � = −�, � = �  #á\ë  � = � 

S÷r… 3. Ný]Ný âPZá aÇüáUó KÙýºý\ïí@übÙÿýIýá\ XáG\ í@üáRïíýIýá aNýó #á\ë â@üZ ? � = �� + � aXã@ü\MïíýIýá\ − 

 (i) *ýIýá #âk‡NýãZ aXáQáR #áíýFý ñ  

 (ii) PåýIýá Xá¼ aXáQáR #áíýFý ñ  

 (iii) #aãX #aÛAó aXáQáR #áíýFý ñ  
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aXáQáR Ú (iii) #aãX #aÛAó aXáQáR #áíýFý, KÙýºý\ïíýIýá aÜýEýá ñ @üá\M, � -#\ âYïí@üáïíRá XáR\ UáïíU � -\ XáR íSáVá YáU ñ #áí@üð � -\ 

       âYïí@üáïíRá XáR\ UáïíU � #\ XáR íSáVá YáZ ñ 

 S÷r… 4. Ný]\ S÷âNýïíýIýá aXã@ü\ïíMïí\ ýEýáâ\ýIýáïî@ü aXáQáR KÙýâ]<Vá Ú  

(�) �� + � = � (��) �� + � = � (���) � = ��
aXáQáR Ú (�)  �� + � = �      

  Q\á b’] � = �,�,�,�.  

 *âNýZá, �-\ XáRïíUá\ (i) RÛ aXã@ü\MNý U{VábÙÿ SÜá< −  

  (�)� × �+ � = � ⇒ � = � 

  (�)��+ � = � 

  ⇒ �× �+ � = � 

  ⇒  � = � − � 

  ⇒ � = � 

  (�)��+ � = � 

  ⇒ � × � + � = � 

  ⇒  �+ � = � 

  ⇒  � = � 

  (�)��+ � = � 

⇒   � × �+ � = �
  ⇒ � = � − � ⇒ � = � 

 ∴ (i) RÛ aXã@ü\M\ ýEýáâ\ýIýá aXáQáR b’] Ú (�,�), (�,�), (�,�) #á\ë (�,�)ñ  

aXáQáR Ú  

 (��)  �� + � = � 

  *âNýZá , � = �,�,�,� U{VábÙÿ Sá<Ü – 

  (�) � × �+ � = �   (�)� × � + � = � 

  ⇒  � = �    ⇒  � = � − � 

  (�) � × �+ � = �    (�)� × � + � = � 
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  ⇒ � = � − �� 

 ∴ (ii)  RÛ aXã@ü\M\ ýEýáâ\ýIýá aXáQáR b’] Ú (�, ), (�,� − �), (�,� − ��) #á\ë (�,� − ��)ñ  

aXáQáR Ú  

 (���)  � = �� 

  *âNýZá , � = �,�,�,� U{VábÙÿ Sá<Ü – 

   

  (�) � = ��   (�) � =
��   (�) � = �� 

  ⇒  � = �   ⇒  � = � − �    ⇒ � =
���� =

�� 

  (�) � =
��     

 ∴ (iii)  RÛ aXã@ü\M\ ýEýáâ\ýIýá aXáQáR b’] Ú (�,�), ��,
��� , �� ��� #á\ë ��,

��� 
S÷r… �. (�,��) âUmPåïí\ íYáVá PåKýá] í\Aá\ aXã@ü\M â]Aá ñ *íRQ\M\ #á\ë â@üXáR í\Aá #áíýFý #áâ@ü â@üZ?  

aXáQáR Ú (�,��) âUmPåBáXã PåýIýá í\Aá\ aXã@ü\M b’] Ú �� − � = � #á\ë �+ � = ��ñ *íRQ\M\ aXã@ü\M #aÛAó íSáVá 

 YáU ñ @üá\M *ýIýá âUmPå\ XáïíGïí\ #aÛAó í\Aá #Û@üR @ü\á YáZ ñ  

S÷r… �. YâP (�,�) âUmPåïíýIýá  �� = �� + � aXã@ü\MïíýIýá\ í]AKýá]\ <S\Ný Oáïí@ü íNýïíRbï’í] � -\ XáR KÙýâ]<Vá ñ  

aXáQáR Ú (�,�) âUmPåïíýIýá  �� = �� + � aXã@ü\MïíýIýá\ í]AKýá]\ <S\Ný #VâyƒÿNý,  

 *âNýZá,  �× � = � × �+ � ñ  

  ⇒ �� = �� + � 

  ⇒ �� − � = �� 

  ⇒ � = �� 

  ⇒ � =
�� (KÙýºý\) ñ  

S÷r… 4. *AR XbáRB\Ný íýIý£ã\ WýáKýòá *íRQ\M\ Ú  

 S÷OX â@üïí]áâXýIýá\ïíýIýá\ UáïíU WýáKýòá � ýIý@üá #á\ë Nýá\ âSýFý\ Pæ\Nÿšÿ\ WýáKýòá b’] S÷âNý â@üïí]áâXýIýá\Ný � ýIý@üá ñ #âNý¼ôX @ü\á Pæ\Nÿšÿ 

� â@üïí]áâXýIýá\ #á\ë XåJý WýáKýòá � ýIý@üá Uåâ] Qâ\ *bÙÿ NýOó\ âWýâºýNý *ýIýá î\âA@ü aXã@ü\M â]Aá #á\ë bÙÿZá\ í]A #Û@üR @ü\á ñ  

aXáQáR Ú  
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P         Q         R 

  Q\á b’] XåJý Pæ\Nÿšÿ � â@ü.âX. ñ  

  S÷OX *@ü â@üïí]áâXýIýá\\ WýáKýòá = � ýIý@üá  

 #á\ë S\VNýãÞ *@ü â@üïí]áâXýIýá\\ WýáKýòá = � ýIý@üá ñ 

 ∴ Uá@üã O@üá Pæ\Nÿšÿ (� − �) â@üâX\ WýáKýòá   

   = �(� − �) ýIý@üá ñ  

 ∴ XåJý WýáKýòá � ýIý@üá b’ïí] ,  

  � ýIý@üá +(� − �) ýIý@üá= � ýIý@üá ñ  

  ⇒  �+ �(� − �) = �
  ⇒  �+ �� − � = � 

  ⇒  �� − � + � = �… … … … … … (�) 

 ∴ âRïíMÞZ aXã@ü\MïíýIýá b’] Ú �� − � + � = � 

 *âNýZá, (1) RÛ aXã@ü\MïíýIýá\ S\á í]A #Û@üR\ UáïíU *ýIýá Nýáâ]@üá S÷yŸNý @ü\á b’] Ú  

   ∴ �� − � + � = � 

   ⇒  �� + � = � 

   ⇒� = �� + � 

     

 

 

 

 ýFý@ü @üáBGNý PåïíZáKýá] #¤ü\ a\ë UBÞ\ � ýIýá Uá{\ PãC@ü � *@ü@ü Qâ\ Nýáâ]@üá\ âUmPå PåýIýá aÛyƒÿáSR @ü\á ïîbïïíýFý ñ �,� #á\ë 

 � âUmPå\ XáïíGâP 
                ��                    
��������������� ýIýRá, b’] ñ 

                ��                    
��������������� íabÙÿ aXã@ü\MïíýIýá\ #Üáâ@üU]BãZá í]A ñ  

S÷r… 7. Ný]\ í@üáRïí@übÙÿýIýá ¼ôâX@ü YåB] � − �� = � -\ aXáQáR bZ #á\ë í@üáRïí@übÙÿýIýá RbZ S\ã¤üá @ü\á ñ  

 (�)(�,�)                         (��)(�,�)                      (���)(�,�)                       

            (��)�√�,�√��               (�)(�,�) 

aXáQáR Ú 

 (i)  � = � #á\ë � = �,� − �� = � aXã@ü\MïíýIýáNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

x 1 2 0 

y 
8 13 3 
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  �.�.� = � − ��,  

   = � − �× � 

= � − � = −�
              �.�.�. = � 

           ∴ �.�.�.≠ �.�.�.  

 ∴ (�,�),� − �� = � - \ aXáQáR RbZ ñ  

 

aXáQáR Ú 

 (ii)  � = � #á\ë � = �, � − �� = � S÷Pºý aXã@ü\MïíýIýáNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

  �.�.� = � − ��,  

   = � − �× � 

   = � − � = � 

              �.�.�. = � 

           ∴ �.�.�.≠ �.�.�.  

 ∴ (�,�)� − �� = � - \ aXáQáR RbZ ñ  

aXáQáR Ú 

(iii)  *âNýZá,  � = � #á\ë � = � S÷Pºý aXã@ü\MïíýIýáNý U{VábÙÿ Sá<Ü −
  �.�.� = � − ��,  

   = � − �× � 

   = � − � = � 

              �.�.�. = � 

           ∴ �.�.�.≠ �.�.�.  

 ∴ (�,�),� − �� = � - \ aXáQáR  

aXáQáR Ú 

 (iv)   *âNýZá,   � = √�, � = �√� S÷Pºý aXã@ü\MïíýIýáNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 
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  �.�.� = � − ��,  

   = √� − �√� = −�√� 

              �.�.�. = � 

           ∴ �.�.�.≠ �.�.�.  

 ∴ �√�, �√��,� − �� = � - \ aXáQáR RbZ ñ  

aXáQáR Ú 

 (iv)   *âNýZá,   � = �,   #á\ë � = �   S÷Pºý aXã@ü\MïíýIýáNý U{VábÙÿ Sá<Ü − 

  �.�.� = � − ��,  

   = � − �× � 

   = � − � 

   = −� 

              �.�.�. = � 

           ∴ �.�.�.≠ �.�.�.  

 ∴ (�,�) ,� − �� = � - \ aXáQáR RbZ ñ 

S÷r… 8. YâP � = �,� = � aXã@ü\M �� + �� = �-\ *ýIýá aXáQáR íNýïíÿw’ÿ � -\ XáR âRMÞZ @ü\á ñ   

aXáQáR Ú � = �, � = � aXã@ü\M �� + �� = � –Ný U{VábÙÿ Sá<Ü –  

   ��+ �� = � 

   ⇒ � × �+ �× � = � 

   ⇒ �+ � = � 

   ⇒ � = �. 

  ∴ � - \ XáR b’] Ú �. 

  


