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Uáy’ÿV aÛAóá 

(REAL NUMBERS) 

 
 

#Rå^ã]Rã : 1.1 

 

S÷r… 1. bÙÿKÙýâýc‰ýKý\ @ü]RâUâQ UóVbá\ @üâ\ B.aá.KÙý KÙýâ]<Vá –  

 (i) 135 #á\ë  225   (ii) 196 #á\ë  38220  (iii) 867 #á\ë  255  

aXáQáR Ú  

(i) bÙÿKÙýâýc‰ýKý\ @ü]RâUâQ UóVbá\ @üâ\ Ú  

 íaáSáR – 1 Ú ∴ ��� > 135, #áâX ��� #á\ë ��� \ <S\Ný âUWýáGR 

   S÷ïíXâZ@ü S÷ïíZáB @üâ\ Sá<Ü -   

    ��� = ��� × �+ �� 

 íaáSáR – 1 Ú ∴ WýáBïí^_ �� ≠ � #áâX �� #á\ë �� -\ <S\Ný âUWýáGR S÷ïíXâZ@ü 

   S÷ïíZáB @üâ\ Sá<Ü –  

    ��� = �� × � + �� 

 íaáSáR – 1 Ú ∴ WýáBïí^_ �� ≠ �, RNåýR WýáG@ü �� #á\ë RNåýR WýáBïí^_ �� UáâýEýUïî] #á\ë  âUWýáGR S÷ïíXâZ@üá S÷ïíZáB 

@üâ\ Sá<Ü, WýáBïí^_Ný � íSáVáïî]üïí@ü *bÙÿ S÷Má]ãïíýIýá #UóábNý \Aá b’] ñ  *bÙÿ SYÞáZNý íSáVá WýáG@üïíýIýáïíV b’U âRïíMÞZ B.aá.KÙý. ñ  

    �� = �� × �+ � 

 ∴ WýáBïí^_ æ̂Ró íSáVá B’], BâNýïí@ü  #áXá\ S÷â¼ôZá Ul„ý @ü\á b’] ñ  

  ∴ 3 RÛ QSáNý WýáG@ü = ��,�� #á\ë ��-\ B.aá.|ü. = ��. 

  ∴ 135 #á\ë 225 -\ B.aá.|ü. = 45  

(ii) íaáSáR – 1 Ú ∴ ����� > 196, #áâX ]óáXXá\ b\M S÷â¼ôZá k‡á\á ����� @ü ��� í\ 

      b\M @üâ\ Sá<Ü- 

   ����� = ��� × ��� + �

  

S÷OX 

#QóáZ 

Dev Library 
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  ∴  WýáBïí^_ æ̂Ró íSáVá B’], *bÙÿ b\M S÷â¼ôZá Ul„ý @ü\á b’] ñ âYïíbNåý,  

     *bÙÿ QáSNý WýáG@ü = 196, *âNýZá 38220 #á\ë 196-\ B.aá.KÙý. = 196.   

  ∴ âRïíMÞZ B.aá.KÙý. = 196.   

  ∴ 135 #á\ë 225 -\ B.aá.|ü. = 45  

(iii) íaáSáR – 1 Ú ∴ ��� > 225, #áâX ]óáXXá\ b\M S÷â¼ôZá UóVbá\ @üâ\ Sá<Ü- 

   ��� = ��� × �+ ���  

 íaáSáR – 2 Ú âYïíbNåý, WýáBïí^_ Ú 102, 0, #áí@üð ]óáXXá\ b\M S÷â¼ôZá UóVbá\ @üâ\ Sá<Ü- 

   ��� = �� × � + � 

  ∴ WýáBïí^_ íSáVá B’] #OUá *bÙÿ S÷â¼ôZá Ul„ý @ü\á b’] ñ 

     102 #á\ë 51-\ B.aá.KÙý. = 51 

  ∴ 867 #á\ë 255-\ B.aá.|ü.  = 51 

S÷r… 2. íPAå<Vá íY âYïí@üáïíRá íYáBáiŠ@ü #YådŠ #A~ü aÛAóábÙÿ �� + �, Uá  �� + �, Uá �� + � #áâbß\, Y’Ný � *ýIýá í@üáïíRáUá #A~ü 

aÛAóá ñ  

aXáQáR Ú 

  Q\á b’] � *ýIýá âYïí@üáïíRá íYáBáiŠ@ü #YådŠ #A~ü aÛAóá ñ *âNýZá bÙÿKÙýâýc‰ýKý\ @ü]RâUâQ\ abáZNý � @ü � −í\ b\M @üâ\ 6 

íSáVá YáZ ñ  

 ∴ � ≤ � < 6, aÇüVS\ #Vâ^tËýïíUá\ b’U Ú �,�,�,�,� #á\ë � #OÞáÖ�′ b′U Sáïí\ �� #AUá, ��+ � #OUá, 

�� + � #OUá, �� + �, #OUá ��+ �,  #OUá, �� + � Y′Ný 
  ′�′ *ýIýá #Vâ^tËý ñ #áí@üð, âYïíbNåý ′��#YådŠ ñ #Ný*U  ′�� \ XáRïíUá\ ��,�� + � #á\ë �� + � b’U íRáVáïí\ ñ 

âYïíbNåý íBáïíýýIýbÙÿïí@übÙÿýIýá 2–í\ âUWýáGó ñ  

 ∴ �� + � #OUá, �� + � #OUá, ��+ � -*bÙÿ Q\M\ aÛAóáïíUá\ #YådŠ #A~ü aÛAóáñ 

 S÷r… 3. 616 aPaó\ *ýIýá îaRóUáâbRã\ íBáïíýIý 32 GRãZá *ýIýá íaRáP]\ âSïíýFý âSïíýFý @üPX -ïíAáG @üáâýLýò @üáâýLýò YáU]BãZá b’] ñ PåïíZáýIýá 

Pïí]bÙÿ *í@ü aXáR aÛAó@ü y’ÿÇüNý @üPX-ïíAáG @üáýâýLýòU]BãZá b’] ñ íNý<Üïí]áïí@ü íAáG @üáýâýLýòU]BãZá y’ÿÇü\ KÙýfEýNýX aÛAóó â@ü b’U ?  

aXáQáR Ú  

 *ýIýá îaRóUáâbRã\ XåJý aPaó = 616 #á\ë 32 ñ (PåýIýá P] #áíýFý ) ñ  

 âYïíbNåý, P] PàåýIýá aXáR aÛAó@ü y’ÿÇüá@üáïí\ âOZ îb @üPX íAáG @üáâýLýòU ]áïíB ñ *âNýZá y’ÿÇü\ KÙýfEýNýX aÛAóá KÙýâ]ZáU ]áïíB ñ  
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 ∴ aUÞáâQ@ü KÙýfEýNýX aÛAó@ü y’ÿÇü = 616 #á\ë 32-\ B.aá.|ü. ñ  

 ýLýáS – 1 Ú ∴ 616> 32, *âNýZá âUWýáGR S÷â¼ôZá k‡á\á 616 @ü 32-í\ b\M @üâ\ Sá<Ü-  

   ��� = �� × �� + � 

 ýLýáS – 2 Ú ∴ � ≠ �, *âNýZá, #áí@üð âUWýáGR S÷â¼ôZá UóVbá @üâ\ Sá<Ü-  

   �� = � × �+ �  

  âYïíbNåý, #Vâ^tËý æ̂Ró íSáVá B’] *âNýZá *bÙÿ íaáSáRNý WýáG@ü = 8 

   ∴ 616 #á\ë 32-\ B.aá.|ü = 8  

  *âNýZá , KÙýfEýNýX y’ÿÇü\ aÛAóá b’] 8, Y’Ný îaRóUáâbRã @üPX íAáG @üáâýLýòU Sáïí\ ñ  

S÷r… 4.  bÙÿKÙýâýc‰ýKý\ âUWýáGR S÷ïíXâZ@üá UóVbá\ @üâ\ íPAå<Vá íY âYïí@üáïíRá íYáBáiŠ@ü #A~ü aÛAóá\ UBÞbÙÿ bZ �� RábÙÿUá 

  �� + �#áâbß\, Y’Ný � *ýIýá í@üáïíRáUá #A~ü aÛAóá ñ  

  ⦋ bÙÿÛâBNýÚ Q\á *ýIýá âYïí@üáïíRá íYáBáiŠ@ü #A~ü aÛAóá ñ íNýïíÿw’ÿ bÙÿZá\ #áâbß b’U ��,�� + � Uá �� + � *âNýZá 

  bÙÿbÜNý\ S÷âNýïíýIýáïí@ü UBÞ @ü\á #á\ë íPAå<Vá íY âabÜNý@ü �� Uá �� + � #áâbßNý â]âAU Sáâ\ ñ ⦌ 
aXáQáR Ú 

  Q\á b’] âYïí@üáïíRá íYáBáiŠ@ü #A~ü aÛAóá = � ñ íNýïíR b’ïí] ��,�� + �  

  #OUá �� + � íYáBáiŠ@ü #A~ü aÛAóá b’U ñ  

 YâP � = �� Q\á bZ, íNýïíR bï’í] KÙýWýZS¤ü@ü UBÞ @üâ\ Sá<Ü –  

   (�)�   = (��)� 
           = 9�� = 3(3��) = 3�, YNý � = 3�� 
   #á\ë ′�′ *ýIýá #A~ü aÛAóá ñ  

  aåå¼XïíNý , �� = ��… … … … … (�) 

 YâP � = �� + � bZ, íNýïíR bï’í] KÙýWýZS¤ü@ü UBÞ @üâ\ Sá<Ü – 

       �� = (�� + �)� 
   ⇒�� = ��� + �+ �× �� × � 

   ⇒�� = �(��� + ��) + � 
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   ⇒  �� = �� + �… … … … … . (�), Y’Ný � = ��� + ��, 

  #áïí@üð, � -*ýIýá #A~ü aÛAóá ñ  

  *âNýZá , (1) #á\ë (2) - \ S\á Sá<Ü –  

   �� = ��,�� + � 

 *âNýZá, âYïí@üáïíRá íYáBáiŠ@ü #A~ü aÛAóá\ UBÞ, �� RábÙÿUá, ��+ � #á@üá\Ný b’U ñ  

S÷r… 5. bÙÿKÙýâýc‰ýKý\ âUWýáGR S÷ïíXâZ@üá UóVbá\ @üâ\ íPAå<Vá íY âY í@üáïíRá íYáBáiŠ@ü #A~ü aÛAóá\  

 CRTü]ïíýIýá ��,�� + � RábÙÿUá �� + � #áâbß ñ  

aXáQáR Ú Q\á b’] âYïí@üáïíRá íYáBáiŠ@ü #A~üaÛAóá #á\ë � = �  ñ  

  ∴ � = �� + �, Y’Ný WýáBTü] = � #á\ë WýáBïí^_ = � 

 ∴ � ≤ � < 3 

  YâP � = � bZ , íNýâNýZá � = �� b’U ñ  

  YâP � = � bZ , íNýâNýZá � = �� + � b’U ñ  

  YâP � = � bZ , íNýâNýZá � = �� + � b’U ñ  

 ∴ � = ��
  KÙýWýZS¤ü@ü CR @üâ\ Sá<Ü –  

  (�)�(��)� 

  ⇒ �� = ���� = �(��� = ��, Y’N   

      � = ���,  bÙÿ *ýIýá #A~ü aÛAóá ñ  

        �� = ��… … … … … (�) 

  YâP  � = �� + �, KÙýWýZS¤ü@ü CR @üâ\ Sá<Ü – 

         (�)� = (��+ �)� 
   ⇒  �� = ���� + ���� + �� + � 

            = ����� + ��� + ��+ � 

= (�� + �), Y’N   � = ��� + ��� + � #á\ë bÙÿ *ýIýá #A~ü aÛAóá ñ  
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   ∴ �� = �� + �… … … . . (�) 

  #áïí@üð , YâP  � = �� + �, KÙýWýZS¤ü@ü CR @üâ\ Sá<Ü – 

    (�)� = (�� + �)� 
    ⇒ �� = ���� + ���� + ��� + � 

    ⇒ �� = ����� + ��� + � 

    ⇒ �� = ��+ � Y’N  

        � = ��� + ��� + �� 

    ∴�� = ��+ �… … … … … (�) 

∴ (1), (2) #á\ë (3) -\ S\á #áâX Sá<Ü íY –âYïí@üáïíRá íYáBáiŠ@ü  #A~ü aÛAóá\ CRTü]  ��,�� + � #OUá �� + � #á@üá\Ný 

Oáâ@üU ñ   

#Rå^ã]Rã – 1.2 

 

S÷r… 1. S÷âNýïíýIýá aÛAóáïí@ü bÙÿZá\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@üïíUá\\ |üMTü] âbýEýáïíS S÷@üá^ @ü\á Ú  

 (i) 140  (ii) 156  (iii) 3825  (iv) 5005  (v) 7429 

aXááR Ú  

 (i) 140 -\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü Ú (�)�(��) #á\ë |üMTü] = (�)�(�)(�) 

 (ii) 156 -\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü Ú (�)�(��) #á\ë |üMTü] = (�)�(�)(��) 

 (iii) 3825-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü Ú 

    (�)�(���) #á\ë |üMTü] = (�)�(�)(��) = (�)�(�)�(��) 

  (iv) 5005 -\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü Ú     (�)(����)  

   #á\ë |üMTü]    = (�)(�)(���) 

         = (�)(�)(��)(��) 

 (v) 7429-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü Ú (��)(���)  

#á\ë |üMTü] (��)(��)(��)
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S÷r… 2. Ný]\ #A~ü aÛAóáïí@üábÙÿïíYá\\ ].aá.|ü. #á\ë B.aá.KÙý. KÙýâ]<Vá ñ  

aNýóáSR @ü\á íY ].aá.|ü. × B.aá.KÙý. = aÛAóáPåýIýá\ |üMTü] ñ  

 (i) 26 #á\ë 91  (ii) 510 #á\ë 92   (iii) 336 #á\ë 54 

aXáQáR Ú  

 (i) 26 -\ ïíXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü Ú (2) (13) 

 #á\ë 91-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü Ú (7) (13)  

 ∴ 26 #á\ë 91 -\ B.aá.KÙý. = 13 

 #á\ë ].aá.|ü. = (2) (7) (13) = 182 

aNýóáSR (Verification) :  

  ].aá.|ü. (26, 91) × B.aá.KÙý (26, 91)  

  = (��) × (���) 

  = (��) × (�) × (��) 

  = (��) × (��) = aÛAóá PåýIýá\ |üMTü] ñ  

(ii)  510-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü   = (�)(���) 

   #á\ë |üMTü]  = (�)(�)(��)

     = (�)(�)(�)(��) 

 #á\ë 92-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü  = (�)(��) 

     = (�)�(��) 

 ∴ 510 #á\ë 92-\ B.aá.KÙý. = � 

   #á\ë B.aá.|ü.  = (�)�(�)(�)(��)(��) = ����� 

aNýóáSR (Verification) :  

  ].aá.|ü. × B.aá.KÙý  

  = (�) × (�����) 

  = (�) × (�)�(�)(�) (��)(��) 
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= (�)(�)(�)(��) × (�)�(��)

  =  ��� × �� = aÛAóá PåýIýá\ |üMTü] ñ  

(iii) 336-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü  

  = (�)(���) 

  = (�)(�)(��) 

  = (�)(�)(�)(�)(��) = (�)�(�)(�) 

#á\ë 54-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü 

  = (�)(��) 

  = (�)(�)(�) 

= (�)(�)(�)(�) = (�)(�)�
∴ B.aá.KÙý.  = � × � = � 

#á\ë ].aá.|ü.  = (�)�(�)�(�) 

  = ����     

aNýóáSR (Verification) :  

  ].aá.|ü.(336, 54) × B.aá.KÙý (336,54) 

  = � × ���� 

  = (�)(�) × (�)�(�)�(�) 

  = ��� × �� 

  = aÛAóá PåýIýá\ |üMTü] ñ  

S÷r… 3. íXðâ]@ü KÙýÖSáP@üã@ü\M\ Sk„ýâNýïí\ Ný]\ #A~ü aÛAóáïíUá\\ ].aá.|ü. #á\ë ].aá.KÙý. KÙýâ]<Vá ñ  

(i) 12,15 #á\ë 21 (ii) 17, 23 #á\ë 29 (iii) 8, 9 #á\ë 25 

aXáQáR Ú 

  (i)  12,15 #á\ë 21-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü b’] Ú  

  �� = (�)(�) = (�)(�)(�) 

  �� = (�)(�) 
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  �� = (�)(�) 

∴ B.aá.KÙý. =3 

 #á\ë ].a.|ü. = (�)�(�)(�)(�) = ���.  

(ii)  17,23 #á\ë 29-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü b’] Ú  

  �� = (��)(�) 

  �� = (��)(�) 

  �� = (��)(�) 

 ∴ B.aá.KÙý. =1 

 #á\ë ].a.|ü. = �� × �� × �� = �����  

(iii)  8, 9 #á\ë 25-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü b’] Ú  

  � = (�)(�) = (�)(�)(�) = (�)�(�) 

  � = (�)(�) = (�)�(�) 

  �� = (�)(�) = (�)�(�) 

 ∴ B.aá.KÙý. =1 

 #á\ë ].a.|ü. = (�)�(�)�(�)� = ����.  

S÷r… 4. âPZá #áïíýFý B.aá.KÙý. (���,���) = � ñ ].aá.|ü. (���,���) KÙýâ]<Vá ñ  

aXáQáR Ú 

 306 #á\ë 657-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü b’] Ú  

 ��� = (�)(���) = (�)(�)(��) 

   = (�)(�)(�)(��) 

   = (�)(�)�(��) 

 ∴ ��� = (�)(���) = (�)(�)(��) = (�)�(��) 

 ∴ B.aá.KÙý. = (�)� = � 

 ∴ B.aá.KÙý × B.aá.|ü. = aÛAóá PåýIýá\ |üMTü] ñ  

 ⇒ �× B.aá.|ü. = ��� × ��� 
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 ⇒ B.aá.|ü.=
��           

 ���×���� = �� × ��� = ����� 

S÷r… 5. S\ã¤üá @ü\á, í@üáïíRáUá y‡áWýáâV@ü aÛAóá n #\ í¤ü¼Ný 6n aÛAóáïíýIýá 0 #Ûí@üïí\ í^_ b’U Sáïí\ïíR RábÙÿñ  

aXáQáR Ú Q\á b’] 6n ^æRóïí\ í^_ bZ, Y’Ný � ∈ �. 

  ∴ 6n  aÛAóáïíýIýá 5 k‡á\á axSæMÞ\ìïíS âUWýáGó b’U ñ  

  â@üÿwŸ, 6-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü 2 #á\ë 3.  

  ∴ 6n  -\ KÙýÖSáP@ü b’U (� × �)�ñ bÙÿZá\ S\á í@üáVá YáZ íY 6n –\ KÙýÖSáP@ü 5 RbZ ñ  

 ∴ SáýIýäBâMNý\ S÷áOâX@ü KÙýSSáPó\ S\á @ü’U SáÜïí\á íY S÷âNýïíýIýá íYðâB@ü aÛAóá@ü íXðâ]@ü aÛAóá\ |üMTü] âbýEýáïí\ S÷@üá^ @ü\á YáZ 

     #á\ë *bÙÿ KÙýÖSáP@ü âUïír‰_M b’]  #âk‡NýãZ ñ BâNýïí@ü #áXá\ @üq†Rá  Uá #RåXáR @ü\áïíýIýá Wåý] ñ *íNýïí@ü í@üáR ïíXðâ]@ü aÛAóá 

     íSáVá íRYáZ, Y’Ný 6n –Ný í^_ SPïíýIýá ^æRó b’U ñ  

S÷r… 6.  �× �� × �� + �� #á\ë � × �× � × � × � × � × �+ � aÛAóá PåýIýá â@üZ íYðâB@ü , aÛAóá, UóáAóá @ü\á   

aXáQáR Ú Q\á b’] � × �� × �� + �� = ��⦋� × �� + �⦌,  bÙÿ íXðâ]@ü aÛAóá RbZ @üá\M  

 bÙÿZá\ *ýIýá KÙýÖSáP@ü 13 ñ  

  *íNýïí@ü, bÙÿ *ýIýá íYðâB@ü aÛAóá ñ 

  #áïí@üð, �× � × � × �× � × � × �+ � 

   = �⦋� × �× �× � × �× �+ �⦌,  bÙÿ íXðâ]@ü aÛAóá RbZ, @üá\M bÙÿZá\ *ýIýá  

   KÙýÖSáP@ü b’] 5 ñ *íNýïí@ü, bÙÿ *ýIýá íYðâB@ü aÛAóá ñ  

S÷r… 7.  *AR íA] SOá\\ ýEýáâ\<âSïíR *ýIýá Uçºýá@üá\ SO ñ íA] SOá\AR BáKýòãïí\ *Uá\ Cæâ\Uïî] íýFýáâRZá\ 18 âXâRýIý ]áïíB, Y’Ný 

 *í@üýIýá Cæ\MïíNý \âU\ ]áïíB 12 âXâRýIý ñ Q\á íNý<Üïí]áïí@ü *í@üýIýá âUmPåïíNý *í@ü aXZïíNý #á\ë *í@üýIýá âP^Ný Yá¼á #á\Çü @üïí\ ñ 

 â@üXáR âXâRýIý âSýFýNý íNý<Üïí]áïí@ü #áí@üð #á\ÇüâM âUmPåïíýIýáNý ]B ]áâBU ? 

 aXáQáR Ú *ýIýá Uçºý@üá\ SO *@üSá@ü Cæïí\áïíNý íýFýáâRZá\ aXZ ]áïíB 18 âXâRýIý #á\ë \âU\ Cæïí\áïíNý aXZ ]áïíB 12 âXâRýIý ñ  

  âabÜïíNý #áí@üð #á\ÇüâM\ âUmPåïíýIýáNý (Starting point) ]B  

 ]áâBU = 18 #á\ë 12-\ ].aá.|ü. ñ  

 *âNýZá , 18 #á\ë 12-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü b’] Ú  

  �� = (�)(�) = (�)(�)(�) = (�)(�)� 
 #á\ë  �� = (�)(�) = (�)(�)(�) = (�)�(�) 
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 ∴ ].aaá.|ü. (��,��) = (�)�(�)� = �× � = �� 

 ∴ 36 âXâRýIý âSýFýNý, âabÜïíNý #á\ÇüâM\ âUmPåïíýIýáNý ]B ]áâBU ñ  

  

#Rå^ã]Rã – 1.3 

S÷r… 1. íPAå<Vá íY √�  #Sâ\ïíXZ ñ  

aXáQáR Ú âU\ëk„ýWýáïíV Q\á b’], √� *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá YáïíNý  

  √� =
�� , (�,� ∈ �,� ≠ �) … … … … … . (�) 

 #á\ë 1-\ Uáâbïí\ p #á\ë q-\ í@üáïíRá aáQá\M KÙýÖSáP@ü RábÙÿ ñ  

  ∴ �� = ��� … … … … … (��)⦋(�) @ü UBÞ @üâ\ ⦌ 
  â@üÿwŸ ��� *ýIýá #YådŠ aÛAóá ñ  

  ∴ �� *ýIýá #YådŠ aÛAóá ñ  

  ⇒ p *ýIýá #YådŠ aÛAóá ñ 

  ⇒ � = ��⦋� ∈ �⦌ 
  ⇒ �� = ���� 
  ⇒ ��� = ����   ⇒  �� = ���     ⇒ �� #YådŠ ⇒ � #YådŠ ñ  

∴ p, q KÙýWýïíZ #YådŠ, #á\ë p, q -\ aáQá\M KÙýÖSáP@ü 5 ñ â@üÿwŸ *bÙÿíýIýá #aÇüV, âYïíbNåý Q\á îbâýFý] p  #á\ë q -\ 1-\ Uáâbïí\ #áR 

aáQá\M KÙýÖSáP@ü RábÙÿ ñ  

 ∴ √� Sâ\ïíXZ b’U íRáVáïí\ ñ  

  ∴ √� #Sâ\ïíXZ ⦋ S÷XáâMNý ⦌ñ  

S÷r… 2. íPAå<Vá íY �+ �√�  #Sâ\ïíXZ ñ  

aXáQáR Ú âU\ëïk„ýWýáïíV Q\á b’], S÷Pºý aÛAóáïíýIýá Sâ\ïíXZ ñ 

  ∴ �+ �√� =
�� Y’Ný  �,�,∈ �  #á\ë � ≠ � 

  ⇒ � − �� = �√�     ⇒ ����� = −�√� 
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  ∴−�√� Sâ\ïíXZ aÛAóá, âYïíýIýá #aÇüV ñ  

  ∴ �+ �√� #Sâ\ïíXZ aÛAóá ⦋ S÷XáâMNý ⦌ñ 

S÷r… 3. íPAå<Vá íY Ný]\ aÛAóáïíUá\ #Sâ\ïíXZ Ú  

 (i) 
�
√�    (ii) �√�    (iii) � + √� 

aXáQáR Ú (i) 
�
√�   

 âU\ëïk„ýWýáïíV Q\á b’], S÷Pºý aÛAóáïíýIýá Sâ\ïíXZ ñ 

 ∴ �√� =
�� Y’Ný  �,�,∈ �  #á\ë � ≠ � 

 ⇒ � = ��� 

 � k‡á\á KÙýWýZS¤ü@ü b\M @üâ\ Sá<Ü-  

 �� = √� (� ≠ �) 

 #OÞáÖ√� *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá, âYïíýIýá #aÇüV ñ  

 ∴ �√� #Sâ\ïíXZ aÛAóá ⦋ S÷XáâMNý ⦌ñ 

aXáQáR Ú (ii) �√�     

 âU\ëïk„ýWýáïíV Q\á b’], S÷Pºý aÛAóáïíýIýá Sâ\ïíXZ ñ 

 ∴ �√�  =
�� Y’Ný  �,�,∈ �  #á\ë � ≠ � 

 ⇒√�  =
�� 

#OÞáÖ�√�  *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá, âYïíýIýá #aÇüV ñ  

 ∴ �√� #Sâ\ïíXZ aÛAóá ⦋ S÷XáâMNý ⦌ñ 

aXáQáR Ú (iii) � + √�   

 âU\ëïk„ýWýáïíV Q\á b’], S÷Pºý aÛAóáïíýIýá Sâ\ïíXZ ñ 

 ∴ �+ √�  =
�� Y’Ný  �,�,∈ �  #á\ë � ≠ � 

 ⇒√�  =
�� − � =

�−���  
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#OÞáÖ √�  *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá, âYïíýIýá #aÇüV ñ  

 ∴ �+ √� #Sâ\ïíXZ aÛAóá ⦋ S÷XáâMNý ⦌ñ 

 

#Rå^ã]Rã – 1.4  

 

S÷r… 1. PãCÞ b\M R@ü\áïî@ü Ný]Ný KÙýíq‰A @ü\á Sâ\ïíXZ aÛAóáïíUá\\ í@üáRïíUá\\ P^âX@ü âUy’çÿâNý Sâ\aXáâÂ (aáUâQ) RábÙÿUá í@üáRïíUá\\ 

âR\UâQ ïíSðRÚSåâR@ü P^âX@ü âUy’çÿâNý Oáâ@üU UMÞRá @ü\á Ú 

 (�) ������    (��) ���    (���) �����   (��)
������ 

 

 (�) 
�����   (��) ����.��   (���) �����.��.��  (����) ��� 

 (��)
����    (�)

����� 
aXáQáR Ú (�) ������ 

  Q\á b’], � =
������ @ü �� \ ]BNý Nåý]Rá @üâ\ Sá<Ü  

  bÙÿZáNý , � = �� #á\ë � = ���� 

  ∴ ���� -\ ïíXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü  = �× � × �× � × � 

      = �� × �� bÙÿ �� × ��  

  #á@üá\Ný #áíýFý, Y’Ný � = � #á\ë � = �ñ âYïíýIýá *ýIýá #->MáiŠ@ü SæMÞaÛAóá ñ  

  ∴ ������, bÙÿ *ýIýá aãâXNý P^âX@ü ñ #OÞáÖ bÙÿ *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ  

aXáQáR Ú (��) ���   

  Q\á b’], ���  =
��  Y’Ný ü �,� ∈ � #á\ë � ≠ � ]BNý Nåý]Rá @üâ\ Sá<Ü  

  bÙÿZáNý , � = �� #á\ë � = � 

  ∴ � -\ ïíXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü  = �× � × � = �� = �� × ��,  

   bÙÿ �� × ��  
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  #á@üá\Ný #áíýFý, Y’Ný � = � #á\ë � = �ñ âYïíýIýá *ýIýá #->MáiŠ@ü SæMÞaÛAóá ñ  

  ∴ ��� , bÙÿ *ýIýá aãâXNý P^âX@ü ñ #OÞáÖ bÙÿ *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ  

aXáQáR Ú (���) �����  

  Q\á b’], �����  =
��  Y’Ný ü �,� ∈ � #á\ë � ≠ � 

  bÙÿZáNý , � = �� #á\ë � = ��� 

  ∴ ��� -\ ïíXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü  = �× � × ��  bÙÿ  �� × �� #á@üá\Ný RábÙÿ ñ  

  ∴ �����, bÙÿ *ýIýá aãâXNý #á\ë #ïíSðRÚSåâR@ü(ïíSðMÚSåâR@ü RbZ) ñ  

    #OÞáÖ bÙÿ *ýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ  

 aXáQáR Ú  (��)
������ 

  Q\á b’], ������  =
��  Y’Ný ü �,� ∈ � #á\ë � ≠ � 

  bÙÿZáNý , � = �� #á\ë � = ���� 

  ∴ ���� -\ ïíXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü  = �× � × �× � × � × � × � × � 

= �� × ��, bÙÿ �� × ��
  #á@üá\Ný #áýïíýFý,  Y’N � = �,� = � bÙÿ *ýIýá #>MáiŠ@ü aÛAóá ñ  

  ∴ ������ 
, *ýIýá aãâXNý P^âX@ü ñ #OÞáÖ bÙÿ *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

aXáQáR Ú  (�) 
�����   

  Q\á b’], �����  =
��  Y’Ný ü �,� ∈ � #á\ë � ≠ � 

  bÙÿZáNý , � = �� #á\ë � = ��� 

∴ ��� -\ ïíXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü  = �× � × � = �� × ��, bÙÿ �� × ��
  #á@üá\Ný #áýïíýFý,  Y’N � = �,� = � bÙÿ *ýIýá #>MáiŠ@ü SæMÞaÛAóá ñ  

  ∴ ����� 
, *ýIýá aãâXNý P^âX@ü ñ #OÞáÖ bÙÿ *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

aXáQáR Ú  (��) ����.��  
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 Q\á b’], ����.��  =
��  Y’Ný ü �,� ∈ � #á\ë � ≠ � 

  bÙÿZáNý , ��.��,�� × ��  #á@üá\Ný #áýïíýFý, Y’N  � = �,� = � #á\ë  

  bÙÿ #>MáiŠ@ü SæMÞaÛAóá ñ  

  ∴ ����.�� *ýIýá aãâXNý P^âX@ü ñ #OÞáÖ bÙÿ *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

aXáQáR (���) �����.��.�� 
  Q\á b’], �����.��.�� =

��  Y’Ný ü �,� ∈ � #á\ë � ≠ � 

  bÙÿZáNý , ��.��,��, �� × ��  #á@üá\Ný RábÙÿ, #OÞáÖ ��������� #á\ë  

  #ïíSðRÚSåâR@ü ñ  #OÞáÖ bÙÿ *ýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

aXáQáR Ú  (����) ���  

  Q\á b’], ����  =
�� =

��  Y’Ný ü �,� ∈ � #á\ë � ≠ � 

  ∴ � -\ ïíXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü = � = �� × ��, bÙÿ �� × �� #á@üá\Ný #áýïíýFý,  

    Y’N � = �,� = � bÙÿ *ýIýá #>MáiŠ@ü SæMÞaÛAóá ñ  

  ∴ ��� 
, *ýIýá aãâXNý P^âX@ü ñ #OÞáÖ bÙÿ *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

aXáQáR Ú  (��)
����  

  Q\á b’], ����  =
��� =

��  Y’Ný ü �,� ∈ � #á\ë � ≠ � ñ bÙÿZáNý � = �,� = �� 

  ∴ �� -\ ïíXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü = �� = � × � = �� × ��, bÙÿ �� × �� #á@üá\Ný  

 #áýïíýFý, Y’N � = �,� = � #á\ë âabÜNý #>MáiŠ@ü SæMÞaÛAóá ñ  

∴ ���� 
, *ýIýá aãâXNý P^âX@ü ñ #OÞáÖ bÙÿ *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

aXáQáR Ú  (�)
����� 

  Q\á b’], �����  =
���� =

��  Y’Ný ü �,� ∈ � #á\ë � ≠ � ñ  

  bÙÿZáNý , � = ��,� = ��   

  ∴ �� -\ ïíXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü = �� = � × �× �, bÙÿ �� × �� #á@üá\Ný  RábÙÿýñ  
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  ∴ ����� 
, *ýIýá aãâXNý P^âX@ü ñ #OÞáÖ bÙÿ *ýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

S÷r… 2. <S\\ S÷r… -1 #Ný âYïíUá\ Sâ\ïíXZ aÛAóá\ Sâ\aXáÂ P^âX@ü âUy’çÿâNý #áýíýFý íabÙÿïíUá\\ P^âX@ü âUy’çÿâNýïíUá\ â]âA íPAå<Vá ñ 

Sâ\aXáâÂ P^âX@ü âUy’çÿâNý axSl… Sâ\ïíXZ aÛAóáïíUá\\ âUy’çÿâNý íPAå<Vá b’] ñ  

aXáQáR Ú(i)  Q\á b’], ������  =
�� , �,� ∈ � , � ≠ � ñ 

  bÙÿZáNý , � = ��,� = ����  

  ∴ ���� -\ ïíXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü  = �× � × �× � × �  

      =  ��  × ��  bÙÿ �� × ��  

  #á@üá\Ný  #áïíýFý,  Y’Ný � = � #á\ë � = �, âabÜNý #>MáiŠ@ü SæMÞaÛAóá ñ  

  ∴ ������ 
, *ýIýá aãâXNý P^âX@ü ñ #OÞáÖ bÙÿ *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

P^âX@ü Wýd…áÛ^Ný Sâ\UNÞýR Ú  

   ������ =
����×�� =

��×����×�� =
���

(�×�)� 

           =  
������ =

��������� 
   ∴ ������ = �.����� (���. ) 

aXáQáR Ú(��)     
��� =

����×�� 

  =  
��×����×�� =

��×��
(�×�)� =

�������  

           =  
�������� = �.��� 

  ∴ ��� = �.��� ���.  

aXáQáR Ú (��)     
������ =

��×����×��×�� 

   =  
��×�����×��  

   =  
����

(�×�)� =
������� =

����������� = �.������ ���. 

aXáQáR Ú (�)   
����.��   =

��×���×��×� 

   =  
�����×�� =

���
(�×�)� =

������ =
������� = �.��� ���. 
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aXáQáR Ú (��)  
��� =

�� =
�×��×� =

��� = �.� ���. 

aXáQáR Ú (���)  
���� =

��� =
���×�� =

�
(�×�)� =

��� = �.� ���. 

S÷r… 3. Ný]\ Uáy’ÿV aÛAóáïíUá\\ bÙÿZáNý íPAå<Vá Q\ïíM P^âX@ü âUy’çÿâNý #áíýFý ñ S÷âNýïíýIýá\ í¤ü¼Ný bÙÿ *ýIýá Sâ\ïíXZ bZ íR RbZ âak„ýáÿw’ÿ 

@ü\á ñ YâP bÙÿ Sâ\ïíXZ #á\ë bÙÿ �� #áâbß\, íNýïíÿw’ÿ bÙÿZá\ � \ ïíXðâ]@ü KÙýÖSáPR@üã@ü\M âU_ïíZ â@ü @ü’U  Sáâ\Uá ?  

 (�) ��.���������    (��) �.������������������… … 

 (���)��.��������� 

aXáQáR Ú (�)��.���������, bÙ *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ  

 ∴ ��.��������� 

 =
�����������.��������� =

�������������� , bÙ #á@üá\Ný #áíýFý ñ  

 bÙÿZáNý, � = �����������,� = ���  

 *âNýZá, -\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü = (� × �)� = �� × �� ���.  

aXáQáR Ú(��) �.������������������… … 

 bÙ *ýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

aXáQáR Ú (���)��.���������, bÙ *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá, @üá\M bÙÿ *ýIýá íSðMÚSåâR@ü P^âX@üñ  

 Q\á b’] � = ��.���������… … … … (�) 

 KÙýWýZ S¤ü@ü ��� –í\ Sæ\M @üâ\ Sá<Ü-  

 ���.� = �����������.���������… … … . (�) 

 ∴ (�)− (�) @üâ\ #áâX Sá<Ü –  

 ���������� � = �����������.���������… … .. 

      � = ��.���������… … … … ..

 ��������� � = �����������.� 

 ��������� � = ����������� 

 ⇒ � =
�������������������� , bÙÿ *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá #á\ë �� #á@üá\ #áíýFýñ  

 ⇒ � =  
�������������������  
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 bÙÿZáNý,   � = ���������� 

  � = ��� ��� ��� 

 ⇒ � =
������������(�������� 

∴ �-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü b’] Ú ��(��������)

 

SáJýWýâºý@ü #âNýâ\ºýô S÷ïr…ïºý\  

 

S÷S÷r… 1. ^æRóïíýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá bZïíR ? bÙÿZá@ü �� #áâbßNý { bÙÿZáNý �,� #A~ü aÛAóá #á\ë (� ≠ �)} S÷@üá^ @üâ\U Sáâ\ïíR?  

aXáQáR Ú  0 ( æ̂Ró)ïíýIýá *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ @üá\M bÙÿZá@ü �� (� ≠ �) #á@üá\Ný S÷@üá^ @üâ\U Sáâ\ ñ íYïíR, 0-@ü �� ,
�� ,
�� #áâPNý 

S÷@üá^ @üâ\U Sáâ\ ñ bÙÿZáNý, �-\ XáR âYïí@üáïíRá aÛAóá b’U Sáïí\ ñ  

S÷r… 2. 3 #á\ë 4 XáGNý O@üá ýFýýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá KÙýâ]<Vá ñ  

aXáQáR Ú ∴   3 #á\ë 4-\ XQóUºýãÞ ýFýZýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá KÙýâ]<VáU ]áïíB ñ  

  BâNýïí@ü 3 #á\ë 4 @ü �+ � = � b\ âUâ^tËý Sâ\ïíXZ aÛAóáNý â]âAU ]áâBU ñ 

  #OÞáÖ, � =
�×��×� =

���  #á\ë  � =
�×��×� =

���  

 *âNýZá, 3 #á\ë 4-\ XQóUºýãÞ ýFýZýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá b] ��� ,
��� ,

��� ,
��� ,

���   #á\ë ���  ñ  

S÷r… 3. ��  #á\ë �� \ XáGNý O@üá SÜáýEýýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá KÙýâ]<Vá ñ  

aXáQáR Ú . ��  #á\ë �� -\ XQóUºýãÞ SÜáýEýýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá KÙýâ]<VáU ]áïíB ñ  

 ∴  
�� =

�×��×� =
���� #á\ë �� =

�×��×� =
���� 

 ∴ . ��  #á\ë �� -\ XQóUºýãÞ SÜáýEýýIýá Sâ\ïíXZ b’] - ���� ,
���� ,

����  ,
���� ,

���� 
S÷r… 4. Ný]\ KÙýâºýôaXæb aÜýEýáïíR âXýFýá â]Aá ñ KÙýºý\ aXæb\ aXOÞRNý Yåâºýô KÙýíq‰A @üâ\Uá ñ  

 (i) S÷âNýïíýIýá y‡áWýáâV@ü aÛAóábÙÿ *ýIýá SæMÞ aÛAóá ñ  

(ii) S÷âNýïíýIýá #A~ü aÛAóábÙÿ *ýIýá SæMÞ aÛAóá ñ  

 (iii) S÷âNýïíýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóábÙÿ *ýIýá SæMÞ aÛAóá ñ  

aXáQáR Ú  

 (i) aNýó ñ @üá\M y‡áWýáâV@ü aÛAóáïíUá\ #A~ü aÛAóá\ #ÿw’ÿBÞNý, â@üxŸ a@üïí]á #A~ü aÛAóáïíUá\ y‡áWýáâV@ü aÛAóá RbZ ñ  

#A~ü aÛAóá  
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(ii) aNýó RbZ ñ @üá\M >MáiŠ@ü aÛAóáïíUá\ Ú- −�,−�,−�… … … #A~ü aÛAóá RbZ ñ  

 

SæMÞü aÛAóá 

                  #A~ü aÛAóá 

    … … … . ,−�,−�,    �,   �,   �, �… … 

 

 

(iii) aNýó RbZ ñ @üá\M #A~ü aÛAóáíUá\ Sâ\ïíXZ aÛóá\ #ÿw’ÿBÞNý ñ BâNýïí@ü S÷âNýïíýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá #A~ü aÛAóá RbZ ñ íYïíR, ��  *ýIýá 

Sâ\ïíXZ aÛAóá, â@üÿwŸ #A~ü aÛAóá RbZ ñ  

 

 

 

 

 

S÷r… 5. Ný]\ KÙýâºýô âU]á@ü aNýó íR #aNýó KÙýíq‰A @ü\á ñ íNýáXá\ KÙýºý\\ YOáOÞNýá S÷âNýSl… @ü\á ñ  

 (i) S÷âNýïíýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóábÙÿ *ýIýá Uáy’ÿV aÛAóá ñ  

 (ii) aÛAóáïí\Aá\ S÷âNýïíýIýá âUmPåïíVbÙÿ √� #áâbß\, Y’Ný � *ýIýá y‡áWýáâV@ü aÛAóá ñ  

 (iii) S÷âNýïíýIýá Uáy’ÿV aÛAóábÙÿ #Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ  

aXáQáR Ú (i) aNýó ñ @üá\M Sâ\ïíXZ #á\ë #Sâ\ïíXZ aÛAóáïíUá@\@ü *í@ü]ïíB Uáy’ÿV aÛAóá íUáïí] ñ BâNýïí@ü   S÷âNýïíýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóábÙÿ 

Uáy’ÿV aÛAóá ñ  

 (ii) aNýó RbZ ñ @üá\M … … .−�,−�,−�,−�,−�,−�  #áâP aÛAóáïí\AáNý #VâyƒÿNý Uáy’ÿV  aÛAóá, â@üÿwŸ y‡áWýáâV@ü 

aÛAóá\ UBÞXæ] RbZ ñ  

y‡áWýáâV@ü aÛAóá  

N = 1,2,3,…… 
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 (iii) aNýó RbZ ñ @üá\M, Sâ\ïíXZ #á\ë #Sâ\ïíXZ aÛAóáïíUá\ ]B]áâB Uáy’ÿV aÛAóá íSáVá YáZ ñ  BâNýïí@ü S÷âNýïíýIýá Uáy’ÿV 

aÛAóábÙÿ #Sâ\ïíXZ aÛAóá RbZ ñ  

S÷r…  6. a@üïí]á QRáiŠ@ü #A~ü aÛAóá\ UBÞXæ] #Sâ\ïíXZ íR? YâP RbZ , íNýïíRb’ïí] *ýIýá aÛAóá\ KÙýPáb\M âPZá Yá\ UBÞXæ] *ýIýá Sâ\ïíXZ 

aÛAóá ñ  

aXáQáR Ú a@üïí]á QRáiŠ@ü SæMÞ aÛAóá\ UBÞXæ] #Sâ\ïíXZ aÛAóá RbZ ñ  

 íYïíR, 1, 4, 9, 16, 25, 36………....  bÙÿNýóáâP QRáiŠ@ü #A~ü aÛAóá\ UBÞXæ] b’U Sâ\ïíXZ aÛAóáñ  

  √� = �, Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ  

  √� = �, Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

√� = �, Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

  √�� = �, Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

  √�� = �, Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

  √�� = �, Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ 

S÷r… 7. aÛAóáïí\áAáNý â@üPïí\ √� @ü aæâýEýNý @üâ\U Sáâ\ íPAå<Vá ñ  

aXáQáR Ú  

 

 

 

 

���� a\]ïí\AáKýá]Ný � *ýIýá âUmPå í]áVá b’] YáïíNý �� = 1 *@ü@ü ñ ���� \ârŠ\ �  âUmPåNý �� ]x‡ ýIýRá b’] YáïíNý �� = 20� =

2 *@ü@ü ñ *âNýZá aXïí@üáMã â¼WåýG ���-\ S\á �� = √5 íSáVá YáUñ �� = √5  Uóáaák„ßý î] �-@ü í@üú Qâ\ #Ü@üá 

UçºýýEýáïíS ���� -@ü âUmPåNý @üáâýIýïí] �� = �� = √�  b’U ñ  

 ∴ ���� í\AáKýá]\ � âUmPåïíýIýáïíV √� #Sâ\ïíXZ aÛAóáïíýIýá@ü âRïíPß̂  @üâ\ïíýFý ñ  

S÷r… 8. Ný]Ný âPZá aÛAóá âU]á@ü@ü P^âX@ü âUy’çÿâNýNý S÷@üá^ @ü\á #á\ë S÷âNýïíýIýáïí\ P^âX@ü âUy’çÿâNý â@ü Q\M\ KÙýíq‰A @ü\á –  

 (�) �����     (��) ���      (���) � ��   

 (��)
���    (�) 

���     (��) ������ 
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aXáQáR Ú (�) �����  = �.�� →   aãXáUk„ý P^âX@ü ñ  

aXáQáR Ú (��) ��� =
�  ��  

 

 

 

 

  

∴ WýáBïí^_ = �,�,�,�, … … … .. 

      WýáG@ü = �� 

 ∴ ��� = �.��������… … … = �.�� → aãXábãR #áUçNý ïíSðRÚSåâR@ü P^âX@ü ñ  

aXáQáR Ú   (���) � �� =
���  

 

 

   

  

0.09090909 

100 

   99 

     100 

       99 

         100 

            99 

              1 

4.125

8  33000 

    32 

      10 

        8 

        20 

        16 

          40 

          40 

            0 

∴ WýáBïí^_ = �,� ,�,�,�,�,�,�,�,��,�… … .. 

    WýáG@ü = � 

∴ � �� =
��� = �.��� 



94 

 

aXáQáR Ú (��)
���   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

∴ WýáBïí^_ = �,�,�,�,�,�,�,�,�,��,�… …. 

     WýáG@ü = ��
       

��� = �.������������   

         = �.������ → aãXáâbR #áUçNý íSðRÚSåâR@ü P^âX@ü ñ  

      0.230769230769 

13       30 

           26 

             40 

             39 

             100 

               91 

                 90 

                 78 

                120 

                117 

                   30 

                   26 

                     40 

                     39 

                    100 

                      91 

                        90 

                        78 

                        120 

                        117 

                           3 
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aXáQáR Ú (�) 
���   

 

 

 

 

 

 

  

 

∴ WýáBïí^_ = �,�,�,�… ….

           WýáG@ü = �.����… … 

          ∴   
��� = �.����… … . = �.�� →   

         = �.�� → aãXáâbR #áUçNý íSðRÚSåâR@ü P^âX@ü ñ  

aXáQáR Ú (��) ������ 

  =
������×� =

��.�����  

  = �.���� → aãXáUk„ý P^âX@ü  

 

 

  

        0.1818 

11   20 

       11 

          90 

          88 

            20 

            11 

               90 

               88 

                2 

      82.25 

4    329 

      32 

        9 

        8 

        10 

           8 

           20 

           20 

            0 
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S÷r… 9. íNýáXáïí]áïí@ü GáRá íY, �� = �.������ ñ PãC]ãZá b\M R@ü\áïî@ü �� ,
�� ,
�� ,
�� ,
�� \ P^âX@ü âUy’çÿâNý â@ü b’U Qá\Má @üâ\U 

Sáâ\UáïíR ? YâP Sáâ\Uá, í@üïíRïî@ü ? 

 (bÙÿÛBãNý Ú ��-\ XáR KÙýâ]Zá<ÜïíNý íSáVá WýáBïí^_ïíUá\ ]¤üó @ü\á )  

aXáQáR Ú bZ, <S\\ Wýd…áÛ^ïíUá\ P^âX@üNý S÷@üá^ @üâ\ïí] íSðRÚSåâR@ü P^âX@üNý #áíb ñ íYïíR, �� 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

*âNýZá, �� @ü P^âX@üNý S÷@üá^ @üâ\ïí], �� = �.������ íSáVá YáU ñ Uá@üã Wýd…áÛaïíUá\ b\M @üâ\ïí] íSðRÚSåâR@ü P^âX@ü íSáVá YáUñ  

S÷r… 10. Ný]Ný âPZá âU]á@ü �� #áâbßNý S÷@üá^ @ü\á Y’Ný � #á\ë � #A~ü aÛAóá #á\ë  � ≠ � 

  (�)�.�  (��) �.��    (���) �.��� 

aXáQáR Ú (�)�.�   (��) �.��    (���) �.���   

 =  
�� =

��  =  
������ =

����   =  
���� 

S÷r… 11. 0.99999……....... @ü �� #áâbßNý S÷@üá^ @ü\á ñ íNýáXá\ KÙýºý\ íPâA #áýEýâ\Ný îbýFýá íRâ@ü? íNýáXá\ â^¤ü@ü #á\ë abSáJýä 

 a@ü]\ ]BNý *bÙÿ KÙýºý\ â@üZ #OÞUb #áí]áýEýRá @ü\á ñ  

aXáQáR Ú �.�����… … … . = �.� =
�� = � 

      0.1428571 

7    10 

        7 

        30 

        28 

          20 

          14 

             60 

             56 

               40 

               35 

                 50 

                 49 

                    10 

                      7 

                    30 
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S÷r… 12.  YâP � #á\ë � #A~ü aÛAóá Yá\ � \ Uáâbïí\ #Ró aáQá\M KÙýÖSáP@ü RábÙÿ íNýïíRb’ïí]  �� (� ≠ �)#áâbßNý O@üá âUâWýl… Sâ\ïíXZ 

 aÛAóá í]áVá âYâU]á@ü\ P^âX@ü âUy’çÿýâNý Sâ\aXáÂ #á\ë SYÞóïíU¤üM @ü\á ñ �-íZ â@ü QXÞ âak„ý @üâ\U #RåXáR @üâ\U Sáâ\UáïíR?  

aXáQáR Ú  �� (� ≠ �) Sâ\ïíXZ aÛAóáíýIýá aãXáUk„ý P^âX@üNý S÷@üá^ @üâ\Uïî] �-\ íXðâ]@ü KÙýÖSáP@ü 2 Uá   5-\ CáNýNý Oáâ@üU 

 ]áâBUñ  

  íYïíR,(�) ��� *ýIýá aãXáUk„ý P^âX@ü @üá\M �� = ��
       (��) ���� *ýIýá aãXáUk„ý P^âX@ü @üá\M �� = �� ñ  

S÷r… 13. ��� \ P^âX@ü âUy’çÿâNý\ SåR\áâºÞýNý íBáýIýïíýIýáNý #áýIýábÙÿNýïî@ü íUâýFý â@üXáRýIýá #Û@ü Oáâ@üU? b\M Sk„ýâNý #V]x‡R @üâ\ KÙýºý\\ aNýóNýá 

S\ã¤üá @ü\á ñ  

aXáQáR Ú  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

B -y’ÿ\\ WýáBïí^_ #á\ë A y’ÿ\\ WýáBïí^_ *ïí@übÙÿ ñ  

 ��� = �.����������������… … … 

          0.058823529411747 

17     100→ � 

           85 

           150 

           136 

             140 

             136 

                  40 

                   34 

                     60 

                     51 

                       90 

                       85 

                          50 

                          34 

160 

153 

     70 

     68 

        20 

        17 

          30 

          17 

           130 

           119 

             110 

             102 

                 80 

                 68 

                120 

                119 

      1→ � 
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 ∴ bÙÿ *ýIýá aãXábãR #áUçNý íSðRÚSåâR@ü P^âX@ü ñ  

S÷r… 14. âNýâRýIýá aÛAóá â]Aá Yá\ P^âX@ü âUy’çÿâNý #âU\Ný #á\ë #SåR\áVâNÞýNý ñ  

aXáQáR Ú  #áâX GáïíRá íY, #Sâ\ïíXZ aÛAóá P^âX@ü âUy’çÿâNý aUÞPá aãXábãR #áUçNý P^âX@ü #á\ë  

   #-íSðRÚSåâR@ü P^âX@ü ñ  

  ∴ √� = �.�����������… … …  

      �√� = �.�����������… … … 

       √�� = �.����������� bÙÿNýóáâP ñ  

S÷r… 15. �� #á\ë ���-\ XáGNý O@üá âNýâRýIýá âWýl… #Sâ\ïíXZ aÛAóá KÙýâ]<Vá ñ  

aXáQáR Ú  �� -@ü P^âX@üNý S÷@üá^ @üâ\ #áâX Sá<Ü –  

   

 

 

 

 

 

 

  

#áïí@üð, ��� @ü P^âX@üNý S÷@üá^ @üâ\ Sá<Ü-  

 

 

       0.714285 

7     50 → �
       49 

         10 

           7 

          30 

          28 

            20 

            14 

              60 

              56 

                40 

                35 

                  5 → � 

∴  A #á\ë B y’ÿ\Ný O@üá WýáBïí^_ *í@übÙÿ ñ  

∴ �� = �.������ 



99 

 

       0.81 

11  90    → C

       88 

         20 

         11 

         90 → D 

  

    ∴ C #á\ë D y’ÿ\Ný O@üá WýáBïí^_ *í@übÙÿ ñ  

 ∴ �� #á\ë ���-\ XQóUNýãÞ âNýâRýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá b’] –  

 �.��������������������… . ., 

 �.���������������… … … #á\ë  

 �.��������������… … ….ñ  

S÷r… 16. Ný]\ aÛAóá í@übÙÿýIýá@ü Sâ\ïíXZ #á\ë #Sâ\ïíXZ âbýýEýáïíS ïí ÷̂ïMã âUWýºýô @ü\á ñ  

(�)√�� (��)√��� (���)�.����
 (��)�.������… ..  (�)�.���������������, … … …

aXáQáR Ú 

  (�)√�� *ýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ @üá\M 23 *ýIýá íXðâ]@ü aÛAóá #á\ë bÙÿ SæMÞUBÞ aÛAóá RbZ ñ  

aXáQáR Ú 

 (��)√��� = √�� × �� = �� 

      ∴ 255 *ýIýáSâ\ïíXZ aÛAóá ñ   

aXáQáR Ú (���)�.����  *ýIýá Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ @üá\M bÙÿ *ýIýá aãXáUk„ý P^âX@ü ñ  

aXáQáR Ú (��)�.������…. bÙÿ *ýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ @üá\M bÙÿ *ýýIýá aãXábãR  #áUçNý íSðRÚSåâR@ü P^âX@ü ñ    

aXáQáR Ú  (�)�.���������������, … … … bÙÿ *ýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ @üá\M bÙÿ *ýIýá aãXábãR #áUçNý íSðRÚSåâR@ü P^âX@üñ  

S÷r… 17. S÷XáM @ü\á íY √�  *ýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá  ñ  

aXáQáR Ú #áâX GáïíRá, �� = � < 3 < 4 = �� 

   ⇒ � < √� < 2 (QRáiŠ@ü U\áBXæ] @üâ\ )  
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∴ (�.�)� = �.�� < 3 < 3.24 = (1.�)�
 ∴ �.� =< 3 < 1.8  (QRáiŠ@ü U\áBXæ] @üâ\ ) 

 #áïí@üð, (�.��)� = �.���� < 3 < 3.0276 = (1.7�)� 
 ∴ �.�� =< 3 < 1.74 

 ∴ √� - \ XáR b’U �.��… … … … ,�.�������… … …. 

 bÙÿ #aãX â@üÿwŸ #áUNÞý@ü (íSðRÚSåâR@ü) P^âX@ü RbZ ñ  

 ∴ √� *ýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ  

S÷r… 18. íPAå<Vá íY âRïíx…áºýô aÛAóïáíUá\ #Sâ\ïíXZ Ú  

 (�)� − √�   (�)
�√� + �   (�)√� +

���  

aXáQáR Ú (�)    (� − ��)� (UBÞ @üâ\)  

  = �� − �.�.√�+ (��)� 

= �� − ��√� + �
  = �� − ��√�
 ∴ S÷Pºý \áâ^ïíýIýá@ü UBÞ @üâ\ íPAá B’] íY S÷áÂ \áâ^ïíýIýáNý √� #Sâ\ïíXZ aÛAóá Oáâ@ü YáZ ñ  

 ∴� − √� #Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ  

aXáQáR Ú (�)
�√� + � 

 (
�√� + �)�      =

��� + �.
�√� .�+ � 

   =  
��� + �+

��√� 
   =

��� +
��√� 

∴ S÷áÂÿ \áâ^ïíýIýáNý √� O@üáNý, S÷Pºý \áâ^ïíýIýá *ýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá ñ  

aXáQáR Ú (�)√� +
���  

  �√�+
    �� �� �  = (��)� + �.√�.

��� + ������ � 
      = � +

��√�� +
�����  
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 ∴S÷Pºý\áâ^ïíýIýáNý √� O@üáNý , S÷Pºý \áâ ï̂íýIýá *ýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá b’U ñ  

S÷r… 19. Sâ\ïíXZ #á\ë #Sâ\ïíXZ aÛAóáïíUá\ íUïí]B íUïí]B UáâýFý KÙýâ]<Vá –  

 (�) − �������������               (�)�.�����������������… 

(�)����.��������������… .. (�)− �.����������������…

 (�)
���    (�) ��+

��� �   (�)�+ √� + √� + √� 

 

aXáQáR Ú Sâ\ïíXZ aÛAóáïíUá\ ¼ôïíX ... 

 (a) ,   (c),   (e),   #á\ë   (f) 

  #Sâ\ïíXZ aÛAóáïíUá\ ¼ôïíX ... 

 (b) ,   (d),  #á\ë   (g) 

S÷r… 20. KÙýPáb\M\ abáZNý íPAå<Vá íY PåýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá\ (�) íYáBTüý] (��) |üMTü] #Sâ\ïíXZ Rb’U Sáïí\ ñ  

aXáQáR Ú (i) Q\á b’] PåýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá √� #á\ë � − √� 

  ∴ íYáBTü] √�+ � − √� = � *ýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá RbZ ñ  

 (ii) Q\á b’] PåýIýá #Sâ\ïíXZ aÛAóá �+ √� #á\ë � − √� 

  ∴|üMTü] = ��+ √���� − √�� = (�)� − (��)�  = � − � = � 

  ∴ *ýIýá S\âïíXZ aÛAóá ñ  

S÷r… 21. KÙýk„ßý¼ôXNý aíGáVá Ú  

 (a) √2,1.14,1.2,2,1.1 

 (b) √2,√3,√2-√3, √2+√3 

 (c)  1.12121212………………….. 

  1.112211221122……….. 

  1.1112221112221111222………….. 

  1.111111……………. 

  1.222222………… 
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aXáQáR Ú  

 (a) KÙýk„ßý¼ôXïíýIýá b’] Ú �.� �.�,�.�,√�.�. 

 (b) KÙýk„ßý¼ôXï  b’] Ú √� − √�,  √�,  √�,  √�+ √� 

 (c) KÙýk„ßý¼ôXï  b’U Ú  1.1111………….., 

    1.111222111222111222………….,  

    1.11221122, 

    1.121212 

  


