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অনশুীলনী -2.1 

িʸতীয় অধƟায়  

ব˱পদ ৰািশ 

(POLYNOMIALS)  

 

 

 

 

 

Ƶɬঃ 1. তলৰ ĺকানেকইটা ৰািশ এটা চলকযুǏ ব˱পদ আৰু ĺকানেকইটা নহয় ?  

 ሺ݅ሻ4ݔଶ െ ݔ3  7                             ሺ݅݅ሻ ݕଶ  √2                            ሺ݅݅݅ሻ 3√ݐ   2√ݐ

 ሺ݅ݒሻ ݕ  ଶ
௬                                          ሺݒሻ ݔଵ  ଷݕ   ହݖ

সমাধানঃ  

 ሺ݅ሻ4ݔଶ െ ݔ3  7 এটা চলকযুǏ ব˱পদ ৰািশ, কাৰণ চলক ݔ-ৰ সূচক বা ঘাত এটা পূণŪসংখƟা। 

 ሺ݅݅ሻ ݕଶ  √2  টা চলকযুǏ ব˱পদ ৰািশ, কাৰণ চলক ݕ-ৰ সূচক এটা পূণŪসংখƟা।  

 ሺ݅݅݅ሻ 3√ݐ   এটা চলকযুǏ ব˱পদ ৰািশ নহয়, কাৰণ ব˱পদ ৰািশৰ Ƶথম পদৰ চলক t-ৰ 2√ݐ

    ঘাত ൌ ଵ
ଶ আৰ ুই পূণŪসংখƟা নহয় ।  

 ሺ݅ݒሻ ݕ  ଶ
௬  এটা চলকযুǏ ব˱পদ ৰািশ নহয় ।  

 ሺݒሻ ݔଵ  ଷݕ   ହএটা চলকযুǏ ব˱পদ ৰািশ নহয় ।ݖ

Ƶɬঃ 2. তলৰ Ƶিতেটােৰ xଶ-ৰ সহগ িলখা ।  

 ሺ݅ሻ2  ଶݔ  ሺ݅݅ሻ2                   ݔ െ ଶݔ  ଷ                ሺ݅݅݅ሻ గݔ
ଶ ଶݔ   ݔ

 ሺ݅ݒሻ √2ݔ െ 1                     ሺݒሻሺ2ݔ െ 3ሻሺݔଶ െ ݔ3  1ሻ 
সমাধানঃ  

 ሺ݅ሻ2  ଶݔ    .ଶ-ৰ সহগ হ’ল :1ݔ ত- ݔ

 ሺ݅݅ሻ2 െ ଶݔ    .ଶ-ৰ সহগ হ’ল :-1ݔ ଷ-তݔ

  ሺ݅݅݅ሻ గ
ଶ ଶݔ    .ଶ-ৰ সহগ হ’ল : గଶݔ ত-ݔ
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 ሺ݅ݒሻ √2ݔ െ 1 অথŪাৎ 0. ଶݔ  ݔ2√ െ 1 –ত ݔଶ অৰ সহগ হ’ল :0.  

 ሺݒሻሺ2ݔ െ 3ሻሺݔଶ െ ݔ3  1ሻ ൌ ଶݔሺݔ2 െ ݔ3  1ሻ െ 3ሺݔଶ െ ݔ3  1ሻ 
 ൌ ଷݔ2 െ ଶݔ6  ݔ2 െ ଶݔ3  ݔ9 െ 3 ൌ ଷݔ2 െ ଶݔ9  ݔ11 െ 3 
 ∴   ଶ-ৰ সহগ হ’ল :-9. (উȑৰ) ।ݔ

Ƶɬঃ 3. 35মাƯায্ুǏ এটা িʸপদ আৰ ু100 মাƯায্ুǏ এটা একপদৰ এেকাটাৈক উদাহৰণ িদযা ।  

সমাধানঃ 35মাƯা িবিশɳ িʸ-পদ ৰািশৰ এটা উদাহৰণ হ’ল : 5ݔଷହ െ 32 

 আৰ ু100 মƯা িবিশɳ এক পদ ৰািশৰ এটা উদাহৰণ হ’ল : 3ݕଵ  1. 

Ƶɬঃ 4. তলৰ ব˱পদেবাৰৰ মাƯা িলখা ।  

 ሺ݅ሻ5ݔଷ  ଶݔ4  ሺ݅݅ሻ4                          ݔ7 െ  ଶݕ

 ሺ݅݅ሻ5ݐ െ √7                                       ሺ݀ሻ3 
সমাধানঃ  

 (i) P(x)-ৰ সেবŪাǮ সূচক=3 । অথŪাৎ িনেণŪয় মাƯা =3 .  

 (ii) p(y)-ৰ সেবŪাǮ সূচক =2 । অথŪাৎ িনেণŪয় মাƯা =2.  

 (iii) f(t)-ৰ সেবŪাǮ সূচক =1 । অথŪাৎ িনেণŪয় মাƯা =1. 

 (iv) f(x)-ৰ সেবŪাǮ সূচক =0 । অথŪাৎ িনেণŪয় মাƯা =0. 

Ƶɬঃ 5. তলত Ļৰিখক, িʸঘাত আৰ ুিƯঘাত ব˱পদেবাৰ ĺƽণী িবভাজন কৰা । 

 ሺ݅ሻݔଶ  ݔሺ݅݅ሻ                         ݔ െ ݕ ଷ                           ሺ݅݅݅ሻݔ  ଶݕ  4 
 ሺ݅ݒሻ1    ଷݔሻ 7݅݅ݒଶ                ሺݎሻ݅ݒሺ                              ݐሻ3ݒሺ                               ݔ

সমাধানঃ  

 ሺ݅ሻݔଶ    ব˱পদ ৰািশেটাৰ ঘাত =2 । অথŪাৎ ই িʸঘাত িবিশɳ ব˱পদ ৰািশ । ݔ

 ሺ݅݅ሻݔ െ ଷ ব˱পদ ৰািশেটাৰ ঘাত =3 । অথŪাৎ ই িƯঘাত িবিশɳ ব˱পদ ৰািশ ।ݔ                            

 ሺ݅݅݅ሻ ݕ  ଶݕ  4 ব˱পদ ৰািশেটাৰ ঘাত =2 । অথŪাৎ ই িʸঘাত িবিশɳ ব˱পদ ৰািশ ।  

 ሺ݅ݒሻ1    ব˱পদ ৰািশেটাৰ ঘাত =1 । অথŪাৎ ই Ļৰিখক ৰািশ । ݔ
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 ሺݒሻ3ݐ  ৰািশেটাৰ ঘাত =1 । অথŪাৎ ই Ļৰিখক ৰািশ ।   

 ሺ݅ݒሻݎଶ ৰািশেটাৰ ঘাত =2 । অথŪাৎ ই এটা িʸঘাত িবিশɳ ৰািশ ।   

 ሺ݅݅ݒሻ 7ݔଷ ৰািশেটাৰ ঘাত =2 । অথŪাৎ ই এটা িƯঘাত িবিশɳ ৰািশ ।  

 

অনুশীলনী-2.2 

Ƶɬঃ 1. 5ݔ െ ଶݔ4  3 ব˱পদৰ মান িনণŪয় কৰা ĺযিতয়া-  

 ሺ݅ሻݔ ൌ 0                         ሺ݅݅ሻ ݔ ൌ െ1                                       ሺ݅݅݅ሻ ݔ ൌ 2  
সমাধানঃ (i) ধৰা হ’ল, ݂ሺݔሻ ൌ ݔ5 െ ଶݔ4  3 

  ∴ ݂ሺ0ሻ ൌ 5 ൈ 0 െ 4ሺ0ሻଶ  3 
   ൌ 0 െ 0  3 ൌ 3 উȑৰ । 

 (ii) ধৰা হ’ল, ݂ሺݔሻ ൌ ݔ5 െ ଶݔ4  3 

  ∴ ݂ሺെ1ሻ ൌ 5ሺെ1ሻ െ 4ሺെ1ሻଶ  3 
    ൌ െ5 െ 4  3 ൌ െ9  3 ൌ െ6 উȑৰ ।  

 (iii) ধৰা হ’ল, ݂ሺݔሻ ൌ ݔ5 െ ଶݔ4  3 

  ∴ ݂ሺ2ሻ ൌ 5 ൈ 2 െ 4ሺ2ሻଶ  3 
   ൌ 10 െ 16  3 ൌ െ3 উȑৰ । 

Ƶɬঃ 2. তলৰ ব˱পদেবাৰৰ ƵেতƟকৰ বােব ሺ0ሻ,    ሺ2ሻৰ মান িনণŪয় কৰা । ሺ1ሻ আৰু

 ሺ݅ሻ  ሺݕሻ ൌ ଶݕ െ ݕ  1                            ሺ݅݅ሻ ሺݐሻ ൌ 2  ݐ  ଶݐ2 െ  ଷݐ

 ሺ݅݅݅ሻ ሺݔሻ ൌ ሻݔሺሻݒଷ                                          ሺ݅ݔ ൌ ሺݔ െ 1ሻሺݔ  1ሻ 
সমাধানঃ  

 ሺ݅ሻ  ሺݕሻ ൌ ଶݕ െ ݕ  1 
 ∴ ሺ0ሻ ൌ  0ଶ െ 0  1 ൌ 1 
ሺ1ሻ   ൌ 1ଶ െ 1  1 ൌ 1 
ሺ2ሻ   ൌ 2ଶ െ 2  1 ൌ 3 
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 ሺ݅݅ሻ     ሺݐሻ   ൌ 2  ݐ  ଶݐ2 െ  ଷݐ

    ∴ ሺ0ሻ  ൌ 2  0  2ሺ0ሻଶ െ ሺ0ሻଷ 

     ൌ 2  0  0 െ 0 ൌ 2 
ሺ1ሻ        ൌ 2  1  2ሺ1ሻଶ െ ሺ1ሻଷ 

       ൌ 2  1  2 െ 1 ൌ 4 
ሺ2ሻ        ൌ 2  2  2ሺ2ሻଶ െ ሺ2ሻଷ 

       ൌ 4  8 െ 8 ൌ 4 
 ሺ݅݅݅ሻ ሺݔሻ ൌ  ଷݔ

     ∴ ሺ0ሻ   ൌ 0ଷ ൌ 0 
ሺ1ሻ   ൌ 1ଷ ൌ 1 
ሺ2ሻ   ൌ 2ଷ ൌ 8 
 ሺ݅ݒሻ  ሺݔሻ ൌ ሺݔ െ 1ሻሺݔ  1ሻ 
ሺ0ሻ       ൌ ሺ0 െ 1ሻሺ0  1ሻ 
      ൌ െ1 ൈ 1 ൌ െ1 
ሺ1ሻ   ൌ ሺ1 െ 1ሻሺ1  1ሻ 
      ൌ 0 ൈ 2 ൌ 0 
ሺ2ሻ   ൌ ሺ2 െ 1ሻሺ2  1ሻ 
      ൌ 1 ൈ 3 ൌ 3 
Ƶɬঃ 3. কাষত উেɨিখত মানেবাৰ ব˱পদেটাৰ শনূƟ হয়েন নহয় সতƟাপন কিৰ ĺচাৱা ।  

 ሺ݅ሻሺݔሻ ൌ ݔ3  1, ݔ ൌ െ ଵ
ଷ 

 ሺ݅݅ሻሺݔሻ ൌ ݔ5 െ ,ߨ ݔ ൌ ସ
ଷ 

 ሺ݅݅݅ሻ ሺݔሻ ൌ ଶݔ െ 1, ݔ ൌ 1, െ1 
 ሺ݅ݒሻ ሺݔሻ ൌ ሺݔ  1ሻሺݔ െ 2ሻ, ݔ ൌ െ1,2 
 ሺݒሻሺݔሻ ൌ ,ଶݔ ݔ ൌ 0 
 ሺ݅ݒሻሺݔሻ ൌ ݔ݈  ݉, ݔ ൌ െ 

  

 ሺ݅݅ݒሻሺݔሻ ൌ ଶݔ3 െ 1, ݔ ൌ െ ଵ
√ଷ , ଶ

√ଷ 
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 ሺ݅݅݅ݒሻሺݔሻ ൌ ݔ2  1, ݔ ൌ ଵ
ଶ 

সমাধানঃ  

(i)     ሺݔሻ ൌ ݔ3  1ሾƵদȑሿ 

 ∴  ቀെ ଵ
ଷቁ ൌ 3 ൈ ቀെ ଵ

ଷቁ  1 

    ൌ െ1  1 ൌ 0 

 ∴ ইয়াত সতƟতা Ƶিতপালন কৰা হ’ল ĺয ݔ ൌ െ ଵ
ଷ ধিৰেল 3ݔ  1 ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ 

   হয় । 

ሺ݅݅ሻ           ሺݔሻ ൌ ݔ5 െ   ,ߨ

∴  ቀସ
ହቁ ൌ 5 ൈ ସ

ହ െ  ߨ

  ൌ 4 െ ߨ ് 0 

  ∴ ইয়াত ĺদখা গ’ল ĺয ݔ ൌ ସ
ହ ʆাপন কিৰেল 5ݔ െ   ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ নহয় । ߨ

ሺ݅݅݅ሻ        ሺݔሻ ൌ ଶݔ െ 1,  
ሺ1ሻ∴  ൌ ሺ1ሻଶ െ 1 ൌ 0 
আেকৗ , ሺെ1ሻ ൌ ሺെ1ሻଶ െ 1 

  ൌ 1 െ 1 ൌ 0 
ݔ ∴  ൌ 1, െ1 ধিৰেল Ƶদȑ ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ হয় ।  

ሺ݅ݒሻ       ሺݔሻ ൌ ሺݔ  1ሻሺݔ െ 2ሻ 
 ∴ ሺെሻ ൌ ሺെ1  1ሻሺെ1 െ 2ሻ 
  ൌ 0ሺെ3ሻ ൌ 0 
 ∴ ሺ2ሻ ൌ ሺ2  1ሻሺ2 െ 2ሻ 
  ൌ 3 ൈ 0 ൌ 0 
ݔ ∴  ൌ െ1,2 ʆাপন কিৰেল Ƶদȑ ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ হয় ।  

ሺݒሻ            ሺݔሻ ൌ  ଶݔ

 ∴ ሺ0ሻ ൌ 0ଶ ൌ 0 
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ݔ ∴  ൌ 0 ধিৰেল Ƶদȑ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ হয় ।   

ሺ݅ݒሻ           ሺݔሻ ൌ ݔ݈  ݉ 

 ∴  ቀെ 
 ቁ ൌ ݈ ቀെ 

 ቁ  ݉ 

    ൌ െ݉  ݉ ൌ 0 
 ∴ ݔ ൌ െ 

  ʆাপন কিৰেল Ƶদȑ ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শানƟ হয় ।  

ሺ݅݅ݒሻ       ሺݔሻ ൌ ଶݔ3 െ 1, ݔ ൌ െ 1
√3 , 2

√3 

 ∴  ቀെ ଵ
√ଷቁ ൌ 3 ቀെ ଵ

√ଷቁଶ െ 1 

    ൌ 3 ൈ ଵ
ଷ െ 1 ൌ 1 െ 1 ൌ 0 

 আেকৗ,  ቀ ଶ
√ଷቁ ൌ 3 ቀ ଶ

√ଷቁଶ െ 1 

      ൌ 3 ൈ ସ
ଷ െ 1 ൌ 4 െ 1 ൌ 3 ് 0 

 ∴ ĺদখা গ’ল ĺয ݔ ൌ െ ଵ
√ଷ ধিৰেল ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ হয়, িকˍ ൌ ଵ

√ଷ ধিৰেল ব˱পদ 

 ৰািশেটাৰ মান শনূƟ নহয় ।  

ሺ݅݅݅ݒሻ         ሺݔሻ ൌ ݔ2  1, ݔ ൌ 1
2 

 ∴  ቀଵ
ଶቁ ൌ 2 ൈ ଵ

ଶ  1 

  ൌ 1  1ൌ 2 ് 0 

ݔ ∴  ൌ ଵ
ଶ ʆাপন কিৰেল Ƶদȑ ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ হয় ।  

Ƶɬঃ 4. তলত িদয়া ব˱পদ ৰািশেবাৰৰ শনূƟ িনণŪয় কৰাঃ  

 ሺ݅ሻሺݔሻ ൌ ݔ  5 
 ሺ݅݅ሻሺݔሻ ൌ ݔ െ 5 
 ሺ݅݅݅ሻሺݔሻ ൌ ݔ2  5 
 ሺ݅ݒሻሺݔሻ ൌ ݔ3 െ 2 
 ሺݒሻሺݔሻ ൌ  ݔ3
 ሺ݅ݒሻሺݔሻ ൌ ,ݔܽ ܽ ് 0 
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 ሺ݅݅ݒሻሺݔሻ ൌ ݔܿ  ݀, ܿ ് 0, ܿ, ݀ দটুা হ’ল বাʅৱ সংখƟা ।  

সমাধানঃ  

 (i) ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ িনণŪয় কৰাৰ বােব ݂ሺݔሻ ൌ 0 ধিৰব লািগব ।  

ݔ ∴    5 ൌ 0 ⇒ ݔ ൌ െ5 
ݔ ∴    5  ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ হ’ব যিদ ݔ ൌ െ5 ব˱ওৱা হয় ।  

 (ii) ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ িনণŪয় কৰাৰ বােব ሺݔሻ ൌ 0 ধিৰব লািগব ।  

ݔ ∴   െ 5 ൌ 0 ⇒ ݔ ൌ 5 
ݔ ∴   െ 5  ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ হ’ব যিদ ݔ ൌ 5 ব˱ওৱা হয় ।  

 (iii) ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ হ’ব যিদ ሺݔሻ ൌ 0 ধৰা হয় ।  

  ∴ ݔ2  5 ൌ 0 

  ⇒ ݔ ൌ െ ହ
ଶ 

  ∴ ݔ ൌ െ ହ
ଶ 

  ∴ ݔ2  5 ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ হ’ব যিদ ݔ ൌ െ ହ
ଶ ব˱ওৱা হয় ।  

 (iv)  ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ িনণŪয় কৰাৰ বােব ሺݔሻ ൌ 0 ধিৰব লািগব ।  

ݔ3 ∴   െ 2 ൌ 0 

  ⇒ ݔ ൌ ଶ
ଷ 

ݔ3 ∴   െ 2  ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ হ’ব যিদ ݔ ൌ ଶ
ଷ ব˱ওৱা হয় । 

 (v)  ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ িনণŪয় কৰাৰ বােব ሺݔሻ ൌ 0 ধিৰব লািগব ।  

ݔ3 ∴   ൌ 0 

  ⇒ ݔ ൌ 
ଷ ൌ 0 

ݔ ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ হ’ব যিদ  ݔ3 ∴   ൌ 0 ব˱ওৱা হয় । 

 (vi)  ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ হ’ব যিদ ሺݔሻ ൌ 0 ধৰা হয় ।  

ሻݔሺ ∴   ൌ 0 
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  ⇒ ݔܽ ൌ 0 ⇒ ݔ ൌ 
 ൌ 0 

  ∴ ݔ ৰ মান শণূƟ হ’ব যিদ-ݔܽ ൌ 0 ব˱ওৱা হয় । 

 (vii) ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ িনণŪয় কৰাৰ বােব ሺݔሻ ൌ 0 ধিৰব লািগব ।  

ݔܿ ∴    ݀ ൌ 0 
  ⇒ ݔܿ ൌ െ݀ 

  ⇒ ݔ ൌ െ ௗ
 

ݔܿ ∴    ݀  ব˱পদ ৰািশেটাৰ মান শনূƟ হ’ব যিদ ݔ ൌ െ ௗ
 ব˱ওৱা হয় । 

 

অনুশীলনী – 2.3 

Ƶɬঃ 1. ݔଷ  ଶݔ3  ݔ3  1 ক তলৰ ব˱পেদেৰ হৰণ কিৰেল ĺপাৱা ভাগেশষ িনণŪয় কৰাঃ  

 ሺ݅ሻ ݔ  1,                          ሺ݅݅ሻ ݔ െ ଵ
ଶ                                      ሺ݅݅݅ሻ  ݔ  

 ሺ݅ݒሻ ݔ  ሻ 5ݒሺ                        ߨ   ݔ2
সমাধানঃ  

 (i) ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ଷݔ  ଶݔ3  ݔ3  1 

  ሺݔ  1ሻ-ĺৰ P(x)-ক হৰণ কিৰেল  

  ভাগেশষ ൌ ሺെ1ሻଷ  3ሺെ1ሻଶ  3ሺെ1ሻ  1 

   ൌ െ1  3 െ 3  1 
   ൌ 0 উȑৰা ।  

 (ii) ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ଷݔ  ଶݔ3  ݔ3  1 

  ቀݔ െ ଵ
ଶቁ-ĺৰ ሺݔሻ-ক হৰণ কিৰেল 

  ভাগেশষ  ቀଵ
ଶቁ ൌ ቀଵ

ଶቁଷ  3 ቀଵ
ଶቁଶ  3 ൈ ଵ

ଶ  1 

       ൌ ଵ
଼  ଷ

ସ  ଷ
ଶ  1 

       ൌ ଵାାଵଶା଼
଼ ൌ ଶ

଼  উȑৰ ।   
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 (iii) ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ଷݔ  ଶݔ3  ݔ3  1 

 ሻ-ক হৰণ কিৰেলݔሺ ĺৰ-ݔ  

  ভাগেশষ ሺ0ሻ ൌ 0ଷ  3ሺ0ሻଶ  3 ൈ 0  1 

       ൌ 1 উȑৰ ।  

 (iv) ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ଷݔ  ଶݔ3  ݔ3  1 

  ሺݔ   ሻ-ক হৰণ কিৰেলݔሺ ሻ-ĺৰߨ

  ভাগেশষ ሺߨሻ ൌ ሺെߨሻଷ  3ሺെߨሻଶ  3ሺെߨሻ  1 

       ൌ െߨଷ  ଶߨ3 െ ߨ3  1 উȑৰ । 

  (v)  ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ଷݔ  ଶݔ3  ݔ3  1 

  ሺ5   ሻ-ক হৰণ কিৰেলݔሺ ሻ-ĺৰݔ2

  ভাগেশষ  ቀെ ହ
ଶቁ ൌ ቀହ

ଶቁଷ  3 ቀെ ହ
ଶቁଶ  3ሺെ ହ

ଶሻ  1 

       ൌ െ ଵଶହ.
଼  ହ

ସ െ ଵହ
ଶ  1 

       ൌ ିଵଶହାଵହିା଼
଼ ൌ ିଵ଼ହାଵହ଼

଼ ൌ െ ଶ
଼  উȑৰ ।  

Ƶɬঃ 2. ݔଷ െ ଶݔܽ  ݔ6 െ ܽ ক ݔ െ ܽ -ĺৰ হৰণ কিৰেল ĺপাৱা ভাগেশষ উিলওৱা ।  

সমাধানঃ ধৰা হ’ল ܲሺݔሻ ൌ ଷݔ  െ ଶݔܽ  ݔ6 െ ܽ 

 ভাগেশষ ሺܽሻ ൌ ܽଷ െ ܽሺܽሻଶ  6 ൈ ܽ െ ܽ 

      ൌ ܽଷ െ ܽଷ  6ܽ െ ܽ ൌ 5ܽ উȑৰ ।  

Ƶɬঃ 3. 7  ,ݔ3 ଷݔ3    ৰ এটা উৎপাদক হয়েন নহয় পৰীǘা কৰা ।-ݔ7

সমাধানঃ ধৰা হ’ল ܲሺݔሻ ൌ ଷݔ3    ݔ7

 ভাজক ൌ 7  ধৰা হᇱল  7 ݔ3  ݔ3 ൌ 0 ⇒ ݔ ൌ െ 
ଷ 

 ∴  ቀെ 
ଷቁ ൌ 3 ቀെ 

ଷቁଷ  7 ቀെ 
ଷቁ 

    ൌ 3 ൈ ିଷସଷ
ଶ െ ସଽ

ଷ ൌ ିଷସଷ
ଽ െ ସଽ

ଷ  
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    ൌ ିଷସଷିଵସ
ଽ ൌ ିସଽ

ଽ ് 0 

 িযেহতু, ভাগেশষ শনূƟ নহয় । অথŪাৎ ሺ7  ,ሻݔ3 ଷݔ3    ሻ-ৰ উৎপাদক নহয় ।ݔ7

Ƶɬঃ 4. ভাগফল আৰু ভাগেশষ িনণŪয় কৰাঃ  

 (i) ݔଷ െ ଶݔ4  ݔ2  5 ক ݔ െ 2 ĺৰ ভাগ কিৰেল ।  

 (ii) 4ݔଷ െ ଶݔ2 െ 3 ক 2ݔଶ െ 1 ĺৰ ভাগ কিৰেল । 

 (iii) 3ݔଷ െ ଶݔ5  ݔ10 െ 3 ক 3ݔ  1 ĺৰ ভাগ কিৰেল । 

 (iv) ݔଵଵ െ 5 ক ݔ  1 ĺৰ ভাগ কিৰেল । 

সমাধানঃ ሺ݅ሻ ݔ െ ଷݔ    2 െ ଶݔ4  ݔ2  ଶݔ       5 െ ݔ2 െ 2 

ଷݔ      െ  ଶݔ2

       െ2ݔଶ  ݔ2  5 
       െ2ݔଶ   ݔ4
       െ2ݔ  5 
       െ2ݔ  4 
        1 
 ∴ ভাগফল ൌ ଶݔ െ ݔ2 െ 2; ভাগেশষ ൌ 1. 

 ሺ݅݅ሻ  2ݔଶ െ ଷݔ4      1 െ ଶݔ2 െ ݔ2    3 െ 1 
ଷݔ4    െ  ݔ2
   െ2ݔଶ  ݔ2 െ 3 
   െ2ݔଶ            1 
ݔ2           െ 4 
 ∴ ভাগফল ൌ ݔ2 െ 1; ভাগেশষ 2ݔ െ 4. 

ሺ݅݅݅ሻ3ݔ  ଷݔ3         1 െ ଶݔ5  ݔ10 െ ଶݔ          3 െ ݔ2  4 
ଷݔ3   െ  ଶݔ   

     െ6ݔଶ  ݔ10 െ 3 
     െ6ݔଶ െ  ݔ2  
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ݔ12   െ 3 
ݔ12    4 
     െ7 
 ∴ ভাগফল ൌ ଶݔ െ ݔ2  4;  ভাগেশষ ൌ െ7. 

ሺ݅ݒሻ ݔ  ଵଵݔ       1 െ ଵݔ            5 െ ଽݔ  ଼ݔ െ ݔ  ݔ െ ହݔ  ସݔ െ  ଷݔ

ଵଵݔ      േ ଵݔ          ଶݔ െ ݔ  1 
     െݔଵ െ 5 
     െݔଵ ∓  ଽݔ

ଽݔ   െ 5 
ଽݔ   േ  ଼ݔ

    െ଼ݔ െ 5 
    െ଼ݔ ∓  ݔ

ݔ      െ 5 
ݔ      േ  ݔ

   െݔ െ 5 
   െݔ ∓  ହݔ

ହݔ     െ 5 
ହݔ     േ  ସݔ

      െݔସ െ 5 
      െݔସ ∓  ଷݔ

ଷݔ         െ 5 
ଷݔ         േ  ଶݔ

     െݔଶ െ 5 
     െݔଶ ∓  ݔ
ݔ       െ 5 
ݔ       ∓ 1 
         6 
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 ∴ ভাগফল ൌ ଵݔ െ ଽݔ  ଼ݔ െ ݔ  ݔ െ ହݔ  ସݔ െ ଷݔ  ଶݔ െ ݔ  1 

 ∴ ভাগেশষ ൌ െ6 

Ƶɬঃ 5. ሺ݅ሻ3ݔଶ െ ݔ2 െ 40 ক 3ݔ  10 ĺৰ হৰণ কৰা ।  

সমাধানঃ  

ݔ3   ଶݔ3    10 െ ݔ2 െ ݔ     40 െ 4 
ଶݔ3     േ  ݔ10
       െ12ݔ ∓ 40 
ݔ∓12        ∓ 40 
    0 
 ∴ ভাগফল ݔ െ 4;  ভাগেশষ ൌ 0. 

Ƶɬঃ5. (ii) 4  ݔ7  ଶݔ7  ݔଷ ক 2ݔ2  1 ĺৰ হৰণ কৰা ।   

সমাধানঃ  

ݔ2   ଷݔ3     1 െ ଶݔ7  ݔ7  ଶݔ     4  ݔ3  2 െ 4 

ଷݔ3     േ  ଶݔ

ଶݔ6            ݔ7  4 
ଶݔ6           ∓  ݔ3
ݔ4      4 
ݔ4     േ 2 
        2 
 ∴ ভাগফল ݔଶ  ݔ3  2;  ভাগেশষ ൌ 2. 

Ƶɬঃ 6. ሺ݅ሻ െ ଶݔ14 െ ݔ13  12 ব˱পদেটা 2ݔ  3 ʸাৰা সɑূণŪৈক িবভাজƟ হয়েন? 

সমাধানঃ ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ െ14ݔଶ െ ݔ13  12 

  ভাজক  ൌ ݔ2  3 

  ধৰা হ’ল 2ݔ  3 ൌ 0 
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  ⇒ ݔ2 ൌ െ3 

  ⇒ ݔ   ൌ െ ଷ
ଶ 

∴  ൬െ 3
2൰ ൌ െ14 ൬െ 3

2൰
ଶ

െ 13 ൬െ 3
2൰  12 

   ൌ െ14 ൈ ଽ
ସ  ଷଽ

ଶ  12 

   ൌ െ ଷ
ଶ  12  ଷଽ

ଶ  

   ൌ ିଷାଶସାଷଽ
ଶ ൌ ିଷାଷ

ଶ ൌ 
ଶ ൌ 0 

∴ െ14ݔଶ െ ݔ13  12 ব˱পদেটা 2ݔ  3 ʸাৰা সɑূণŪৈক িবভাজƟ ।  

Ƶɬঃ 6 ሺ݅݅ሻݔ െ 7 ৰািশেটা ݔଷ  ଶݔ2 െ ݔ3  4 ব˱পদেটাৰ এটা উৎপাদক হয়েন পৰীǘা কৰা ।  

সমাধানঃ ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ଷݔ  ଶݔ2 െ ݔ3  4 

 ভাজক ൌ ݔ െ 7 

 ধৰা হ’ল ݔ െ 7 ൌ 0 

  ⇒ ݔ ൌ 7 
 ∴ ሺ7ሻ ൌ ሺ7ሻଷ  2ሺ7ሻଶ െ 3ሺ7ሻ  4 
  ൌ 364  98 െ 21  4 ൌ 466 െ 21 ൌ 445. 
 ∴ ሻݔሺ ് 0. 
 ∴ ሺݔ െ 7ሻ ৰািশেটা ݔଷ  ଶݔ2 െ ݔ3  4 ব˱পদেটাৰ এটা উৎপাদক নহয় ।  

Ƶɬঃ 7. ܽݔଷ  ଶݔ3  ݔ5 െ 4 আৰু ݔଷ െ ݔ4 െ ܽ ব˱পদ দটুাক ݔ െ 2 ĺৰ ভাগ কৰাত সমান ভাগেশষ 

 ĺপাৱা গ’ল । a-ৰ মান উিলওৱা । 

সমাধানঃ ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ଷݔܽ  ଶݔ3  ݔ5 െ 4 

ሻݔሺܨ   ൌ ଷݔ െ ݔ4 െ ܽ 
 আৰ ুܳሺݔሻ ൌ ݔ െ 2 

 ধৰা হ’ল, ݔ െ 2 ൌ 0 ⇒ ݔ ൌ 2 

  ∴ ሺ2ሻ ൌ ܽሺ2ሻଷ  3ሺ2ሻଶ  5 ൈ 2 െ 4 
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   ൌ 8ܽ  12  10 െ 4 ൌ 8ܽ  18 
ሺ2ሻܨ     ൌ 2ଷ െ 4 ൈ 2 െ ܽ 
   ൌ 8 െ 8 െ ܽ ൌ െܽ 
       ∴ Ƶɬমেত, 8ܽ  18 ൌ െܽ 

     ⇒ 9ܽ  18 ൌ 0 
   ⇒ 9ܽ ൌ െ18 ⇒ ܽ ൌ െ2 উȑৰ ।  

 

অনুশীলনী – 2.4 

Ƶɬঃ 1. তলৰ ĺকানেটা ব˱পদৰ এটা উৎপাদক ሺݔ  1ሻ তাক িনণŪয় কৰা ।  

 ሺ݅ሻ ݔଷ  ଶݔ  ݔ  1                            ሺ݅݅ሻݔସ  ଷݔ  ଶݔ  ݔ  1 
 ሺ݅݅݅ሻݔସ  ଷݔ3  ଶݔ3  ݔ  1          ሺ݅ݒሻݔଷ െ ଶݔ െ ൫2  √2൯ݔ  √2 

সমাধানঃ  

 (i) ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ଷݔ  ଶݔ  ݔ  1 

    ∴ ሺെ1ሻ ൌ ሺെ1ሻଷ  ሺെ1ሻଶ  ሺെ1ሻ  1 
      ൌ െ1  1 െ 1  1 ൌ 0 
  ∴ উৎপাদক ƵিতǷা মেত ሺݔ  1ሻ,   ሻ-ৰ এটা উৎপাদক ।ݔሺ

 (ii) ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ସݔ  ଷݔ  ଶݔ  ݔ  1 

      ∴ ሺെ1ሻ ൌ ሺെ1ሻସ  ሺെ1ሻଷ  ሺെ1ሻଶ  ሺെ1ሻ  1 
       ൌ 1 െ 1  1 െ 1  1 ൌ 1 ് 0 
  ∴ উৎপাদক ƵিতǷা মেত ሺݔ  1ሻ,   ሻ-ৰ এটা উৎপাদক নহয় ।ݔሺ

 (iii) ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ସݔ  ଷݔ3  ଶݔ3  ݔ  1 

      ∴ ሺെ1ሻ ൌ ሺെ1ሻସ  3ሺെ1ሻଷ  3ሺെ1ሻଶ  ሺെ1ሻ  1 
       ൌ 1 െ 3  3 െ 1  1 ൌ 1 ് 0 
  ∴ উৎপাদক ƵিতǷা মেত ሺݔ  1ሻ,  ሻ-ৰ এটা উৎপাদক নহয় ।ݔሺ
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 (iv) ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ଷݔ െ ଶݔ െ ൫2  √2൯ݔ  √2 

      ∴ ሺെ1ሻ ൌ ሺെ1ሻଷ െ ሺെ1ሻଶ െ ൫2  √2൯ሺെ1ሻ  √2 

       ൌ െ1 െ 1  2  √2  √2 ൌ 2√2 ് 0 
  ∴ উৎপাদক ƵিতǷা মেত ሺݔ  1ሻ,  ሻ-ৰ এটা উৎপাদক নহয় ।ݔሺ

Ƶɬঃ 2. উৎপাদক উপপাদƟ বƟৱহাৰ কিৰ তলৰ Ƶিতেটা ĺǘƯেত ݃ሺݔሻ,  ሻ-ৰ এটা উৎপাদক হয়েনݔሺ

 নহয় পৰীǘা কৰা ।  

 ሺ݅ሻሺݔሻ ൌ ଷݔ2  ଶݔ  ݔ2 െ 1, ݃ሺݔሻ ൌ ݔ  1 
 ሺ݅݅ሻሺݔሻ ൌ ଷݔ  ଶݔ3  ݔ3  1, ݃ሺݔሻ ൌ ݔ  2 
 ሺ݅݅݅ሻሺݔሻ ൌ ଷݔ െ ଶݔ4  ݔ  6, ݃ሺݔሻ ൌ ݔ െ 3 
সমাধানঃ  

ሺ݅ሻሺݔሻ ൌ ଷݔ2  ଶݔ  ݔ2 െ 1, ݃ሺݔሻ ൌ ݔ  1 
ሻݔሺ    ൌ ଷݔ2  ଶݔ  ݔ2 െ 1 
ሺെ1ሻ    ൌ 2ሺെ1ሻଷ  ሺെ1ሻଶ  2ሺെ1ሻ െ 1 
    ൌ െ2  1 െ 2 െ 2 െ 1 ൌ െ4 
 ∴ ݃ሺݔሻ,   ሻ -অৰ এটা উৎপাদক নহয় ।ݔሺ

ሺ݅݅ሻሺݔሻ ൌ ଷݔ  ଶݔ3  ݔ3  1, ݃ሺݔሻ ൌ ݔ  2 
ሺെሻ  ൌ ሺെ2ሻଷ  3ሺെ2ሻଶ  3ሺെ2ሻ  1 
     ൌ െ8  12 െ 6  1 ൌ െ1 
 ∴ ݃ሺݔሻ,  ሻ -অৰ এটা উৎপাদক নহয় ।ݔሺ

ሺ݅݅݅ሻሺݔሻ ൌ ଷݔ െ ଶݔ4  ݔ  6, ݃ሺݔሻ ൌ ݔ െ 3 
ሺ3ሻ   ൌ ሺ3ሻଷ െ 4ሺ3ሻଶ  3  6 
     ൌ 27 െ 36  3  6 ൌ 0 
 ∴ ݃ሺݔሻ,  ሻ -অৰ এটা উৎপাদক ।ݔሺ

Ƶɬঃ 3. যিদ ሺݔ െ 1ሻ,  ሻ –ৰ এটা উৎপাদক হয় ĺতেȭ তলৰ Ƶিতেটা ĺǘƯেত ݇-ৰ মান িনণŪয় কৰাঃݔሺ

 ሺ݅ሻ ሺݔሻ ൌ ଶݔ  ݔ  ݇                                    ሺ݅݅ሻሺݔሻ ൌ ଶݔ2  ݔ݇  √2 
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 ሺ݅݅݅ሻ ሺݔሻ ൌ ଶݔ݇ െ ݔ2√  1                         ሺ݅ݒሻ ሺݔሻ ൌ ଶݔ݇ െ ݔ3  ݇ 
সমাধানঃ  

 (i) ∴ ሺݔ െ 1ሻ,   ሻ-ৰ এটা উৎপাদক ।ݔሺ

  ∴ উৎপাদক ƵিতǷা ʸাৰা, ሺ1ሻ ൌ 0 হ’ব ।  

  ∴ ሺ1ሻଶ  1  ݇ ൌ 0 ⇒ ݇ ൌ െ2 
 (ii) ∴ ሺݔ െ 1ሻ,   ሻ-ৰ এটা উৎপাদক ।ݔሺ

  ∴ উৎপাদক ƵিতǷা ʸাৰা, ሺ1ሻ ൌ 0 হ’ব ।  

  ∴ 2ሺ1ሻଶ  ݇ሺ1ሻ  √2 ൌ 0 ⇒ 2  ݇  √2 ൌ 
  ⇒ ݇ ൌ െ2 െ √2  ⇒ ݇ ൌ െ൫2  √2൯ 

 (iii) ∴ ሺݔ െ 1ሻ,   ሻ-ৰ এটা উৎপাদক ।ݔሺ

  ∴ উৎপাদক ƵিতǷা ʸাৰা, ሺ1ሻ ൌ 0 হ’ব ।  

  ∴ ݇ሺ1ሻଶ െ √2 ൈ 1  1 ൌ 0 

  ⇒ ݇ െ √2  1 ൌ 0 ⇒ ݇ ൌ െ√2 െ 2 
 (iv) ∴ ሺݔ െ 1ሻ,   ሻ-ৰ এটা উৎপাদক ।ݔሺ

  ∴ উৎপাদক ƵিতǷা ʸাৰা, ሺ1ሻ ൌ 0 হ’ব ।  

  ∴ ݇ሺ1ሻଶ െ 3ሺ1ሻ  ݇ ൌ 0 

  ⇒ ݇ െ 3  ݇ ൌ 0 ⇒ 2݇ ൌ 3 ⇒ ݇ ൌ ଷ
ଶ 

Ƶɬঃ 4. উৎপাদক িবেɮষণ কৰাঃ  

 ሺ݅ሻ12ݔଶ െ ݔ7  1                          ሺ݅݅ሻ2ݔଶ  ݔ7  3 
 ሺ݅݅݅ሻ6ݔଶ  ݔ5 െ 6                          ሺ݅ݒሻ3ݔଶ െ ݔ െ 4  
 ሺݒሻ2ݔଶ  ݔ െ 45                            ሺ݅ݒሻݕଶ  ݕ18  65 
 ሺ݅݅ݒሻଶ  14  13                       ሺ݅݅݅ݒሻ െ 18  ݔ11 െ  ଶݔ

 ሺ݅ݔሻ8ܽଶ െ 11ܾܽ  15ܾଶ 

সমাধানঃ ሺ݅ሻ12ݔଶ െ ݔ7  1  
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 ⇒ ଶݔ12 െ ݔ4 െ ݔ3  1ሾ∴ সমিɳ  ൌ െ4 െ 3 ൌ െ7,  
    ʟণফল ൌ ሺെ4ሻሺെ3ሻ ൌ 12 

    আৰ ুঅȭƟপদ দটুাৰ ʟণফল ൌ 12 ൈ 1 ൌ 12ሿ 

 ⇒ ݔሺ3ݔ4 െ 1ሻ െ 1ሺ3ݔ െ 1ሻ ⇒ ሺ3ݔ െ 1ሻሺ4ݔ െ 1ሻ 
ሺ݅݅ሻ    2ݔଶ  ݔ7  3 
 ⇒ ଶݔ2  ݔ6  ݔ  3 
 ⇒ ݔሺݔ2  3ሻ  1ሺݔ  3ሻ ⇒ ሺ2ݔ  1ሻሺݔ  3ሻ 
ሺ݅݅݅ሻ   6ݔଶ  ݔ5 െ 6 
 ⇒ ଶݔ6  ݔ9 െ ݔ4 െ 6 
 ⇒ ݔሺ2ݔ3  3ሻ െ 2ሺ2ݔ  3ሻ ⇒ ሺ2ݔ  3ሻሺ3ݔ െ 2ሻ 
ሺ݅ݒሻ    3ݔଶ െ ݔ െ 4  
 ⇒ ଶݔ3 െ ݔ4  ݔ3 െ 4 
 ⇒ ݔሺ3ݔ െ 4ሻ  1ሺ3ݔ െ 4ሻ ⇒ ሺ3ݔ െ 4ሻሺݔ  1ሻ 
ሺݒሻ    2ݔଶ  ݔ െ 45  
 ⇒ ଶݔ2  ݔ10 െ ݔ9 െ 45 
 ⇒ ݔሺݔ2  5ሻ െ 9ሺݔ  5ሻ ⇒ ሺݔ  5ሻሺ2ݔ െ 9ሻ 
ሺ݅ݒሻ     ݕଶ  ݕ18  65 
 ⇒ ଶݕ  ݕ13  ݕ5  65 ⇒ ݕሺݕ  13ሻ  5ሺݕ  13ሻ 
 ⇒ ሺݕ  13ሻሺݕ  5ሻ ⇒ ሺݕ  13ሻሺݕ  5ሻ 
ሺ݅݅ݒሻ    ଶ  14  13 
 ⇒ ଶ  13    13 
 ⇒ ሺ  13ሻ  1ሺ  13ሻ ⇒ ሺ  1ሻሺ  13ሻ 
ሺ݅݅݅ݒሻ െ 18  ݔ11 െ  ଶݔ

 ⇒ െݔଶ  ݔ11 െ 18 ⇒ െݔଶ  ݔ9  ݔ2 െ 18 
 ⇒ െݔሺݔ െ 9ሻ  2ሺݔ െ 9ሻ ⇒ ሺݔ െ 9ሻሺ2 െ  ሻݔ
ሺ݅ݔሻ    8ܽଶ െ 11ܾܽ  15ܾଶ 
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 ⇒ 8ܽଶ െ 12ܾܽ െ 10ܾܽ  15ܾଶ 

 ⇒ 4ܽሺ2ܽ െ 3ܾሻ െ 5ܾሺ2ܽ െ 3ܾሻ ⇒ ሺ2ܽ െ 3ܾሻሺ4ܽ െ 5ܾሻ 
Ƶɬঃ 5. উৎপাদক িবেɮষণ কৰা ।  

 ሺ݅ሻݔଷ െ ଶݔ2 െ ݔ  2                                ሺ݅݅ሻݔଷ െ ଶݔ3 െ ݔ9 െ 5 
 ሺ݅݅݅ሻ ݔଷ  ଶݔ13  ݔ32  20                  ሺ݅ݒሻ2ݕଷ  ଶݕ െ ݕ2 െ 1 
 ሺݒሻݔଷ  ଶݔ2 െ ݔ െ 1                              ሺ݅ݒሻݔଷ  ଶݔ  ݔ  1 
 ሺ݅݅ݒሻ ݔଷ  ଶݔ2 െ ݔ െ 2                           ሺ݅݅݅ݒሻݔଷ  ଶݔ3 െ ݔ7 െ 6 
 ሺ݅ݔሻ 3ݔଷ  ଶݔ5 െ ݔ16 െ 2 
সমাধানঃ  

 (i) ধৰা হ’ল ሺݔሻݔଷ െ ଶݔ2 െ ݔ  2 

  ∴ ሺെ1ሻ ൌ ሺെ1ሻଷ െ 2ሺെ1ሻଶ— 1  2 
    ൌ െ1 െ 2  1  2 ൌ 0 
 ∴ ሺݔ  1ሻ, ሻ-ৰ এটা উৎপাদক ।ݔሺ  

 ∴ ݔ  ଷݔ         1 െ ଶݔ2 െ ݔ  ଶݔ       2 െ ݔ3  2 
ଷݔ        ଶݔ

   െ3ݔଶ െ ݔ  2 
   െ3ݔଶ െ  ݔ3
ݔ2      2 
ݔ2      2 
        0 
 ∴ ଷݔ െ ଶݔ2 െ ݔ  2 
 ൌ ሺݔ  1ሻሺݔଶ െ ݔ3  2ሻ 
 ൌ ሺݔ  1ሻሼݔଶ െ ݔ2 െ ݔ  2ሽ 
 ൌ ሺݔ  1ሻሼݔሺݔ െ 2ሻ െ 1ሺݔ െ 2ሻሽ 
 ൌ ሺݔ  1ሻሺݔ െ 1ሻሺݔ െ 2ሻ (উȑৰ) ।  
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ሺ݅݅ሻ ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ଷݔ െ ଶݔ3 െ ݔ9 െ 5 

 ∴ ሺെ1ሻ ൌ ሺെ1ሻଷ െ 3൫— 1൯ଶ െ 9ሺെ1ሻ െ 5 
   ൌ െ1 െ 3  9 െ 5 
   ൌ െ9  9 
   ൌ 0 
 ∴ ሺݔ  1ሻ,   ሻ-ৰ এটা উৎপাদক ।ݔሺ

 ∴ ݔ  ଷݔ       1 െ ଶݔ3 െ ݔ9 െ ଶݔ         5 െ ݔ4 െ 5 
ଷݔ        ଶݔ

       െ4ݔଶ െ ݔ9 െ 5 
       െ4ݔଶ െ  ݔ4
       െ5ݔ െ 5 
       െ5ݔ െ 5 
        0 
 ∴ ଷݔ െ ଶݔ3 െ ݔ9 െ 5 
 ൌ ሺݔ  1ሻሺݔଶ െ ݔ4 െ 5ሻ 
 ൌ ሺݔ  1ሻሼݔଶ െ ݔ5  ݔ െ 5ሽ 
 ൌ ሺݔ  1ሻሼݔሺݔ െ 5ሻ  1ሺݔ െ 5ሻሽ 
 ൌ ሺݔ  1ሻሺݔ  1ሻሺݔ െ 5ሻ (উȑৰ)  

(iii) ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ଷݔ  ଶݔ13  ݔ32  20 

 ∴ ሺെ1ሻ ൌ ሺെ1ሻଷ  13ሺെ1ሻଶ  32ሺെ1ሻ  20 
   ൌ െ1  13 െ 32  20 
   ൌ 33 െ 33 
   ൌ 0 
 ∴ ሺݔ  1ሻ,   ሻ-ৰ এটা উৎপাদক ।ݔሺ

 ∴ ݔ  ଷݔ    1  ଶݔ13  ݔ32  ଶݔ      20  ݔ12  20 
ଷݔ      ଶݔ
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ଶݔ12     ݔ32  20 
ଶݔ12      ݔ12
ݔ20      20 
ݔ20      20 
       0 
 ∴ ଷݔ  ଶݔ13  ݔ32  20 
 ൌ ሺݔ  1ሻሺݔଶ  ݔ12  20ሻ 
 ൌ ሺݔ  1ሻሼݔଶ  ݔ10  ݔ2  20ሽ 
 ൌ ሺݔ  1ሻሼݔሺݔ  10ሻ  2ሺݔ  10ሻሽ 
 ൌ ሺݔ  1ሻሺݔ  10ሻሺݔ  2ሻ (উȑৰ) ।  

(iv) ধৰা হ’ল, ሺݕሻ ൌ ଷݕ2  ଶݕ െ ݕ2 െ 1 

  ∴ ሺ1ሻ ൌ 2ሺ1ሻଷ  ሺ1ሻଶ െ 2ሺ1ሻ െ 1 
   ൌ 2  1 െ 2 െ 1 
   ൌ 3 െ 3 ൌ 0 
 ∴ ሺݕ െ 1ሻ,   ሻ- এটা উৎপাদক ।ݕሺ

   ∴ ݕ െ ଷݕ2     1  ଶݕ െ ݕ2 െ ଶݕ2        1  ݕ3  1 
ଷݕ2     െ  ଶݕ2

ଶݕ3     െ ݕ2 െ 1 
ଶݕ3     െ ݕ2 െ 1 
ݕ      െ 1 
ݕ      െ 1 
      0 
 ∴ ଷݕ2  ଶݕ െ ݕ2 െ 1 
 ൌ ሺݕ െ 1ሻሺ2ݕଶ  ݕ3  1ሻ ൌ ሺݕ െ 1ሻሼ2ݕଶ2ݕ  ݕ  1ሽ 
 ൌ ሺݕ െ 1ሻሼ2ݕሺݕ  1ሻ  1ሺݕ  1ሻሽ ൌ ሺݕ െ 1ሻሺݕ  1ሻሺ2ݕ  1ሻ 
ሺݒሻ ݔଷ  ଶݔ െ ݔ െ 1 
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 ൌ ݔଶሺݔ  1ሻ െ 1ሺݔ  1ሻ 
 ൌ ሺݔ  1ሻሺݔଶ െ 1ሻ ൌ ሺݔ  1ሻሺݔ  1ሻሺݔ െ 1ሻ 
ሺ݅ݒሻ  ݔଷ  ଶݔ  ݔ  1 
 ൌ ݔଶሺݔ  1ሻ  1ሺݔ  1ሻ 
 ൌ ሺݔ  1ሻሺݔଶ  1ሻ 
ሺ݅݅ݒሻ ݔଷ  ଶݔ2 െ ݔ െ 2 
 ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ଷݔ  ଶݔ2 െ ݔ െ 2 

  ∴ ሺെ1ሻ ൌ ሺെ1ሻଷ  2ሺെ1ሻଶ— 1 െ 2 
    ൌ െ1  2  1 െ 2 ൌ 0 
 ∴ ሺݔ  1ሻ,   ሻ-ৰ এটা উৎপাদক ।ݔሺ

ݔ   ଷݔ      1  ଶݔ2 െ ݔ െ ଶݔ       2  ݔ െ 2 
ଷݔ    േ  ଶݔ

ଶݔ        െ ݔ െ 2 
ଶݔ       േ  ݔ
    െ2ݔ െ 2 
ݔ∓2     ∓ 2 
        0 
 ∴ ଷݔ  ଶݔ2 െ ݔ െ 2 
 ൌ ሺݔ  1ሻሺݔଶ  ݔ െ 2ሻ ൌ ሺݔ  1ሻሼݔଶ  ݔ2 െ ݔ െ 2ሽ 
 ൌ ሺݔ  1ሻሼݔሺݔ  2ሻ െ 1ሺݔ  2ሻሽ ൌ ሺݔ  1ሻሺݔ  2ሻሺݔ െ 1ሻ 
(viii) ݔଷ  ଶݔ3 െ ݔ7 െ 6 

 ধৰা হ’ল ܲሺݔሻ ൌ ଷݔ   ଶݔ3 െ ݔ7 െ 6 

  ∴ ܲሺ1ሻ ൌ ሺ1ሻଷ  3ሺ1ሻଶ െ 7 ൈ 1 െ 6 
   ൌ 1  3 െ 7 െ 6 ൌ െ9 ് 0 
  ∴ ሺ2ሻ ൌ ሺ2ሻଷ  3ሺ2ሻଶ െ 7ሺ2ሻ െ 6 
   ൌ 8  12 െ 14 െ 6 ൌ 20 െ 20 ൌ 0 
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 ∴ ሺݔ െ 2ሻ, ܲሺݔሻ-এটা উৎপাদক ।  

ݔ   െ ଷݔ      2  ଶݔ3 െ ݔ7 െ ଶݔ      6  ݔ5  3 
ଷݔ     േ  ଶݔ2

ଶݔ5         െ ݔ7 െ 6 
ଶݔ5         ∓  ݔ10
       3ݔ െ 6 
       േ3ݔ േ 6 
      0 
 ∴ ଷݔ   ଶݔ3  ݔ7 െ 6 ൌ ሺݔ െ 2ሻሺݔଶ  ݔ5  3ሻ 
ሺ݅ݔሻ3ݔଷ  ଶݔ5 െ ݔ16 െ 2 
 ধৰা হ’ল ሺݔሻ ൌ ଷݔ3  ଶݔ5 െ ݔ16 െ 12 

  ∴ ܲሺ1ሻ ൌ 3ሺ1ሻଷ  5ሺ1ሻଶ െ 16 ൈ 1 െ 12 
   ൌ 3  5 െ 16 െ 12 ൌ െ20 ് 0 
  ∴ ܲሺ2ሻ ൌ 3ሺ2ሻଷ  5ሺ2ሻଶ െ 16 ൈ 2 െ 12 
   ൌ 24  20 െ 32 െ 12 ൌ 44 െ 44 ൌ 0 
 ∴ ሺݔ െ 1ሻ, ܲሺݔሻঅৰ এটা উৎপাদক ।  

ݔ    െ ଷݔ3         1  ଶݔ5 െ ݔ16 െ ଶݔ3        12  ݖ11  6 
    േ 3ݔଷ ∓  ଶݔ6

ଶݔ11      െ ݔ16 െ 12 
     േ11ݔଶ ∓  ݔ22
ݔ6       െ 12 
     േ6ݔ ∓ 12 
     0 
 ∴ ଷݔ3   ଶݔ5 െ ݔ16 െ 12 ൌ ሺݔ െ 2ሻሺ3ݔଶ  ݔ11  6ሻ 
 ൌ ሺݔ െ 2ሻሼ3ݔଶ  ݔ9  ݔ2  6ሽ0 

 ൌ ሺݔ െ 2ሻሼ3ݔሺݔ  3ሻ  2ሺݔ  3ሻሽ 
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 ൌ ሺݔ െ 2ሻሺݔ  3ሻሺ3ݔ  2ሻ 
Ƶɬঃ 6. যিদ ݔଶ  ݔ  ଶݔ আৰু ݍ  ݔ݉  ݊ ব˱পদ দটুা ݔ  ܽ এটা সাধাৰণ উৎপাদক ĺতেȭ Ƶমাণ 

 কৰা ĺয – ܽ ൌ ି
ି 

সমাধানঃ ∴ ଶݔ   ݔ  ଶݔ আৰু ݍ  ݔ݉  ݊-ৰ এটা সাধাৰণ উৎপাদক । 

 ∴ ݔ  ܽ ൌ 0 
 ⇒ൌ െܽ 
 ∴ ଶݔ െ ܽ  ݍ ൌ 0 
  േݔଶ േ ܽ݉ േ ݊ ൌ 0 
(িবেয়াগ কিৰ) ܽ݉ െ ܽ  ݍ െ ݊ ൌ 0 

  ⇒ ܽሺ݉ െ ሻ ൌ ݊ െ  ݍ

  ⇒ ܽ ൌ ି
ି  ൣƵমািণত ൧. ቂ ୬ି୯

୮ି୫  নহয় ቃ 

 

অনুশীলনী- 2.5 

Ƶɬঃ 1. তলৰ পূৰণউলেকইটা িনণŪয় কিৰবৈল উপযুǏ অেভদ বƟৱহাৰ কৰা ।  

 ሺ݅ሻሺݔ  4ሻሺݔ  10ሻ                     ሺ݅݅ሻ ሺݔ  8ሻሺݔ െ 10ሻ 

 ሺ݅݅݅ሻሺ3ݔ  4ሻሺ3ݔ െ 5ሻ               ሺ݅ݒሻ ቀݕଶ  ଷ
ଶቁ ቀݕଶ െ ଷ

ଶቁ 

 ሺݒሻ ሺ3 െ ሻሺ3ݔ2   ሻݔ2
সমাধানঃ  

 ሺ݅ሻሺݔ  4ሻሺݔ  10ሻ 
 ൌ ଶݔ  ሺ4  10ሻݔ  4 ൈ 10ሾሺݔ  ܽሻሺݔ  ܾሻ ൌ ଶݔ  ሺܽ  ܾሻݔ  ܾܽ 
 ൌ ଶݔ  ݔ14  40                 বƟৱহাৰ কিৰ ইয়াত, a ൌ 4, b ൌ 0 ধৰা Ļহেছ । ሿ 
 ሺ݅݅ሻ ሺݔ  8ሻሺݔ െ 10ሻ 
 ൌ ଶݔ  ሾ8  ሺെ10ሻሿݔ  8 ൈ ሺെ10ሻ ൌ ଶݔ െ ݔ2 െ 80 
 ሺ݅݅݅ሻሺ3ݔ  4ሻሺ3ݔ െ 5ሻ 
 ൌ ሺ3ݔሻଶ  ሾ4  ሺെ5ሻሿ3ݔ  4 ൈ ሺെ5ሻ ൌ ଶݔ9 െ ݔ3 െ 20 
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 ሺ݅ݒሻ ቀݕଶ  ଷ
ଶቁ ቀݕଶ െ ଷ

ଶቁ 

 ൌ ሺݕଶሻଶ  ቂଷ
ଶ  ቀെ ଷ

ଶቁቃ ଶݕ  ଷ
ଶ ൈ ቀെ ଷ

ଶቁ 

 ൌ ସݕ  0. ଶݕ െ ଽ
ସ ൌ ସݕ െ ଽ

ସ 

 ሺݒሻ ሺ3 െ ሻሺ3ݔ2   ሻݔ2
 ൌ ሺ3ሻଶ  ሺെ2ݔ  ሻݔ2 ൈ 3  ሺെ2ݔሻሺ2ݔሻ 
 ൌ 9  0 ൈ 3 െ ଶݔ4 ൌ 9 െ  ଶݔ4

Ƶɬঃ 2. ƵতƟǘভােৱ পূৰণ নকিৰ তলৰ পূৰণফলসমহূ িনণŪয় কৰাঃ  

 ሺ݅ሻ103 ൈ 107             ሺ݅݅ሻ 95 ൈ 96                         ሺ݅݅݅ሻ 104 ൈ 96 
সমাধানঃ  

 ሺ݅ሻ103 ൈ 107 
 ൌ ሺ100  3ሻ ൈ ሺ100  7ሻ 
 ൌ ሺ100ሻଶ  ሺ3  7ሻ ൈ 10  ሺ3 ൈ 7ሻ 
  ൣሺݔ  ܽሻሺݔ  ܾሻ ൌ ଶݔ  ሺܽ  ܾሻݔ  ܾܽ বƟৱহাৰ কিৰ ൧ 
 ൌ 10000  1000  21 ൌ 11021 
 ሺ݅݅ሻ 95 ൈ 96 
 ൌ ሺ100 െ 5ሻ ൈ ሺ100 െ 4ሻ 
 ൌ ሺ100ሻଶ  ሾሺെ5ሻ  ሺെ4ሻሿ ൈ 10  ሺെ5ሻ ൈ ሺെ4ሻ 
 ൌ 10000 െ 900  20 ൌ 9120 
 ሺ݅݅݅ሻ 104 ൈ 96 
 ൌ ሺ100  4ሻ ൈ ሺ100 െ 4ሻ 
 ൌ ሺ100ሻଶ  ሾ4  ሺെ4ሻሿ ൈ 100  ሺ14 ൈ െ4ሻ 
 ൌ 1000  0 ൈ 100 െ 16 
 ൌ 10000 െ 16 ൌ 9984 
Ƶɬঃ 3. উপযুǏ অেভদ বƟৱহাৰ কিৰ উৎপাদক িবেɮষণ কৰাঃ  

 ሺ݅ሻ9ݔଶ  ݕݔ6  ଶݕଶ        ሺ݅݅ሻ4ݕ െ ݕ4  1                  ሺ݅݅݅ሻݔଶ െ ௬మ
ଵ 
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সমাধানঃ  

 ሺ݅ሻ9ݔଶ  ݕݔ6    ଶݕ
 ൌ ሺ3ݔሻଶ  .ݔ2.3 ݕ  ሺݕሻଶ ൌ ሺ3ݔ   ሻଶݕ

  ሾሺܽ  ܾሻଶ ൌ ܽଶ  2ܾܽ  ܾଶ বƟৱহাৰ কিৰ । ইয়াত ܽ ൌ ܾ  আৰু ݔ3 ൌ  ሿݕ

 ሺ݅݅ሻ4ݕଶ െ ݕ4  1 
 ൌ ሺ2ݕሻଶ െ .ݕ2.2 1  ሺ1ሻଶ ൌ ሺ2ݕ െ 1ሻଶ 

 ሺ݅݅݅ሻݔଶ െ ௬మ
ଵ 

 ൌ ሺݔሻଶ – ቀ ௬
ଵቁଶ ൌ ቀݔ  ௬

ଵቁ ቀݔ െ ௬
ଵቁ 

Ƶɬঃ 4. উপযুǏ অেভদ বƟৱহাৰ কিৰ তলৰ ৰািশেবাৰ িবʅাৰ কৰাঃ  

 ሺ݅ሻሺݔ  ݕ2  ݔሻଶ                                      ሺ݅݅ሻ ሺ2ݖ4 െ ݕ   ሻଶݖ

 ሺ݅݅݅ሻሺെ2ݔ  ݕ3  ሻሺ3ܽݒሻଶ                             ሺ݅ݖ2 െ 7ܾ െ ܿሻଶ 

 ሺݒሻሺ2ݔ  ݕ5 െ ሻ݅ݒሻଶ                                  ሺݖ3 ቂଵ
ସ ܽ െ ଵ

ଶ ܾ  1ቃଶ
 

সমাধানঃ  

 ሺ݅ሻሺݔ  ݕ2   ሻଶݖ4

 ൌ ଶݔ  ሺ2ݕሻଶ  ሺ4ݖሻଶ  ሻݕሺ2ݔ2  2ሺ2ݕሻሺ4ݖሻ  2ሺ4ݖሻݔ 
 ൌ ଶݔ  ଶݕ4  ଶݖ16  ݕݔ4  ݖݕ16   ݖݔ8
  ൣሺܽ  ܾ  ܿሻଶ ൌ ܽଶ  ܾଶ  ܿଶ  2ܾܽ  2ܾܿ  2ܿܽ অেভদ বƟৱহাৰ কিৰ ൧ 
 ሺ݅݅ሻ ሺ2ݔ െ ݕ   ሻଶݖ
 ൌ ሺ2ݔሻଶ  ሺെݕሻଶ  ሺݖሻଶ  2 ൈ ሻݕሺെݔ2  2ሺെݕሻݖ  2 ൈ ݖ ൈ  ݔ2
 ൌ ଶݔ4  ଶݕ  ଶݖ െ ݕݔ4 െ ݖݕ2   ݖݔ4
 ሺ݅݅݅ሻሺെ2ݔ  ݕ3   ሻଶݖ2

 ൌ ሺെ2ݔሻଶ  ሺ3ݕሻଶ  ሺ2ݖሻଶ  2ሺെ2ݔሻ3ݕ  2 ൈ ݕ3 ൈ ݖ2  2 ൈ  ሻݔሺെ2ݖ2
 ൌ ଶݔ4  ଶݕ9  ଶݖ4 െ ݕݔ12  ݖݕ11 െ  ݖݔ8
 ሺ݅ݒሻሺ3ܽ െ 7ܾ െ ܿሻଶ 

 ൌ ሾ3ܽ  ሺെ7ܾሻ  ሺെܿሻሿଶ 
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 ൌ ሺ3ܽሻଶ  ሺെ7ܾሻଶ  ሺെܿሻଶ  2ሺ3ܽሻሺെ7ܾሻ  2ሺെ7ܾሻሺെܿሻ  2ሺെܿሻሺ3ܽሻ 
 ൌ 9ܽଶ  49ܾଶ  ܿଶ െ 42ܾܽ  14ܾܿ െ 6ܿܽ 
 ሺݒሻሺ2ݔ  ݕ5 െ   ሻଶݖ3
 ൌ ሺെ2ݔ  ݕ5 െ  ሻଶݖ3

 ൌ ሺെ2ݔሻଶ  ሺ5ݕሻଶ  ሺെ3ݖሻଶ  2ሺെ2ݔሻሺ5ݕሻ  2ሺ5ݕሻሺെ3ݖሻ  2ሺെ3ݖሻሺെ2ݔሻ 
 ൌ ଶݔ4  ଶݕ25  ଶݖ9 െ ݕݔ20 െ ݖݕ30   ݔݖ12

 ሺ݅ݒሻ ቂଵ
ସ ܽ െ ଵ

ଶ ܾ  1ቃଶ
 

 ൌ ቂଵ
ସ ܽ  ቀെ ଵ

ଶ ܾቁ  1ቃଶ
 

 ൌ ቀଵ
ସ ܽቁଶ  ቀെ ଵ

ଶ ܾቁଶ  ሺ1ሻଶ  2 ቀଵ
ସ ܽቁ ቀെ ଵ

ଶ ܾቁ  2 ቀെ ଵ
ଶ ܾቁ . 1  2 ቀଵ

ସ ܽቁ . 1  

 ൌ ଵ
ଵ ܽଶ  ଵ

ସ ܾଶ  1 െ ଵ
ସ ܾܽ െ ܾ  ଵ

ଶ ܽ 

Ƶɬঃ 5. উৎপাদক িবেɮষণ কৰাঃ  

 ሺ݅ሻ4ݔଶ  ଶݕ9  ଶݖ16  ݕݔ12 െ ݖݕ24 െ  ݖݔ16

 ሺ݅݅ሻ2ݔଶ  ଶݕ  ଶݖ8 െ 2ඥ2ݕݔ  ݕݔ2√4 െ  ݖݔ8

সমাধানঃ  

 ሺ݅ሻ4ݔଶ  ଶݕ9  ଶݖ16  ݕݔ12 െ ݖݕ24 െ  ݖݔ16
 ൌ ሺ2ݔሻଶ  ሺ3ݕሻଶ  ሺെ4ݖሻଶ  2ሺ2ݔሻሺ3ݕሻ  2ሺ3ݕሻሺെ4ݖሻ  2ሺ2ݔሻሺെ4ݖሻ 
 ൌ ሺ2ݔ  ݕ3 െ  ሻଶݖ4

  ሾሺܽ  ܾ  ܿሻଶ ൌ ܽଶ  ܾଶ  ܿଶ  2ܾܽ  2ܾܿ  2ܿܽ বƟৱহাৰ কৰা হᇱলሿ      

 ሺ݅݅ሻ2ݔଶ  ଶݕ  ଶݖ8 െ 2ඥ2ݕݔ  ݕݔ2√4 െ  ݖݔ8

 ൌ ൫െ√2ݔ൯ଶ  ଶݕ  ൫െ√2ݔ൯ଶ  2൫െ√2ݔ൯ݕ  2ሺݕሻ൫2√2ݖ൯  2൫െ√2ݔ൯൫2√2ݖ൯ 

 ൌ ൫െ√2ݔ  ݕ  ൯ଶݖ2√2
 

Ƶɬঃ 6. তলৰ ঘনেকইটা িবʅািৰত কিৰ িলখাঃ  

 ሺ݅ሻሺ2ݔ  1ሻଷ                        ሺ݅݅ሻሺ2ܽ െ 3ܾሻଷ 

 ሺ݅݅݅ሻ ቂଷ
ଶ ݔ  1ቃଷ                      ሺ݅ݒሻ ቂݔ െ ଶ

ଷ ቃଷݕ
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সমাধানঃ 

ሺ݅ሻሺ2ݔ  1ሻଷ      ൌ ሺ2ݔሻଷ  ሺ1ሻଷ  3ሺ2ݔሻ1ሺ2ݔ  1ሻ 
  ൌ ଷݔ8  1  ଶݔ12   ݔ6
  ൌ ଷݔ8  ଶݔ12  ݔ6  1 
    ሾ൫ܾܽሻଷ ൌ ܽଷ  ܾଷ  3ܾܽሺܽ  ܾሻবƟৱহাৰ কিৰ ൧ 
ሺ݅݅ሻሺ2ܽ െ 3ܾሻଷ ൌ ሺ2ܽሻଷ െ ሺ3ܾሻଷ െ 3ሺ2ܽሻሺ3ܾሻሺ2ܽ െ 3ܾሻ 
  ൌ 8ܽଷ െ 27ܾଷ  36ܽଶܾ  54ܾܽଶ 
      ሾ൫ܽെܾሻଷ ൌ ܽଷ െ ܾଷ െ 3ܾܽሺܽ െ ܾሻবƟৱহাৰ কিৰ ൧ 

ሺ݅݅݅ሻ 3
2 ݔ  1൨

ଷ
 

  ൌ ቀଷ
ଶ ቁଷݔ  1ଷ  3 ቀଷ

ଶ ቁݔ . 1 ቀଷ
ଶ ݔ  1ቁ 

  ൌ ଶ
଼ ଷݔ  1  ଶ

ସ ଶݔ  ଽ
ଶ  ݔ

  ൌ ଶ
଼ ଷݔ  ଶ

ସ ଶݔ  ଽ
ଶ ݔ  1 

ሺ݅ݒሻ ݔ െ 2
3 ൨ݕ

ଷ
 

  ൌ ଷݔ െ ቀଶ
ଷ ቁଷݕ െ ݔ3 ቀଶ

ଷ ቁݕ ቀݔ െ ଶ
ଷ  ቁݕ

  ൌ ଷݔ െ ଼
ଶ ଷݕ െ ݕଶݔ2  ସ

ଷ  ଶݕݔ

  ൌ ଷݔ െ ݕଶݔ2  ସ
ଷ ଶݕݔ െ ଼

ଶ  ଷݕ

Ƶɬঃ 7. উপযুǏ অেভদ বƟৱহাৰ কিৰ তলৰ ৰািশেবাৰৰ মান িনণŪয় কৰা ।  

 ሺ݅ሻሺ99ሻଷ            ሺ݅݅ሻ ሺ102ሻଷ                 ሺ݅݅݅ሻ ሺ998ሻଷ 

সমাধানঃ  

 ሺ݅ሻሺ99ሻଷ 

 ൌ ሺ100 െ 1ሻଷ 

 ൌ ሺ100ሻଷ െ 1ଷ െ 3ሺ100ሻ1ሺ100 െ 1ሻ 
    ሾ൫ܽെܾሻଷ ൌ ܽଷ െ ܾଷ െ 3ܾܽሺܽ െ ܾሻবƟৱহাৰ কিৰ ൧ 
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 ൌ 100000 െ 1 െ 30000  300 ൌ 970299 
ሺ݅݅ሻ ሺ102ሻଷ 

 ൌ ሺ100  2ሻଷ 

 ൌ ሺ100ሻଷ  ሺ2ሻଷ  3ሺ100ሻሺ2ሻሺ100  2ሻ 
  ሾ൫ܾܽሻଷ ൌ ܽଷ  ܾଷ  3ܾܽሺܽ  ܾሻবƟৱহাৰ কিৰ ൧ 
 ൌ 1000000  8  60000  1200 ൌ 1061208 
ሺ݅݅݅ሻ ሺ998ሻଷ 

 ൌ ሺ1000 െ 2ሻଷ 

 ൌ ሺ1000ሻଷ െ ሺ2ሻଷ െ 3ሺ1000ሻሺ2ሻሺ100 െ 2ሻ 
 ൌ 1000000000 െ 8 െ 6000000  12000 
 ൌ 1000012000 െ 6000000  12000 
 ൌ 1000012000 െ 6000008 
 ൌ 994011992 
Ƶɬঃ 8. তলৰ Ƶিতেটা উৎপাদক িবেɮষণ কৰাঃ  

 ሺ݅ሻ 8ܽଷ  ܾଷ  12ܽଶܾ  6ܾܽଶ 

 ሺ݅݅ሻ  8ܽଷ െ ܾଷ െ 12ܽଶܾ െ 6ܾܽଶ 

 ሺ݅݅݅ሻ 27 െ 125ܽଷ െ 135ܽ  225ܽଶ 

 ሺ݅ݒሻ64ܽଷ െ 27ܾଷ െ 144ܽଶܾ  108ܾܽଶ 

 ሺݒሻ27ଷ െ ଵ
ଶଵ െ ଽ

ଶ ଶ  ଵ
ସ  

সমাধানঃ  

 ሺ݅ሻ 8ܽଷ  ܾଷ  12ܽଶܾ  6ܾܽଶ 

 ൌ ሺ2ܽሻଷ  ܾଷ  3ሺ2ܽሻܾሺ2ܽ  ܾሻ ൌ ሺ2ܽ  ܾሻଷ 

   ൣሺݔ  ሻଷݕ ൌ ଷݔ  ଷݕ  ݔሺݕݔ3   ሻবƟৱহাৰ কিৰ ൧ݕ
 ሺ݅݅ሻ  8ܽଷ െ ܾଷ െ 12ܽଶܾ െ 6ܾܽଶ 

 ൌ ሺ2ܽሻଷ െ ܾଷ െ 3.2ܽ. ܾሺ2ܽ െ ܾሻ ൌ ሺ2ܽ െ ܾሻଷ 

   ൣሺݔ െ ሻଷݕ ൌ ଷݔ െ ଷݕ െ ݔሺݕݔ3 െ  ሻবƟৱহাৰ কিৰ ൧ݕ
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 ሺ݅݅݅ሻ 27 െ 125ܽଷ െ 135ܽ  225ܽଶ 

 ൌ ሺ3ሻଷ െ ሺ5ܽሻଷ െ 3. ሺ3ሻሺ5ܽሻሺ3 െ 5ܽሻ ൌ ሺ3 െ 5ܽሻଷ 

 ሺ݅ݒሻ64ܽଷ െ 27ܾଷ െ 144ܽଶܾ  108ܾܽଶ 

 ൌ ሺ4ܽሻଷ െ ሺ3ܾሻଷ െ 3ሺ4ܽሻሺ3ܾሻሺ4ܽ െ 3ܾሻ ൌ ሺ4ܽ െ 3ܾሻଷ 

 ሺݒሻ27ଷ െ ଵ
ଶଵ െ ଽ

ଶ ଶ  ଵ
ସ  

 ൌ ሺ3ሻଷ െ ቀଵ
ቁଷ െ 3ሺ3ሻ ቀ3 െ ଵ

ቁ ൌ ቀ3 െ ଵ
ቁଷ

 

Ƶɬঃ 9. সতƟাপন কৰাঃ  

 ሺ݅ሻݔଷ  ଷݕ ൌ ሺݔ  ଶݔሻሺݕ െ ݕݔ   ଶሻݕ
 ሺ݅݅ሻ ݔଷ െ ଷݕ ൌ ሺݔ െ ଶݔሻሺݕ  ݕݔ   ଶሻݕ
সমাধানঃ  

(i) R.H.S.  ൌ ሺݔ  ଶݔሻሺݕ െ ݕݔ   ଶሻݕ

  ൌ ଶݔሺݔ െ ݕݔ  ଶሻݕ  ଶݔሺݕ െ ݕݔ   ଶሻݕ
  ൌ ଷݔ െ ݕଶݔ  ଶݕݔ  ݕଶݔ െ ଶݕݔ   ଷݕ

  ൌ ଷݔ  ଷݕ ൌ .ܮ .ܪ ܵ. ൣসতƟতা Ƶিতপাদন কৰা হᇱল൧ 

(ii) R.H.S.  ൌ ሺݔ െ ଶݔሻሺݕ  ݕݔ   ଶሻݕ

  ൌ ଶݔሺݔ  ݕݔ  ଶሻݕ െ ଶݔሺݕ  ݕݔ   ଶሻݕ
  ൌ ଷݔ  ݕଶݔ  ଶݕݔ െ ݕଶݔ െ ଶݕݔ െ  ଷݕ

  ൌ ଷݔ െ ଷݕ ൌ .ܮ .ܪ ܵ. ൣসতƟতা Ƶিতপাদন কৰা হᇱল൧ 

Ƶɬঃ 10. উৎপাদক িবেɮষণ কৰাঃ  

 ሺ݅ሻ27ݕଷ   ଷݖ125

 ሺ݅݅ሻ64݉ଷ െ 343݊ଷ 

সমাধানঃ  

 ሺ݅ሻ27ݕଷ   ଷݖ125

 ൌ ሺ3ݕሻଷ  ሺ5ݖሻଷ 

 ൌ ሺ3ݕ  ሻଶݕሻሾሺ3ݖ5 െ ሺ3ݕሻሺ5ݖሻ  ሺ5ݖሻଶሿ 
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  ൣܽଷ  ܾଷ ൌ ሺܽ  ܾሻሺܽଶ െ ܾܽ  ܾଶሻবƟৱহাৰ কিৰ ൧ 
 ሺ݅݅ሻ64݉ଷ െ 343݊ଷ 

 ൌ 64݉ଷ െ 343݊ଷ 

 ൌ ሺ4݉ሻଷ െ ሺ7݊ሻଷ 

 ൌ ሺ4݉ െ 7݊ሻሾሺ4݉ሻଶ  ሺ4݉ሻሺ7݊ሻ  ሺ7݊ሻଶሿ 
 ൌ ሺ4݉ െ 7݊ሻሺ16݉ଶ  28݉݊  49݊ଶሻ 
Ƶɬঃ 11. 27ݔଷ  ଷݕ  ଷݖ െ   ৰ উৎপাদক িবেɮষণ কৰাঃ-ݖݕݔ9

সমাধানঃ 27ݔଷ  ଷݕ  ଷݖ െ  ݖݕݔ9

 ൌ ሺ3ݔሻଷ  ଷݕ  ଷݖ െ 3ሺ3ݔሻ. .ݕ  ݖ
 ൌ ሺ3ݔ  ݕ  ሻଶݔሻሾሺ3ݖ  ଶݕ  ଶݖ െ ሺ3ݔሻݕ െ ݖݕ െ ሺ3ݔሻݖሿ 
 ൌ ሺ3ݔ  ݕ  ଶݔሻሺ9ݖ  ଶݕ  ଶݖ െ ݕݔ3 െ ݖݕ െ  ሻݖݔ3
 ൣܽଷ  ܾଷ  ܿଷ െ 3ܾܽܿ ൌ ሺܽ  ܾ  ܿሻሺܽଶ  ܾଶ  ܿଶ െ ܾܽ െ ܾܿ െ ܿܽሻবƟৱহাৰ কিৰ ൧ 

Ƶɬঃ 12. সতƟাপন কৰাঃ  

ଷݔ   ଷݕ  ଷݖ െ ݖݕݔ3 ൌ ଵ
ଶ ሺݔ  ݕ  ݔሻሾሺݖ െ ሻଶݕ  ሺݕ െ ሻଶݖ  ሺݖ െ  ሻଶሿݔ

সমাধানঃ  

 R.H.S. ൌ ଵ
ଶ ሺݔ  ݕ  ݔሻሾሺݖ െ ሻଶݕ  ሺݕ െ ሻଶݖ  ሺݖ െ  ሻଶሿݔ

  ൌ ଵ
ଶ ሺݔ  ݕ  ଶݔሻሾݖ െ ݕݔ2  ଶݕ  ଶݕ െ ݖݕ2  ଶݖ  ଶݖ െ ݖݔ2   ଶሿݔ

  ൌ ଵ
ଶ ሺݔ  ݕ  ଶݔሻሾ2ݖ  ଶݕ2  ଶݖ2 െ ݕݔ2 െ ݖݕ2 െ  ሿݔݖ2

  ൌ ଵ
ଶ ሺݔ  ݕ  ሻݖ ൈ 2ሾݔଶ  ଶݕ  ଶݖ െ ݕݔ െ ݖݕ െ  ሿݔݖ

  ൌ ሺݔ  ݕ  ଶݔሻሺݖ  ଶݕ  ଶݖ െ ݕݔ െ ݖݕ െ  ሻݔݖ
  ൌ ଶݔሺݔ  ଶݕ  ଶݖ െ ݕݔ െ ݖݕ െ ሻݔݖ  ଶݔሺݕ  ଶݕ  ଶݖ െ ݕݔ െ ݖݕ െ  ሻݔݖ
         ݖሺݔଶ  ଶݕ  ଶݖ െ ݕݔ െ ݖݕ െ  ሻݔݖ
  ൌ ଷݔ  ଶݕݔ  ଶݖݔ െ ݕଶݔ െ ݖݕݔ െ ଶݔݖ  ଶݔݕ  ଷݕ   ଶݖݕ

   െݕݔଶ െ ݖଶݕ െ ݖݕݔ  ݖଶݔ  ଶݕݖ  ଷݖ െ ݖݕݔ െ ଶݖݕ െ  ݔଶݖ
  ൌ ଷݔ  ሺݕݔଶ െ ଶሻݕݔ  ሺݖݔଶ െ ଶሻݖݔ  ሺെݔଶݕ  ሻݕଶݔ  ሺݔݖଶ െ  ሻݖଶݔ
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   ሺݖݕଶ െ ଶሻݖݕ  ሺݕݖଶ െ ሻݖଶݕ  ଷݕ  ଷݖ െ  ݖݕݔ3
  ൌ ଷݔ  ଷݕ  ଷݖ െ ݖݕݔ3 ൌ .ܮ .ܪ ܵ. ൣসতƟতা Ƶিতপাদন কৰা হᇱল൧ 

Ƶɬঃ 13. (i) যিদ ݔ  ݕ  ݖ െ 0, ĺতেȭ ĺদখুওৱা ĺয ݔଷ  ଷݕ  ଷݖ ൌ  .ݖݕݔ3

 (ii) যিদ ܽ  ܾ  ܿ ൌ 0, ĺতেȭ ĺদখুওৱা ĺয-  

   ܽଶሺܾ  ܿሻ  ܾଶሺܿ  ܽሻ  ܿଶሺܽ  ܾሻ  3ܾܽܿ ൌ 0 
 (iii) যিদ 2ܽ െ ܾ  ܿ ൌ 0, ĺতেȭ ĺদখুওৱা ĺয 4ܽଶ െ ܾଶ  ܿଶ  4ܾܽܿ ൌ 0 

 (iv) যিদ ܽ  ܾ  ܿ ൌ 0, ĺতেȭ ĺদখুওৱা ĺয- 

  ሺାሻమ
  ሺାሻమ

  ሺାሻమ
 ൌ 0  

 (v) যিদ ܽଶ  ܾଶ  ܿଶ െ ܾܽ െ ܾܿ െ ܿܽ ൌ 0 ĺতেȭ ĺদখুওৱা ĺয ܽ ൌ ܾ ൌ ܿ.  

সমাধানঃ  

ሺ݅ሻ ∴ ݔ  ݕ  ݖ ൌ 0 
 ⇒ ݔ  ݕ ൌ െݖ … … ሺ݅ሻ 
 ⇒ ሺݔ  ሻଷݕ ൌ ሺെݖሻଷ ൣঘন কিৰ ൧ 
 ⇒ ଷݔ  ଷݕ  ݔሺݕݔ3  ሻݕ ൌ െݖଷ 

 ⇒ ଷݔ  ଷݕ  ଷݖ  ሻݖሺെݕݔ3 ൌ 0 ሾሺiሻ െ ৰ পৰা ሿ 
 ⇒ ଷݔ  ଷݕ  ଷݖ െ ݖݕݔ3 ൌ 0 
 ∴ ଷݔ  ଷݕ  ଷݖ ൌ  Ƶমািণত ൧ൣ ݖݕݔ3
ሺ݅݅ሻ ∴ ܽ  ܾ  ܿ ൌ 0  ∴ ܽ  ܾ ൌ െܿ, ൌ െܾ, ܾ  ܿ ൌ െܽ 
 Ƶমাণ কিৰব লােগ, ܽଶሺܾ  ܿሻ  ܾଶሺܿ  ܽሻ  ܿଶሺܽ  ܾሻ  3ܾܽܿ ൌ 0 

 ⇒ ܽଶܾ  ܽଶܿ  ܾଶܿ  ܾଶܽ  ܿଶܽ  ܿଶܾ  3ܾܽܿ ൌ 0 
 ⇒ ܽଶܾ  ܾଶܽ  ܽଶܿ  ܿଶܽ  ܾଶܿ  ܿଶܾ  3ܾܽܿ ൌ 0 
 ⇒ ܾܽሺܽ  ܾሻ  ܽܿሺܽ  ܿሻ  ܾܿሺܾ  ܿሻ  3ܾܽܿ ൌ 0 
 ⇒ ܾܽሺെܿሻ  ܽܿሺെܾሻ  ܾܿሺെܽሻ  3ܾܽܿ ൌ 0 
 ⇒ െܾܽܿ െ ܾܽܿ െ ܾܽܿ  3ܾܽܿ ൌ 0 
 ⇒ െ3ܾܽܿ  3ܾܽܿ ൌ 0 ൣ Ƶমািণত ൧ 
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ሺ݅݅݅ሻ ∴ 2ܽ െ ܾ  ܿ ൌ 0 
 ⇒ 2ܽ  ܿ ൌ ܾ 
 ∴ বাঁওপǘ ൌ 4ܽଶ െ ܾଶ  ܿଶ  4ܽܿ 

    ൌ 4ܽଶ  4ܽܿ  ܿଶ െ ܾଶ 

    ൌ ሼሺ2ܽሻଶ  2.2ܽ. ܿ  ܿଶሽ െ ܾଶ ൌ ሺ2ܽ  ܿሻଶ െ ܾଶ 

    ൌ ܾଶ െ ܾଶ ൌ 0 ൌ ĺসাঁপǘ ൫Ƶমািণত൯ 
ሺ݅ݒሻ ∴ ܽ  ܾ  ܿ ൌ 0 
 ⇒ ܽ  ܾ ൌ െܿ ⇒ ܽ  ܿ ൌ െܾ ⇒ ܾ  ܿ ൌ െܽ 

 ∴ বাঁওপǘ ൌ ሺାሻమ
  ሺାሻమ

  ሺାሻమ
  

    ൌ ሺିሻమ
  ሺିሻమ

  ሺିሻమ
 ൌ మ

  మ
  మ

 

    ൌ యାయାయ
 ൌ ଷ

 ൌ 3 ൌ ĺসাঁপǘ ൫Ƶমািণত൯ 

ሺݒሻ ∴ ܽଶ  ܾଶ  ܿଶ െ ܾܽ െ ܾܿ െ ܿܽ ൌ 0 

 ⇒ ଵ
ଶ ሺ2ܽଶ  2ܾଶ  2ܿଶ െ 2ܾܽ െ 2ܾܿ െ 2ܿܽሻ ൌ 0  

 ⇒ ሼሺܽଶ െ 2ܾܽ  ܾଶሻ  ሺܽଶ െ 2ܿܽ  ܿଶሻ  ሺܾଶ െ 2ܾܿ  ܿଶሻሽ ൌ 0 
 ⇒ ሼሺܽ െ ܾሻଶ  ሺܽ െ ܿሻଶ  ሺܾ െ ܿሻଶሽ ൌ 0 
 ⇒ ሺܽ െ ܾሻଶ ൌ 0, ሺܽ െ ܿሻଶ ൌ 0, ሺܾ െ ܿሻଶ ൌ 0 
 ⇒ ܽ െ ܾ ൌ 0 ⇒ ܽ െ ܿ ൌ 0 ⇒ ܾ െ ܿ ൌ 0 
 ⇒ ܽ ൌ ܾ ⇒ ܽ ൌ ܿ ⇒ ܾ ൌ ܿ     ∴ ܽ ൌ ܾ ൌ ܿ ൫Ƶমািণত൯ 

Ƶɬঃ 14. ঘনফল ƵকৃতথŪত িনণŪয় নকৰাৈক তলৰ Ƶিতেটাৰ মান িনণŪয় কৰাঃ  

 ሺ݅ሻሺെ12ሻଷ  ሺ7ሻଷ  ሺ5ሻଷ            ሺ݅݅ሻ ሺ28ሻଷ  ሺെ15ሻଷ  ሺെ13ሻଷ 

সমাধানঃ  

ሺ݅ሻ   ধৰা হᇱল, ܽ ൌ െ12, ܾ ൌ 7, ܿ ൌ 5 
   ĺযিতয়া, ܽ  ܾ  ܿ ൌ 0 হয়, ĺতিতয়া, ܽଷ  ܾଷ  ܿଷ ൌ 3ܾܽܿ হ’ব ।  

   ইয়াত, ܽ  ܾ  ܿ ൌ െ12  7  5 ൌ 0 

  ∴ ሺെ12ሻଷ  ሺ7ሻଷ  ሺ5ሻଷ 
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 ൌ 3ሺെ12ሻሺ7ሻሺ5ሻ ൌ െ1260 
(ii) ধৰা হ’ল, ܽ ൌ 28, ܾ ൌ െ15 আৰু  ܿ ൌ െ13 

    এিতয়া, ܽ  ܾ  ܿ ൌ 28  ሺെ15ሻ  ሺെ13ሻ 

   ൌ 28 െ 15 െ 13 ൌ 28 െ 28 ൌ 0 
 ⇒ ܽ  ܾ  ܿ ൌ 0 
 ∴ ܽଷ  ܾଷ  ܿଷ ൌ 3ܾܽܿ 
 ⇒ ሺ28ሻଷ  ሺെ15ሻଷ  ሺെ13ሻଷ ൌ 3ሺ28ሻሺെ15ሻሺെ13ሻ ൌ 16380 
Ƶɬঃ 15. তলত কািল িদয়া আয়তিবলাকৰ দীঘ আৰু Ƶʆৰ বােব সɕাবƟ ৰািশেবাৰ উিলওৱা ।  

 ሺ݅ሻ কািল  25ܽଶ െ 35ܽ  12                                    ሺ݅݅ሻ কািল    35yଶ  13y െ 12 
সমাধানঃ  

ሺ݅ሻ ∴ আয়তেǘƯৰ কািল ܮ ൈ ܤ ൌ 25ܽଶ െ 35ܽ  12 

 ⇒ ܮ ൈ ܤ ൌ 25ܽଶ െ 15ܽ െ 20ܽ  12 
   ൌ 5ܽሺ5ܽ െ 3ሻ െ 4ሺ5ܽ െ 3ሻ ൌ ሺ5ܽ െ 4ሻሺ5ܽ െ 3ሻ 
 ∴ যিদ ĻদঘŪƟ ሺܮሻ ൌ ሺ5ܽ െ 4ሻ হ’য় ĺতেȭ Ƶʆ ሺ5ܽ െ 3ሻ 

 আেকৗ, ĻদঘŪƟ ൌ ሺ5ܽ െ 3ሻ হ’ল, Ƶʆ ൌ ሺ5ܽ െ 4ሻ হ’ব ।  

ሺ݅݅ሻ ∴ আয়তেǘƯৰ কািল ܮ ൈ  ܤ

 ⇒ ܮ ൈ ܤ ൌ ଶݕ35  ݕ13 െ 12 ൌ ଶݕ35  ݕ28 െ ݕ15 െ 12 
   ൌ ݕሺ5ݕ7  4ሻ െ 3ሺ5ݕ  43ሻ ൌ ሺ5ݕ  4ሻሺ7ݕ െ 3ሻ 
 ∴ যিদ ĻদঘŪƟ ൌ ሺ5ݕ െ 4ሻ হ’য় ĺতেȭ Ƶʆ ሺ7ݕ െ 3ሻ 

 আেকৗ, ĻদঘŪƟ ൌ ሺ7ݕ െ 3ሻ হ’ল, Ƶʆ ൌ ሺ5ݕ  4ሻ হ’ব । 

Ƶɬঃ 16. তলত আয়তন িদয়া ঘনকৰ মাƯা িতিনটাৰ বােব সɕাবƟ ৰািশেকইটা িক িক হ’ব ?  

 ሺ݅ሻকািল     3ݔଶ െ ଶݕሺ݅݅ሻ কািল      12݇                               ݔ12  ݕ8݇ െ 20݇ 
  সমাধানঃ  

 (i) আয়তীয় ঘনকৰ ĺǘƯফল ൌ ଶݔ3 െ  ሾƵদȑ ሿ  ݔ12
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 ⇒ ĻদঘŪƟ  ൈ Ƶʆ ൈ উǮতা ൌ ݔሺݔ3 െ 4ሻ 
 ∴ আয়তীয় ঘনকৰ এটা সɕবপৰ আকৃিত হ′ল: 3, ݔআৰু ሺ  ݔ െ 4ሻ 

(ii)  আয়তীয় ঘনকৰ ĺǘƯফল ൌ ଶݕ12݇  ݕ8݇ െ 20݇  

 ⇒ ĻদঘŪƟ  ൈ Ƶʆ ൈ উǮতা ൌ 4݇ሺ3ݕଶ  ݕ2 െ 5ሻ 
    ൌ 4݇ሾሺ3ݕଶ  ݕ5 െ ݕ3 െ 5ሿ 
    ൌ 4݇ሾݕሺ3ݕ  5ሻ െ 1ሺ3ݕ  5ሻሿ 
    ൌ 4݇ሾሺ3ݕ  5ሻሺݕ െ 1ሻሿ 
 ⇒ ĻদঘŪƟ  ൈ Ƶʆ ൈ উǮতা ൌ 4݇ሺ3ݕ  5ሻሺݕ െ 1ሻ 
 ∴ আয়তীয় ঘনকৰ এটা সɕবপৰ আকৃিত হ′ল: 4k, ሺ3y  5ሻ  আৰু 


