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¬¬Û=˜ ¬Û±Í¬
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¸—‡…± ’±1n∏ ¸—‡…±Ó¬ ·±øÌøÓ¬fl¡ õ∂øSê˚˛±

5.0 ’ªÓ¬±1Ì± –

’±˜±1 Δ√ÚøμÚ Ê√œªÚÓ¬ ¸‰¬1±‰¬1 ¬Û±˝◊√√ ’˝√√± ¬ı± ¬ı…ª˝√√±1 fl¡1± ’ÀÚfl¡ ¬ıdÀ1 ’±ø˜ ¬Ûø1˜±Ì ¬ı±

¸—‡…± øÚÒ«±1Ì fl¡ø1¬ı ˘·± ˝√√˚˛º ¬Ûø1˚˛±˘1 ¸√¸… ¸—‡…±, Œ|Ìœ/ø¬ı√…±˘˚˛1 ø˙é¬±Ô«œ1 ¸—‡…±, fl¡±À¬Û±1

øfl¡Ú±1 ¬ı±À¬ı ÒÚ ˙±fl¡-¬Û±‰¬ø˘ ’±1n∏ Œ·˘±˜±˘1 Œ√±fl¡±Ú1 ¸±˜¢∂œ1 ›Ê√Ú, ˘í1±-ŒÂ√±ª±˘œ1 øfl¡Ó¬±¬Û, ‚11

¬Û1± ø¬ı√…±˘˚˛1 ”√1Q, ¤È¬± Œfl¡±Í¬±1 √œ‚-õ∂¶ö ’±ø√ ¤ÀÚ ¬ıd1 Î¬◊√±˝√√1Ìº ¬Ûø1˜±Ì ¬ı± ¸—‡…± øÚÒ«±1Ì1

¬ı±À¬ı ¸—‡…±1 ’±ª˙…flº ¬ıd1 ¸—‡…± ·ÌÚ±, ø¬ıøˆ¬iß 1±ø˙fl¡ õ∂fl¡±˙ fl¡1±, √œ‚-›Ê√Ú-’±˚˛Ó¬Ú1 ŒÊ√±‡-

˜±¬Û, ¸˜˚˛ ¬ı≈ÀÊ√±ª±1 ¬ı±À¬ı ˝◊√√Ó¬…±ø√ Œé¬SÓ¬ ’±ø˜ ¸—‡…±1 ¸˝√√±˚˛ ˘›“º ¸—‡…± ’±˜±1 Ê√œªÚ1 Δ¸ÀÓ¬

¤ÀÚ√À1 Ê√øÎ¬ˇÓ¬ Œ˚ ˝◊√√˚˛±1 ’Ú…Ô±˝◊√√ ’±ø˜ ¤Àfl¡± ø‰¬ôL±˝◊√√ fl¡ø1¬ı ŒÚ±ª±À1“±º øfl¡c ¸ˆ¬…Ó¬±1 õ∂±1yøÌÀÓ¬

¸—‡…±1 ’±øª©®±1 Œ˝√√±ª± Ú±øÂ√˘º øˆ¬Ú øˆ¬Ú õ∂±‰¬œÚ ¸ˆ¬…Ó¬±Ó¬ øˆ¬Ú øˆ¬Ú ¸—‡…± õ∂Ì±˘œ ’±øª©‘®Ó¬

Δ˝√√øÂ√˘º ¤˝◊√√ õ∂¸—·Ó¬ ’±ø˜ ¤È¬± ˆ¬”˜≈øfl¡ ˜±À1“± ’±˝√√“±º

˜±˚˛± ¬ÛXøÓ¬ –

Œ¬ıø¬ı˘Ú1 ¬ÛXøÓ¬ –
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Œ1±˜±Ú ¬ÛXøÓ¬ –

¤˝◊√√ ¸—‡…± ø˘‡± ¬ÛXøÓ¬ø¬ı˘±fl¡Ó¬ Œ¬ıÀ˘· Œ¬ıÀ˘· ¸—‡…± øÚÀ«√˙fl¡ ·±øÌøÓ¬fl¡ õ∂Ó¬œfl¡ø¬ı˘±fl¡fl¡

˜ÚÓ¬ 1‡±ÀÈ¬± ’¸≈ø¬ıÒ±Ê√Úfl¡ ’±øÂ√˘º Ó¬±À1±¬Ûø1 Œ˚±·-ø¬ıÀ˚˛±· ’±ø√ õ∂øSê˚˛±ÀÓ¬± ¤˝◊√√ø¬ı˘±Àfl¡ ’¸≈ø¬ıÒ±1

¸‘ø©Ü fl¡ø1øÂ√˘º

¸—‡…±1 ’±øª©®±1Ó¬ ˆ¬±1Ó¬¬ı¯∏«1 ’ø1˝√√Ì± –

0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 ¤˝◊√√ √˝√√È¬± ’—fl¡1 ¸˝√√±˚˛Ó¬ õ∂fl¡±˙ fl¡1± ¬ıÓ«¬˜±Ú õ∂‰¬ø˘Ó¬ ¸—‡…±

¬ÛXøÓ¬ÀÈ¬± ˜≈‡…Ó¬– ˆ¬±1Ó¬œ˚˛1 ’ª√±Ú ’±øÂ√˘ ø˚ÀÈ¬±fl¡ ’±1¬ı¸fl¡À˘ øÚ øÚÊ√1 Œ√˙Ó¬ ’±1n∏ Œ˙¯∏Õ˘

¬Ûø(˜œ˚˛± Œ√˙ø¬ı˘±fl¡Ó¬ õ∂‰¬˘Ú fl¡ø1øÂ√˘º Œ¸À˚˛À˝√√ ¸—‡…± ø˘‡± ¤˝◊√√ ¬ÛXøÓ¬ÀÈ¬± ø˝√√μ≈-’±1ø¬ıfl¡ ¬ÛXøÓ¬

Ú±À˜À1 Ê√Ú±Ê√±Ó¬º

’±Ú ’±Ú ¬ÛXøÓ¬1 Ó≈¬˘Ú±Ó¬ ¤˝◊√√ ¬ÛXøÓ¬ ’ÚÚ…ˆ¬±Àª ’øÒfl¡ ¸≈ø¬ıÒ±Ê√Úfl¡ ø˚À˝√√Ó≈¬ ø˚Àfl¡±ÀÚ± ¤È¬±

Î¬±„√√1 ¸—‡…±Àfl¡ ¤˝◊√√ √˝√√È¬± ’—fl¡1 ¡Z±1± õ∂fl¡±˙ fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º

¸—‡…±Ó¬ ’—fl¡1 ¶ö±Úœ˚˛ ˜±Ú – 0 ¬Û1± 9Δ˘ ¤˝◊√√√˝√√È¬± ¤fl¡-’—fl¡ø¬ıø˙©Ü ¸—‡…±fl¡ ¤˝◊√√ ¬ÛXøÓ¬1 √˝√√È¬±

’—fl¡1 ¡Z±1± õ∂fl¡±˙ fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º 9 Ó¬Õfl¡ Î¬±„√√1 ’±1n∏ ¤˙Ó¬Õfl¡ ¸1n∏ ¸—‡…±1 ¬ı±À¬ı ø˚Àfl¡±ÀÚ± ≈√È¬± ’—fl¡1

¬ı…ª˝√√±1 fl¡1± ˝√√˚˛ñ Œ˚ÀÚ, 10, 11, 12,....., 25,.....59,.....98 ’±1n∏ 99º ¤ÀÚ ≈√˝◊√√-’—fl¡ø¬ıø˙©Ü

¸—‡…±1 ·Í¬Ú1 Δ¸ÀÓ¬ ŒÓ¬±˜±À˘±fl¡ ˆ¬±˘√À1˝◊√√ ¬Ûø1ø‰¬Ó¬º ¤ÀÚ ¸—‡…±1 Œ¸“±˝√√±Ó¬1 ’—fl¡ÀÈ¬±fl¡ ¤fl¡fl¡

¶ö±Úœ˚˛ ’±1n∏ ¬ı±›“˝√√±Ó¬1 ’—fl¡ÀÈ¬±fl¡ √˝√√fl¡-¶ö±Úœ˚˛ ’—fl¡ Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º Î¬◊√±˝√√1Ì¶§1+À¬Û 26 ¸—‡…±ÀÈ¬±Ó¬ Ôfl¡±

6 ’—fl¡ÀÈ¬±Àª Â√˚˛È¬± ¤fl¡fl¡ ˜±Ú ’±1n∏ 2 ’—fl¡ÀÈ¬±Àª ≈√È¬± √˝√√fl¡ ˜±Ú [ø¬ı˙] øÚÀ«√˙ fl¡ø1ÀÂ√º ŒÓ¬±˜±À˘±Àfl¡

Ê√±Ú± Œ˚ øÓ¬øÚÈ¬± ’—fl¡ ø¬ıø˙©Ü ¸—‡…±1 ˜±Ê√1 ’—fl¡ÀÈ¬± √˝√√fl¡-¶ö±Úœ˚˛ ’±1n∏ ¬ı±›“Ù¬±˘1 ’—fl¡ÀÈ¬± ˙Ó¬fl¡

¶ö±Úœ˚˛ ˝√√˚˛º ·øÓ¬Àfl¡ ¤˝◊√√ ¶ö±Ú1 ’—fl¡ÀÈ¬±Àª ø¸˜±Ú &Ì 100 ¬ı≈Ê√±˚˛º

0 [˙”Ú…] ¸—‡…±ÀÈ¬± ø˝√√μ≈ ¸—‡…± ¬ÛXøÓ¬1 ¤fl¡ ’ø¡ZÓ¬œ˚˛ ’ª√±Úº ¤È¬± ¸—‡…±1 ø˚ ¶ö±ÚÀÓ¬ ˝◊√√

Ú±Ô±fl¡fl¡ ˝◊√√˚˛±1 ¶ö±Úœ˚˛˜±Ú ¸√±˚˛ ˙”Ú…º ŒÓ¬ÀôL ˝◊√√˚˛±1ÀÚ± ’±ª˙…fl¡Ó¬± øfl¡∑

¤È¬± øÓ¬øÚ ’—fl¡ø¬ıø˙©Ü ¸—‡…± 308 Œ˘±ª±º ˝◊√√˚˛±1 √˝√√fl¡-¶ö±Ú1 ’—fl¡ 0 ˝◊√√ ë˙”Ú…È¬± √˝√√í ’Ô«±» √˝√√
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ÚÔfl¡± ¬ı≈Ê√±˝◊√√ÀÂ√º Œ¸˝◊√√¬ı≈ø˘ ˝◊√√˚˛±fl¡ øÚø˘ø‡À˘ ¸—‡…±ÀÈ¬± Δ˝√√ ¬Ûø1¬ı 38 ø˚ÀÈ¬± 308 Ú˝√√˚˛º ˝◊√√˚˛±Ó¬ 0 1

¬ı…ª˝√√±À1 ¸—‡…±ÀÈ¬±1 ’—fl¡ øÓ¬øÚÈ¬±1 ¶ö±Úœ˚˛ ˜±Ú ¸øÍ¬fl¡ˆ¬±Àª øÚÀ«√˙ fl¡ø1ÀÂ√º Œ¸À˚˛À˝√√ √˙ø˜fl¡ ¸—‡…±

¬ÛXøÓ¬Ó¬ 0 fl¡ ë¶ö±Úœ˚˛ ˜±Ú Òø1 1±À‡“±Ó¬±í (place-holder) ¬ı≈ø˘ Œfl¡±ª± ˝√√˚˛º

¤˝◊√√ ¬Û±Í¬Ó¬ ’±ø˜ Œfl¡˝◊√√È¬±˜±Ú øÚÓ¬…-¬ı…ª˝√√±˚« Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…± ¬ÛXøÓ¬ ’±1n∏ ‰¬±ø1È¬± ·±øÌøÓ¬fl¡ õ∂øSê˚˛±

¸±À¬ÛÀé¬ ¤˝◊√√ø¬ı˘±fl¡1 Ò˜« ¸•§Àg ’±À˘±‰¬Ú± fl¡ø1˜º

¤˝◊√√ ¬Û±Í¬ Œ˙¯∏ fl¡ø1¬ıÕ˘ fl¡À˜› 10 [√˝√√]È¬± ¬ÛÍ¬Ú-‚∞I◊±1 õ∂À˚˛±Ê√Ú ˝√√í¬ıº

5.1 ø˙fl¡Ú1 Î¬◊ÀV˙…±ª˘œ –

¤˝◊√√ ¬Û±Í¬1 Œ˙¯∏Ó¬ ŒÓ¬±˜±À˘±Àfl¡ ñ

√˙ø˜fl¡ ¬ÛXøÓ¬1 ¸—‡…±1 õ∂À˚˛±Ê√Úœ˚˛Ó¬± ¬ı≈øÊ√ ¬Û±¬ı±º

¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±, ’‡G ¸—‡…± ’±1n∏ ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± ’±ø√ ¸—‡…±1 øˆ¬Ú øˆ¬Ú ¸—˝√√øÓ¬1

Δ¸ÀÓ¬ ¬Ûø1ø‰¬Ó¬ ˝√√í¬ı±º

ø¬ıøˆ¬iß ¸—‡…±1 ¸—˝√√øÓ¬1 Œ˚±·-ø¬ıÀ˚˛±·-¬Û”1Ì-˝√√1Ì ¤˝◊√√ ‰¬±ø1 ·±øÌøÓ¬fl¡ õ∂øSê˚˛±1 Ò˜«¸˜”˝√√1

ø¬ı¯∏À˚˛ Ê√±øÚ¬ı ¬Û±ø1¬ı±º

¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 Œé¬SÓ¬ Î¬◊»¬Û±√fl¡ ’±1n∏ &øÌÓ¬fl¡ øÚÌ«˚˛ fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1¬ı±º

5.2 ø¬ıøˆ¬iß ¸—‡…±1 ¸—˝√√øÓ¬ –

5.2.1 ·±ÌøÚfl¡ ¸—‡…± ’±1n∏ ¬Û”Ì« ¸—‡…± –

õ∂±‰¬œÚ ˜±Ú≈˝√√1 ¸—‡…± õ∂Ì±˘œ ¤È¬±1 ’±ª˙…fl¡ Δ˝√√øÂ√˘ ˜≈‡…Ó¬– Ú±Ú±Ú ¬ıd1 ·ÌÚ± fl¡ø1¬ı1 ¬ı±À¬ıº

Œ¸À˚˛À˝√√ 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11......’±ø√ ·±ÌøÚfl¡ ¸—‡…± ŒÓ¬›“À˘±Àfl¡ ’±øª©®±1 fl¡ø1øÂ√˘

ø˚ø¬ı˘±fl¡fl¡ ë¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±í› Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º

õ∂±‰¬œÚ ˜±Ú≈À˝√√ ¬ıd1 ˘·Ó¬ ¸—‡…±1 ¸•§g Ó¬˘Ó¬ ø√˚˛±1 √À1 fl¡ø1øÂ√˘ –

¬ıd1 øfl¡Â≈√˜±Ú Œ·±È¬1 Δ¸ÀÓ¬ ¤Àfl¡±È¬± ¸—‡…±fl¡ ’ø¡ZÓ¬œ˚˛ˆ¬±Àª ¸—À˚±· fl¡1± Δ˝√√øÂ√˘ ·±ÌøÚfl¡

¸—‡…± ¬ÛXøÓ¬Ó¬º ŒÓ¬±˜±À˘±Àfl¡ ˘é¬… fl¡ø1Â√± Œ˚ñ

(i) ’±È¬±˝◊√√Ó¬Õfl¡ ¸1n∏ ·±ÌøÚfl¡ ¸—‡…±ÀÈ¬± 1º

(ii) õ∂øÓ¬ÀÈ¬± ·±ÌøÚfl¡ ¸—‡…±1 ¤Àfl¡±È¬± ¬Û1ªÓ«¬œ ¸—‡…± Ô±Àfl¡ ø˚ÀÈ¬± ˝◊√√˚˛±Ó¬Õfl¡ 1 Œ¬ıøÂ√º Œ˚ÀÚñ
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41 ¬Û1ªÓ«¬œ 5 ’±1n∏ 291 ¬Û1ªÓ«¬œ 30º

(iii) õ∂øÓ¬ÀÈ¬± ·±ÌøÚfl¡ ¸—‡…±À1 (11 ¬ı±ø˝√√À1] ¤Àfl¡±È¬± ¬Û”¬ı«ªÓ«¬œ ¸—‡…± Ô±Àfl¡ ø˚ÀÈ¬± ˝◊√√˚˛±Ó¬Õfl¡ 1

fl¡˜º Œ˚ÀÚ – 71 ¬Û”¬ı«ªÓ«¬œ 6 ’±1n∏ 60 1 ¬Û”¬ı«ªÓ«¬œ 59º

›¬Û11 (ii) 1 ¬Û1± ¬ı≈Ê√± ˚±˚˛ Œ˚ ø˚Àfl¡±ÀÚ± ¤È¬± ·±ÌøÚfl¡ ¸—‡…±Ó¬Õfl¡ Î¬±„√√1 ¤È¬± ·±ÌøÚfl¡ ¸—‡…±

Ô±Àfl¡º

¬Û”Ì« ¸—‡…± – ¬ıd1 ·ÌÚ± ø˚À˝√√Ó≈¬ 1 ¸—‡…±1 ¬Û1±À˝√√ ’±1y ˝√√˚˛ ·øÓ¬Àfl¡ 0 [˙”Ú…] ¸—‡…±ÀÈ¬±fl¡

¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 ¸—˝√√øÓ¬Ó¬ ’ôLˆ¬≈«Mê√ fl¡1± Ú˝√√˚˛º øfl¡c ¸—‡…±fl¡ ’—fl¡À1 õ∂fl¡±˙ fl¡À1“±ÀÓ¬ 10, 20,

30,......., 100 ’±ø√ ¸—‡…±1 Œé¬SÓ¬ 0 ¬ı…ª˝√√±1 fl¡1± ˝√√˚˛º ¸1˘œfl¡1Ì1 ¬ı±À¬ı ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1

¸—˝√√øÓ¬1 ˘·Ó¬ 0 fl¡ Œ˚±· ø√ ¬Û”Ì« ¸—‡…±1 ¸—˝√√øÓ¬ÀÈ¬± ·Í¬Ú fl¡1± Δ˝√√ÀÂ√ ’±1n∏ ¤˝◊√√ ¬Û”Ì« ¸—‡…±1 ¸—˝√√øÓ¬fl¡

'W' õ∂Ó¬œÀfl¡À1 õ∂fl¡±˙ fl¡1± ˝√√˚˛º

’±1n∏ ’±·¬ıÏ¬ˇ±1 ¬Û”À¬ı« ŒÓ¬±˜±1 ’¢∂·øÓ¬1 ‡øÓ¬˚˛±Ú Œ˘±ª± –

E1. 1 ·±ÌøÚfl¡ ¸—‡…±1 ¬Û”¬ı«ªÓ«¬œ ·±ÌøÚfl¡ ¸—‡…± øfl¡˚˛ Ú±˝◊√√∑

E2. é≈¬^Ó¬˜ ¬Û”Ì« ¸—‡…±ÀÈ¬± øfl¡∑

E3. Ó¬˘1 ¶ö±ÚÓ¬ 8 ¸—‡…±ÀÈ¬± Ô±øfl¡À˘ ˝◊√√˚˛±1 ¶ö±Úœ˚˛ ˜±Ú ’±1n∏ øÚÊ√¶§ ˜±Ú (face value)1

¬Û±Ô«fl¡… øfl¡ øfl¡ ˝√√í¬ı∑

(i) ¤fl¡fl¡ ¶ö±Ú

(ii) √˝√√fl¡ ¶ö±Ú

(iii) ˙Ó¬fl¡ ¶ö±Ú

5.2.2 ’‡G ¸—‡…± –

Δ√ÚøμÚ Ê√œªÚ1 ø¬ıøˆ¬iß ¬Ûø1ø¶öøÓ¬Ó¬ ˜±Ú≈À˝√√ øfl¡Â≈√˜±Ú ø¬ı¬Û1œÓ¬˜≈‡œ ŒÊ√±‡-˜±¬Û1 ¸ij≈‡œÚ ˝√√í˘º

Î¬◊√± √̋√1Ì¶§1+À¬Ûñ

˘±ˆ¬-Œ˘±fl¡‰¬±Ú

¸•Û√-Ÿ¬Ì

Ê√˜±-ŒÚ±

Î¬◊X«˜≈‡œ-øÚ•ß˜≈‡œ

¤ÀÚ ø¬ı¬Û1œÓ¬Ò˜«œ ŒÊ√±‡-˜±¬Û1 Œé¬SÓ¬ ¤Àfl¡±È¬±˝√√“Ó¬ ˆ¬±1¸±˜… ’ª¶ö±› ¬Ûø1˘øé¬Ó¬ ˝√√˚˛º Ó¬˘1

Ó¬±ø˘fl¡± Œ‰¬±ª±ñ
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 ø¬ı¬Û1œÓ¬-Ò˜«œ ŒÊ√±‡-˜±¬Û    ˆ¬±1¸±˜… ’ª¶ö±

˘±ˆ¬-Œ˘±fl¡‰¬±Ú ˘±ˆ¬› Ú±˝◊√√ Œ˘±fl¡‰¬±Ú› Ú±˝◊√√

¸•Û√-Ÿ¬Ì ¸•ÛÀ√± Ú±˝◊√√ Ÿ¬Ì› Ú±˝◊√√

Ê√˜±-Œ√Ú± Ê√˜±› Ú±˝◊√√ Œ√Ú±› Ú±˝◊√√

Î¬◊X«˜≈‡œ-øÚ•ß˜≈‡œ Î¬◊X«˜≈‡œ› Ú˝√√˚˛ øÚ•ß˜≈‡œ› Ú˝√√˚˛

¤˝◊√√ÀÈ¬± ¶Û©Ü Œ˚ ›¬Û11 Î¬◊√±˝√√1ÌÀfl¡˝◊√√È¬±1 ˆ¬±1¸±˜… ’ª¶ö±˝◊√√ ¤Àfl¡±È¬± ˙”Ú…˜±Ú øÚÀ«√˙ fl¡À1º

¤ÀÚ ¬Ûø1Àõ∂øé¬Ó¬Ó¬ ˜±Ú≈À˝√√ 1, 2, 3 ’±ø√ ¸—‡…±1 ø¬ı¬Û1œÓ¬Ò˜«œ ¸—‡…± Ó¬˘Ó¬ Œ√‡≈›ª±1 √À1

’±øª©®±1 fl¡ø1À˘ñ

+1 ’±1n∏ –1

+2 ’±1n∏ –2

+3 ’±1n∏ –3 ’±ø√º

¤ÀÚ ø¬ı¬Û1œÓ¬Ò˜«œ ¸—‡…±1 Œé¬SÓ¬ ˆ¬±1¸±˜… ’ª¶ö± ¬ı≈ÀÊ√±ª± ¸—‡…±ÀÈ¬± ˝√√í˘ 0 [˙”Ú…]º Œ¸À˚˛À˝√√ñ

(+1) + (–1) = 0

(+2) + (–2) = 0

(+3) + (–3) = 0 ˝◊√√Ó¬…±ø√º

Ù¬˘¶§1+À¬Û ’±ø˜ ¤øÓ¬˚˛± Œ¬Û±ª± ¸—‡…±1 ’Ú≈Sê˜ÀÈ¬± ˝√√í˘ñ

........, – 4, –3, –2, –1, 0,+1, +2, +3, +4, ...... ¸—‡…±1 ¤˝◊√√ ¸—˝√√øÓ¬ÀÈ¬±fl¡ ’‡G ¸—‡…±

Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º +1, +2, +3, +4, ......’±ø√fl¡ ÒÚ±Rfl¡ ’‡G ¸—‡…± ’±1n∏ –1, –2, –3, –4, .....’±ø√fl¡

Ÿ¬Ì±Rfl¡ ’‡G ¸—‡…± Œ¬ı±À˘º ’‡G ¸—‡…±1 õ∂Ó¬œfl¡ ˝√√í˘ 'Z'º

(i) ¬ı‘˝√√M√√˜ ’‡G ¸—‡…± Ú±Ô±Àfl¡ øfl¡˚˛ÀÚ± Ó≈¬ø˜ ˆ¬¬ı± ¤È¬± Î¬±„√√1 ’‡G ¸—‡…±Ó¬Õfl¡› Î¬±„√√1

¤È¬± ’‡G ¸—‡…± Ô±Àfl¡º

(ii) ¤Àfl¡√À1˝◊√√ é≈¬^Ó¬˜ ’‡G ¸—‡…±› Ú±Ô±Àfl¡ øfl¡˚˛ÀÚ± Ó≈¬ø˜ ˆ¬¬ı± é≈¬^ ’‡G ¸—‡…±

¤È¬±Ó¬Õfl¡ ’±1n∏ é≈¬^ ’‡G ¸—‡…± Ô±Àfl¡º

(iii) ’‡G ¸—‡…±1 Œ|ÌœÀÈ¬±Ó¬ Ôfl¡± õ∂øÓ¬ÀÈ¬± '+P' 1 ¬ı±À¬ı '–P' ¸—‡…±ÀÈ¬± Ô±Àfl¡ ˚±ÀÓ¬

(+P) + (–P) = 0 ˝√√˚˛º '+P' ’±1n∏ '–P' ¬Û1¶Û11 ø¬ı¬Û1œÓ¬Ò˜«œº

(iv) 0 [˙”Ú…] ÒÚ±RÀfl¡± Ú˝√√˚˛ ’±1n∏ Ÿ¬Ì±RÀfl¡± Ú˝√√˚˛º

’‡G ¸—‡…±1 Sê˜-ø¬ıÚ…±¸ ’±1n∏ ¸—‡…±À1‡±Ó¬ ˝◊√√ø¬ı˘±fl¡1 Î¬◊¬Û¶ö±¬ÛÚ –

’‡G ¸—‡…±1 Ó¬˘Ó¬ ø√˚˛± Œ|ÌœÀÈ¬± Œ¸“±Ù¬±À˘ SêÀ˜ ¬ı±øÏ¬ˇ ˚±˚˛ ’±1n∏ ¬ı±›“Ù¬±À˘ SêÀ˜ fl¡ø˜ ˚±˚˛º
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..........,–3, –2, –1, 0, +1, +2, +3,..........

Œ¸À˚˛À˝√√ ’±ø˜ ø˘ø‡¬ı ¬Û±À1“± Œ˚ñ

..................... <–3<–2<–1<0<+1<+2<+3<......

¤Î¬±˘ ¸1˘À1‡±1 ø¬ıμ≈ø¬ı˘±Àfl¡ ¸—‡…±1 ’ª¶ö±Ú øÚÀ«√˙ fl¡ø1¬ı ¬Û±À1º ¤˝◊√√ õ∂øSê˚˛±1 Ï¬±¬Ûø¬ı˘±fl¡

Ó¬˘Ó¬ Œ√‡≈›ª± ˝√√í˘ –

(i) ¤Î¬±˘ ¸1˘À1‡± ’—fl¡Ú fl¡ø1 Ó¬±fl¡ 'l' Ú±˜ ø√˚˛±º [˜ÚÓ¬ 1±ø‡¬ı± 'l' Œ˚˛ Œ1‡±Î¬±˘1 Œfl¡±ÀÚ±

ø¬ıμ≈ ¬ı≈ÀÊ√±ª± Ú±˝◊√√, Œ·±ÀÈ¬˝◊√√ Œ1‡±Î¬±˘fl¡À˝√√ ¬ı≈Ê√±˝◊√√ÀÂ√º]

(ii) Œ1‡±Î¬±˘Ó¬ ¸˜±Ú ’ôL1±˘Ó¬ ø¬ıμ≈ øfl¡Â≈√˜±Ú ø‰¬ø˝êÓ¬ fl¡1±º

(iii) ø¬ıμ≈ø¬ı˘±fl¡1 ˜±Ê√1 Ù¬±À˘ Ôfl¡± ¤È¬± ø¬ıμ≈fl¡ 0 Œ1 ø‰¬ø˝êÓ¬ fl¡1± ’±1n∏ ˝◊√√ ˙”Ú… ¸—‡…±ÀÈ¬± øÚÀ«√˙

fl¡ø1ÀÂ√º

(iv) 0 1 Œ¸“±Ù¬±À˘ ø¬ıμ≈ø¬ı˘±fl¡Ó¬ +1, +2, +3, ’±ø√ ¸—‡…±À¬ı±1 Sê˜±i§À˚˛ ø‰¬ø˝êÓ¬ fl¡1±º

(v) 0 1 ¬ı±›“Ù¬±À˘ ø¬ıμ≈ø¬ı˘±fl¡Ó¬ –1, –2, –3, ’±ø√ ¸—‡…±À¬ı±1 Sê˜±i§À˚˛ ø‰¬ø˝êÓ¬ fl¡1±º

. .. .. .. .. .. .
-5

.
-4 -3 -2 -1 +10 +2 +3 +4 +5 +61. 0

›¬Û11 l-Œ1‡±Î¬±˘ ¤Î¬±˘ ¸—‡…±À1‡± ˝√√í˘º

5.2.3 ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± –

¤øÓ¬˚˛± ¤È¬± ¸•Û”Ì« ¬ıd1 ø¬ıøˆ¬iß ’—˙À¬ı±1 ˘é¬… fl¡À1“± ’±˝√√“±ñ

›¬Û11 2Ú— ø‰¬S1 ≈√È¬± ¸˜±Ú ˆ¬±·1 ¤ˆ¬±· ¬ı≈ÀÊ√±ª± ¸—‡…±ÀÈ¬± ˝√√í˘ – 

[’±Ò±, ≈√ˆ¬±·1 ¤fl¡]

3Ú— ø‰¬S1 ¸˜±Ú øÓ¬øÚÈ¬± ˆ¬±·1 ¤ˆ¬±· ¬ı≈ÀÊ√±ª± ¸—‡…±ÀÈ¬± ˝√√í˘ – 
3
1

[¤fl¡-Ó‘¬Ó¬œ˚˛±—˙, øÓ¬øÚˆ¬±·1 ¤fl¡]
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4Ú— ø‰¬S1 ¸˜±Ú ‰¬±ø1È¬± ˆ¬±·1 ¤ˆ¬±· ¬ı≈ÀÊ√±ª± ¸—‡…±ÀÈ¬± ˝√√í˘ – 
4
1

[¤fl¡ ‰¬Ó≈¬Ô«±—˙, ‰¬±ø1ˆ¬±·1 ¤fl¡]

Œ¸˝◊√√√À1 Ó¬˘1 ø‰¬SÓ¬

ŒÂ√ø√Ó¬ ’—˙˝◊√√ ¬
4
3

 ı≈Ê√±˝◊√√ÀÂ√º [3 ˘¬ı ’±1n∏ 4 ˝√√1]

ŒÂ√ø√Ó¬ ’—˙˝◊√√ 
3
2

 ¬ı≈Ê√±˝◊√√ÀÂ√º [2 ˘¬ı ’±1n∏ 3 ˝√√1]

ŒÂ√ø√Ó¬ ’—˙˝◊√√ 
6
4

 ¬ı≈Ê√±˝◊√√ÀÂ√º [4 ˘¬ı ’±1n∏ 6 ˝√√1]

¤È¬± Œ·±È¬± ¬ıd1 ø¬ıøˆ¬iß ’—˙fl¡ ¬ı≈Ê√±¬ıÕ˘ ¬ı…ª˝√√±1 fl¡1± ¤ÀÚ Ò1Ì1 ¸—‡…±ø¬ı˘±fl¡fl¡ ˆ¬¢ü±—˙

Œ¬ı±À˘º

ˆ¬¢ü±—˙1 ø¬ıøˆ¬iß õ∂fl¡±1¸˜”˝√√ Ó¬˘Ó¬ Î¬◊À~‡ fl¡1± ˝√√í˘ –

(i) õ∂fl‘¡Ó¬ ˆ¬¢ü±—˙ – ˝√√1Ó¬Õfl¡ ˘¬ı ¸1n∏ ˝√√íÀ˘ ˆ¬¢ü±—˙À¬ı±1fl¡ õ∂fl‘¡Ó¬ ˆ¬¢ü±—˙ Œ¬ı±À˘º

Œ˚ÀÚ – 
7
5 ,

8
3 ,

3
2

 ’±ø√º
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(ii) ’õ∂fl‘¡Ó¬ ˆ¬¢ü±—˙ – ˝√√1Ó¬Õfl¡ ˘¬ı Î¬±„√√1 ˝√√íÀ˘ ˆ¬¢ü±—˙À¬ı±1fl¡ ’õ∂fl‘¡Ó¬ ˆ¬¢ü±—˙ Œ¬ı±À˘º

Œ˚ÀÚ – 
5
28 ,

7
11 ,

3
5

 ’±ø√º

(iii) ø˜| ¸—‡…± – 
7
23 ,

3
12  ’±ø√ ˝√√í˘ ø˜|¸—‡…±º ø˜| ¸—‡…±fl¡ ’õ∂fl‘¡Ó¬ ˆ¬¢ü±—˙ ’±1n∏

’õ∂fl‘¡Ó¬ ˆ¬¢ü±—˙fl¡ ø˜| ¸—‡…± ø˝√√‰¬±À¬Û õ∂fl¡±˙ fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º Œ˚ÀÚ – 
7
23

7
23  ,    

3
7  

3
12 ==

(iv) ¤fl¡fl¡ ˆ¬¢ü±—˙ – 1 ˘¬ıø¬ıø˙©Ü ˆ¬¢ü±—˙À¬ı±1fl¡ ¤fl¡fl¡ ˆ¬¢ü±—˙ Œ¬ı±À˘º Œ˚ÀÚ – 
9
1 , 

5
1  , 

2
1

’±ø√º

(v) ¸˜Ó≈¬˘… ˆ¬¢ü±—˙ – ¤È¬± ˆ¬¢ü±—˙1 ˘¬ı ’±1n∏ ˝√√1 Î¬◊ˆ¬˚˛Àfl¡ ¤È¬± ÒÚ±Rfl¡ ¸—‡…±À1 ¬Û”1Ì fl¡ø1À˘

Œ¬Û±ª± ˆ¬¢ü±—˙ÀÈ¬±1 ’±fl¡±1 Î¬±„√√1 ˝√íÀ˘› ˝◊√√˚˛±1 ˜±Ú1 ¬Ûø1¬ıÓ«¬Ú Ú˝√√˚˛º ¤ÀÚ ¤Àfl¡ ˜±Úø¬ıø˙©Ü

ˆ¬¢ü±—˙ø¬ı˘±fl¡fl¡ ¸˜Ó≈¬˘… ˆ¬¢ü±—˙ Œ¬ı±À˘º Œ˚ÀÚ –

(a) 
12
8

6
4

3
2

==  , ·øÓ¬Àfl¡ 
12
8 ,

6
4 ,

3
2

 ¸˜Ó≈¬˘… ˆ¬¢ü±—˙º

(b) 
2
5

4
10

8
20

16
40

=== , ·øÓ¬Àfl¡ 
2
5 ,

4
10 ,

8
20 ,

16
40

 ¸˜Ó≈¬˘… ˆ¬¢ü±—˙º

(vi) ¸‘√˙ ˆ¬¢ü±—˙ – ¤Àfl¡ ˝√√1ø¬ıø˙©Ü ˆ¬¢ü±—˙ø¬ı˘±fl¡fl¡ ¸‘√˙ ˆ¬¢ü±—˙ Œ¬ı±À˘º Œ˚ÀÚ –

15
4 ,

15
3 ,

15
2 ,

15
1

 ¸‘√˙ ˆ¬¢ü±—˙º

¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± –

q
p

 [p, q ˚íÓ¬ ’‡G ’±1n∏ q ≠ 0] ’±fl¡±1Ó¬ õ∂fl¡±˙ fl¡ø1¬ı ¬Û1± ¸—‡…±ø¬ı˘±fl¡fl¡ ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±

Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±1 ¸—˝√√øÓ¬fl¡ 'Q' Œ1 ¸”‰¬œÓ¬ fl¡1± ˝√√˚˛º ¶§±ˆ¬±øªfl¡ÀÓ¬ ˆ¬¢ü±—˙ø¬ı˘±fl¡ ¬Ûø1À˜˚˛

¸—‡…±1 ’ôLˆ¬≈«Mê√º 
9

4 ,
5
0 ,

4
3 ,

7
2

−
−

 ’±ø√À¬ı±1 ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±1 Î¬◊√±˝√√1Ìº

’±Àfl¡Ã ˘é¬… fl¡1± Œ˚,

º

¬ı≈Ê√± ·í˘ Œ˚ ¸fl¡À˘±À¬ı±1 ’‡G ¸—‡…±Àfl¡ q
p

 [˚íÓ¬ p, q ’‡G ’±1n∏ q ≠ 0] ’±fl¡±1Ó¬ õ∂fl¡±˙

fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º

Œ¸À˚˛À˝√√ õ∂øÓ¬ÀÈ¬± ’‡G ¸—‡…±˝◊√√ ¤Àfl¡±È¬± ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±º Ó¬˘1 ø‰¬S˝◊√√ ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…± (N),

¬Û”Ì« ¸—‡…± (W), ’‡G ¸—‡…± (Z) ’±1n∏ ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± (Q)1 ˜±Ê√Ó¬ Ôfl¡± ¸•§g øÚÀ«√˙ fl¡ø1ÀÂ√º
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Œ√ø‡Â√± Œ˚ ¸fl¡À˘±À¬ı±1 ’‡G ¸—‡…± ’±1n∏ 
8
3 ,

7
3 ,

2
1 −

 ’±ø√1 √À1 ’‡G ŒÚ±À˝√√±ª± ¸—‡…±À¬ı±1

Q1 ’ôL·«Ó¬º ¸fl¡À˘±À¬ı±1 ¬Û”Ì«¸—‡…± ’±1n∏ Ÿ¬Ì±Rfl¡ ’‡G ¸—‡…± [Œ˚ÀÚñ –1, –2, –3,...) Z 1

’ôL·«Ó¬º ’±Àfl¡Ã, ¸fl¡À˘±À¬ı±1 ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…± ’±1n∏ ˙”Ú… W1 ’ôL·«Ó¬º

¸—‡…±À1‡±Ó¬ ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±1 Î¬◊¬Û¶ö±¬ÛÚ –

¸—‡…±À1‡±Ó¬ ’‡G ¸—‡…±1 Î¬◊¬Û¶ö±¬ÛÚ ¸•§Àg ’±ø˜ ˝◊√√øÓ¬˜ÀÒ… ’±À˘±‰¬Ú± fl¡ø1À˘“±º ¤øÓ¬˚˛±

¸—‡…±À1‡±Ó¬ ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±1 Î¬◊¬Û¶ö±¬ÛÚ ¸•ÛÀfl«¡ ’±À˘±‰¬Ú± fl¡ø1˜º

Ò1±, ¸—‡…±À1‡±Ó¬ (i) 
4
3

, (ii) 
5
2

−  ’±1n∏ (iii) 
3
22  ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±Àfl¡˝◊√√È¬± Î¬◊¬Û¶ö±¬ÛÚ fl¡ø1¬ı

˘±À·º

’±ø˜ Ê√±ÀÚ“± Œ˚ ¤È¬± Œ·±È¬± ¬ıd1 ¸˜±ÀÚ fl¡1± ‰¬±ø1ˆ¬±·1 øÓ¬øÚÈ¬± ˆ¬±· ˝√√í˘ 
4
3

 º ·øÓ¬Àfl¡

¸—‡…±À1‡±1 0 ’±1n∏ +1 1 ˜±Ê√1 ’—˙ÀÈ¬±fl¡ ¸˜±ÀÚ ‰¬±ø1ˆ¬±· fl¡ø1 01 Ù¬±˘1 ¬Û1± õ∂Ô˜ øÓ¬øÚÈ¬± ˆ¬±·

¸”‰¬œÓ¬ fl¡1± ø¬ıμ≈ÀÈ¬±Àª˝◊ ¸—‡…±À1‡±Ó¬ 
4
3

 ¸—‡…±ÀÈ¬± õ∂√˙«Ú fl¡ø1¬ıº Ó¬˘1 ø‰¬SÓ¬ C ø¬ıμ≈ÀÈ¬±Àª 
4
3

¸—‡…±ÀÈ¬± õ∂√˙«Ú fl¡ø1¬ı ø˚À˝√√Ó≈¬ 0 ’±1n∏ +1 1 ˜±Ê√1 ’—˙1 ¸˜±Ú ‰¬±ø1ˆ¬±·1 õ∂Ô˜ˆ¬±· A ø¬ıμ≈Ó¬,

ø¡ZÓ¬œ˚˛ ˆ¬±· B ø¬ıμ≈Ó¬ ’±1n∏ Ó‘¬Ó¬œ˚˛ ˆ¬±· C ø¬ıμ≈Ó¬ Œ˙¯∏ Δ˝√√ÀÂ√º

. . .. .. ..
-1 0 +2+1

3

A B C 
4

¤Àfl¡ ¬ÛXøÓ¬ÀÓ¬ Ó¬˘1 õ∂Ô˜ ø‰¬SÓ¬ 
5
2

−  ’±1n∏ ø¡ZÓ¬œ˚˛ ø‰¬SÓ¬ 
3
22  [’Ô«±» 

3
8

] ¸—‡…± ≈√È¬±1

¶ö±Ú ¸—‡…±À1‡±Ó¬ õ∂√˙«Ú fl¡1± ˝√√í˘º

. . .. ...
-1 C +1

2

B A 0 
5

D
. .. ...

+4
. .. .. .. .. .

0 +1 +2 A B+3 +5
.

-1
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›¬Û11 ø‰¬SÓ¬ B ø¬ıμ≈Àª +2 ’±1n∏ +3 1 ˜±Ê√1 ¸˜±Ú øÓ¬øÚÈ¬± ˆ¬±·1 ≈√È¬± ˆ¬±· øÚÀ«√˙ fl¡ø1ÀÂ√º

¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± ø˘‡±1 ’±√˙« ’±fl¡±1 –

p ’±1n∏ q ’‡G ¸—‡…± ’±1n∏ q ≠ 0 ˝√√íÀ˘ q
p

 ’±fl¡±1Ó¬ õ∂fl¡±˙ fl¡1± ¸—‡…±˝◊√√ ˝√√í˘ ¬Ûø1À˜˚˛

¸—‡…±º

¬Û±Â√1 ’Ú≈À26√√Õ˘ Œ˚±ª±1 ’±À·À˚˛ ŒÓ¬±˜±1 ’¢∂·øÓ¬1 ‡øÓ¬˚˛±Ú Œ˘±ª± –

B4. Ó¬˘1 Î¬◊øMêø¬ı˘±fl¡ ¸Ó¬… ŒÚ ’¸Ó¬… ø˘‡± –

(a) ¸fl¡À˘± ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±˝◊√√ ’‡G ¸—‡…±º

(b) ¸fl¡À˘± ’‡G ¸—‡…±˝◊√√ ¬Û”Ì« ¸—‡…±º

(c) ¬Û”Ì« ¸—‡…±ø¬ı˘±fl¡ ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± Ú˝√√˚˛º

(d) Ÿ¬Ì±Rfl¡ ’‡G ¸—‡…±ø¬ı˘±fl¡ ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± ˝√í¬ı ŒÚ±ª±À1º

(e) ¸fl¡À˘± ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± ’‡G ¸—‡…± Ú˝√√˚˛º

5.3 ¸—‡…±Ó¬ ·±øÌøÓ¬fl¡ õ∂øSê˚˛±1 Ò˜« –

Œ˚±·, ø¬ıÀ˚˛±·, ¬Û”1Ì ’±1n∏ ˝√√1Ì ¤˝◊√√ Œ˜Ãø˘fl¡ ·±øÌøÓ¬fl¡ õ∂øSê˚˛± ‰¬±ø1È¬±1 ø¬ı¯∏À˚˛ ’±ø˜

˚ÀÔ±¬Û˚≈Mê√ˆ¬±Àª˝◊√√ ¸•Û”Ì« ’ª·Ó¬º ¤˝◊√√ ’Ú≈À26√√Ó¬ ø¬ıøˆ¬iß ¸—‡…±1 ¸—˝√√øÓ¬Ó¬ ¤˝◊√√ õ∂øSê˚˛±Àfl¡˝◊√√È¬±1

Ò˜«¸˜”˝√√1 ø¬ı¯∏À˚˛ ŒÓ¬±˜±À˘±Àfl¡ Ê√±øÚ¬ı ¬Û±ø1¬ı±º

5.3.1 ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ’±1n∏ ¬Û”Ì« ¸—‡…±Ó¬ ·±øÌøÓ¬fl¡ õ∂øSê˚˛± –

ŒÓ¬±˜±À˘±Àfl¡ Ê√±Ú± Œ˚ ¬Û”Ì« ¸—‡…±1 ¸—˝√√øÓ¬Ó¬ 0 [˙”Ú…] ’ôLˆ¬”«Mê√ Œ˝√√±ª±1 ¬ı±ø˝√√À1 ¬ı±fl¡œ ¬Û”Ì« ¸—‡…±

’±1n∏ ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±À¬ı±1 ¤Àfl¡˝◊√√º ·øÓ¬Àfl¡ ¤˝◊√√ ≈√˝◊√√ õ∂fl¡±11 ¸—‡…±1 Œé¬SÓ¬ ·±øÌøÓ¬fl¡ õ∂øSê˚˛±¸˜”˝√√

¤Àfl¡˘À· ’±À˘±‰¬Ú± fl¡1± ˝√√í˘º

(a) Œ˚±· õ∂øSê˚˛± – ¸‘√˙ ¬ıd1 ≈√È¬± Œ·±È¬ ˘· ˘·±À˘ Œ˝√√±ª± ÚÓ≈¬Ú Œ·±È¬ÀÈ¬±1 ˜≈Í¬ ¬ıd1 ¸—‡…±

øfl¡˜±Ú ˝√√í˘ Œfl¡ÀÚÕfl¡ øÚÌ«˚˛ fl¡1± ˝√√˚˛∑ Ò1±, 2 Î¬±˘ Ê≈√˝◊√√˙˘±1 fl¡±øÍ¬ 5 Î¬±˘ Ê≈√˝◊√√˙˘±1 fl¡±øÍ¬À1 Δ¸ÀÓ¬

˘· ˘À·±ª± ˝√√í˘º Â√±S-Â√±Sœfl¡ ¤˝◊√√ Œ˚±·ÀÈ¬± ’±ø˜ ≈√˝◊√√ Ò1ÀÌÀ1 ø˙fl¡±¬ı ¬Û±À1“±º ≈√À˚˛±È¬± Œ·±È¬1

fl¡±øÍ¬ø¬ı˘±fl¡ ¤Àfl¡˘· fl¡ø1 ¤Î¬±˘ ¤Î¬±˘Õfl¡ ·ÌÚ± fl¡ø1 ˜≈Í¬ fl¡±øÍ¬1 ¸—‡…± Î¬◊ø˘˚˛±¬ı ¬Û±ø1º ’±ÚÀÈ¬±

¬ÛXøÓ¬Ó¬ ¤È¬± Œ·±È¬ [Ò1±, 5 Î¬±˘ fl¡±øÍ¬1 Œ·±È¬ÀÈ¬±] ¤Àfl¡√À1 1±ø‡ ’±ÚÀÈ¬± Œ·±È¬1 ¬Û1± ¤Î¬±˘

¤Î¬±˘Õfl¡ fl¡±øÍ¬ Ó¬±1 ˘·Ó¬ Œ˚±· fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º Ó¬˘1 ø‰¬SÀÈ¬± Œ‰¬±ª± –
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¶§±ˆ¬±øªfl¡ ’±1n∏ ¬Û”Ì«¸—‡…±1 Œ˚±·-õ∂øSê˚˛±1 Œfl¡˝◊√√È¬±˜±Ú Ò˜« –

(i) ’±¬ıX ø¬ıøÒ ¬ı± Ò˜« – ≈√È¬± ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 Œ˚±·Ù¬˘ ¤È¬± ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…± ’±1n∏ ≈√È¬±

¬Û”Ì«¸—‡…±1 Œ˚±·Ù¬˘ ¤È¬± ¬Û”Ì« ¸—‡…± ˝√√˚˛º

(ii) Sê˜-ø¬ıøÚ˜˚˛ ø¬ıøÒ ¬ı± Ò˜« – p ’±1n∏ q ≈√È¬± ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…± ’Ô¬ı± ≈√À˚˛±È¬± ¬Û”Ì« ¸—‡…± ˝√√íÀ˘

p + q = q + p ˝√√í¬ıº

(iii) ¸—À˚±· ø¬ıøÒ ¬ı± Ò˜« –  p, q, r øÓ¬øÚ›È¬±˝◊√√ ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ’Ô¬ı± øÓ¬øÚ›È¬±˝◊√√ ¬Û”Ì« ¸—‡…± ˝√√íÀ˘

(p + q) + r = p + (q + r) = p + q + r ˝√√í¬ıº ¤˝◊√√ ø¬ıøÒ øÓ¬øÚÈ¬±Ó¬Õfl¡ ’øÒfl¡ ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¬ı± ¬Û”Ì«¸—‡…±1

Œé¬SÀÓ¬± õ∂À˚±Ê√…º

(iv) ¬Û”Ì«¸—‡…±1 Œ˚±·±Rfl¡ ’Àˆ¬√ – ¬Û”Ì« ¸—‡…±1 Œé¬SÓ¬ 4 + 0 = 0 + 4 = 4 ’Ô«±»

õ∂Ó¬œÀfl¡À1 p + 0 = 0 + p = p ˝√√˚˛º ·øÓ¬Àfl¡ 0 fl¡ ¬Û”Ì«¸—‡…±1 Œ˚±·±Rfl¡ ’Àˆ¬√ Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º

(b) ø¬ıÀ˚˛±· õ∂øSê˚˛± – Œfl¡±ÀÚ± ¬ıd1 Œ·±È¬1 ¬Û1± ’±ø˜ øfl¡Â≈√˜±Ú ¬ıd Ú±˝◊√√¬ı± ’±È¬±˝◊√√À¬ı±1Àfl¡

Î¬◊ø˘˚˛±˝◊√√ ’±øÚ¬ı ¬Û±À1“±º Î¬◊ø˘˚˛±˝◊√√ ’Ú± õ∂øSê˚˛±˝◊√√ ø¬ıÀ˚˛±·º Î¬◊√±˝√√1Ì¶§1+À¬Û, 5È¬± ¬ıd1 ¤È¬± Œ·±È¬1 ¬Û1±

’±ø˜ 1È¬±, 2È¬±, 3È¬±, 4È¬± ’Ô¬ı± 5È¬± ¬ıd Î¬◊ø˘˚˛±˝◊√√ ˘í¬ı ¬Û±À1“±º Œ·±È¬ ¤È¬±1 ¬Û1± ’±È¬±˝◊√√À¬ı±1 ¬ıd

Î¬◊ø˘˚˛±˝◊√√ ˘íÀ˘ Œ·±È¬ÀÈ¬±Ó¬ ¤È¬±› ¬ıd Ú±Ô±øfl¡¬ı ’±1n∏ ëë¤Àfl¡± ¤È¬± ÚÔfl¡±íí fl¡Ô±ÀÈ¬± ˙”Ú…1 ¡Z±1± ¸”‰¬œÓ¬

fl¡1± ˝√√˚˛º p ¤È¬± ¬Û”Ì« ¸—‡…± ˝√√íÀ˘ p – p = 0 ˝√√˚˛º

(c) ¬Û”1Ì õ∂øSê˚˛± – ¤È¬± ¸—‡…±1 ˘·Ó¬ Œ¸˝◊√√ ¸—‡…±ÀÈ¬±Àfl¡ ¬ı±À1 ¬ı±À1 Œ˚±· fl¡1± õ∂øSê˚˛±˝◊√√ ˝√√í˘

¬Û”1Ìº Î¬◊√±˝√√1Ì¶§1+À¬Û,

3 + 3 fl¡ 3 × 2Œ1,

3 + 3 + 3 fl¡ 3 × 3 Œ1,

3 + 3 + 3 + 3 fl¡ 3 × 4 Œ1 ¬ı≈ÀÊ√±ª± ˝√√˚˛º ¤˝◊√√√À1 ¤˝◊√√ õ∂øSê˚˛± ’±1n∏ ’±·Õ˘ ‰¬ø˘

Ô±øfl¡¬ı ¬Û±À1º

¬Û”1Ì õ∂øSê˚˛±1 Ò˜« –

(i) Sê˜ ø¬ıøÚ˜˚˛ ø¬ıøÒ ¬ı± Ò˜« – Ó¬˘1 Ó¬±ø˘fl¡±‡Ú Œ‰¬±ª±ñ
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˝◊√√˚˛±Ó¬ õ∂øÓ¬˙±1œÓ¬ 5 ¬Û±˝√ Ù≈¬˘ ’±ÀÂ√ ’±1n∏ ˜≈Í¬ ˙±1œ1 ¸—‡…± 4º

∴ Ù≈¬˘1 ˜≈Í¬ ¸—‡…± = 5 + 5 + 5+ 5 ¬ı± 5 × 4 = 20º√

’±Àfl¡Ã, Ó¬˘1 ø¡ZÓ¬œ˚˛‡Ú Ó¬±ø˘fl¡± Œ‰¬±ª± –

˝◊√√˚˛±1 õ∂øÓ¬ ô¶y1 Ù≈¬˘1 ¸—‡…± 4 ’±1n∏ ô¶y1 ¸—‡… 5º

∴ ˜≈Í¬ Ù≈¬˘1 ¸—‡…± = 4 + 4 + 4+ 4 + 4 = 4 × 5 = 20º√

˝◊√√˚˛±1 ¬Û1± Œ√‡± ·í˘ Œ˚ 5 × 4 = 4 × 5

’±Ú fl¡Ô±Ó¬ p, q ≈√È¬± ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¬ı± ≈√È¬± ¬Û”Ì« ¸—‡…± ˝√√íÀ˘, p × q = q × p ˝√√í¬ıº

Œ¸À˚˛À˝√√ ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ’±1n∏ ¬Û”Ì« ¸—‡…±1 Œé¬SÓ¬ ¬Û”1Ì1 Sê˜ø¬ıøÚ˜˚˛ Ò˜« ‡±ÀÈ¬º

(ii) ’±¬ıX ø¬ıøÒ ¬ı± Ò˜« – p ’±1n∏ q ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¬ı± ¬Û”Ì« ¸—‡…± ˝√√íÀ˘, p × q › ¤È¬± ¶§±ˆ¬±øªfl¡

¸—‡…± ¬ı± ¬Û”Ì« ¸—‡…± ˝√√í¬ıº

(iii) ¸—À˚±· ø¬ıøÒ ¬ı± Ò˜« – p, q ’±1n∏ r ø˚Àfl¡±ÀÚ± øÓ¬øÚÈ¬± ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ’Ô¬ı± ¬Û”Ì« ¸—‡…± ˝√√íÀ˘

(p × q) × r = p ×(q × r) ˝√√í¬ıº

(iv) ¬Û”1Ì ¸±À¬ÛÀé¬ ’Àˆ¬√ – p ¤È¬± ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…± ˝√√íÀ˘, p × 1 = 1 × p = p ˝√√˚˛º Œ¸À˚˛À˝√√

1 ¸—‡…±ÀÈ¬±fl¡ ¬Û”1Ì ¸±À¬ÛÀé¬ ’Àˆ¬√ Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º

(v) Œ˚±·1 ›¬Û1Ó¬ ¬Û”1Ì1 ø¬ıÓ¬1Ì ø¬ıøÒ ¬ı± Ò˜« – Œ˚±·1 ›¬Û1Ó¬ ¬Û”1Ì õ∂øSê˚˛±˝◊√√ ø¬ıÓ¬1Ì ø¬ıøÒ

˜±øÚ ‰¬À˘º Œ˚ÀÚ – p ×(q + r) = p ×q+ p ×r

Î¬◊√±˝√√1Ì ¶§1+À¬Û, 5 × (3+ 4) = 5 × 7 = 35 ’±1n∏ 5 × 3 + 5 × 4 = 15 + 20 = 35º

∴ 5 × (3 + 4) = 5 ×3 + 5 × 4º

(d) ˝√√1Ì õ∂øSê˚˛± –

p ’±1n∏ q ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…± ’±1n∏ p × q = r ˝√√íÀ˘, ’±ø˜ fl¡›“ Œ˚,

'r' ¸—‡…±ÀÈ¬± p Œ1 ø¬ıˆ¬±Ê√… ’±1n∏ 'r' ¸—‡…±ÀÈ¬± q Œ1 ø¬ıˆ¬±Ê√…º 'p' ’±1n∏ 'q' õ∂øÓ¬ÀÈ¬±Àª˝◊√√ 'r'1
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¤Àfl¡±È¬± Î¬◊»¬Û±√fl¡º

’±1n∏ 'r' ˝√√í˘ 'p' ’±1n∏ 'q' õ∂øÓ¬ÀÈ¬±À1 ¤È¬± &øÌÓ¬fl¡º

˝√√1Ì1 õ∂Ó¬œfl¡ '÷' ’±1n∏ ’±ø˜ ø˘À‡“± Œ˚ r ÷ p = q ’±1n∏ r ÷ q = p

3 × 5 = 15 Î¬◊√±˝√√1ÌÀÈ¬± Œ˘±ª±º ˝◊√√˚˛±Ó¬ñ

(i) 15 ¸—‡…±ÀÈ¬± 3 ’±1n∏ 5 1 õ∂øÓ¬ÀÈ¬±À1 ø¬ıˆ¬±Ê√…º

(ii) 3 ’±1n∏ 5 õ∂ÀÓ¬…Àfl¡˝◊√√ 151 ¤È¬± Î¬◊»¬Û±√fl¡º

(iii) 3 ’±1n∏ 5 õ∂ÀÓ¬…fl¡À1 15 ¤È¬± &øÌÓ¬fl¡º

’±Àfl¡Ã ’±ø˜ ¬Û±›“ Œ˚,

(a) 1 × 12 = 12, (b) 2 × 6 = 12, (c) 3 × 4 = 12

(a), (b) ’±1n∏ (c) 1 ¬Û1± Œ√‡± ·í˘ Œ˚ 1, 2, 3, 4, 6, ’±1n∏ 121 õ∂ÀÓ¬…Àfl¡˝◊√√ 121 ¤Àfl¡±È¬±

Î¬◊»¬Û±√fl¡º

1, 2 ’±1n∏ 3 ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…± øÓ¬øÚÈ¬±1 øˆ¬Ó¬1Ó¬ñ

11 Î¬◊»¬Û±√fl¡ ˜±S ¤È¬± ’±1n∏ ø¸ Δ˝√√ÀÂ√ 1 øfl¡˚˛ÀÚ± Œfl¡±ÀÚ± ≈√È¬± ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 ¬Û”1ÌÙ¬˘ 1 ˝√√í¬ı

ŒÚ±ª±À1º

’±Àfl¡Ã, 1 × 2 = 2 ’±1n∏ ’±Ú ¤À˚±1 ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…± Ú±˝◊√√ ˚±1 ¬Û”1ÌÙ¬˘ 2º Œ¸À˚˛À˝√√ 21

Î¬◊»¬Û±√fl¡ ˜±S ≈√È¬±ñ ¤È¬± 1 ’±1n∏ ’±ÚÀÈ¬± 2º

¤ÀÚ√À1 ‰¬±À˘ Œ√ø‡¬ı± Œ˚ 2, 3, 5, 7, 11, 13,....1 øÚø‰¬Ú± ’ÀÚfl¡ ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…± ’±ÀÂ√ ˚±1

Î¬◊»¬Û±√fl¡ ˜±S ≈√È¬±ñ ¤È¬± 1 ’±1n∏ ’±ÚÀÈ¬± ¸—‡…±ÀÈ¬± øÚÀÊ√º ¤ÀÚ ¸—‡…±ø¬ı˘±fl¡fl¡ Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…±

Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º

ø˚ø¬ı˘±fl¡ ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 øÚø(Ó¬ˆ¬±Àª Œfl¡ª˘ ≈√È¬±À˝√√ Î¬◊»¬Û±√fl¡ Ô±Àfl¡ñ ¤È¬± 1 ’±1n∏

’±ÚÀÈ¬± ¸—‡…±ÀÈ¬± øÚÀÊ√, Œ¸˝◊√√ø¬ı˘±fl¡fl¡ Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…± Œ¬ı±À˘º

4, 6, 8, 9,....,12, 15,....1 øÚø‰¬Ú± ø˚À¬ı±1 ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 Î¬◊»¬Û±√fl¡1 ¸—‡…±

≈√È¬±Ó¬Õfl¡ Œ¬ıøÂ√, Œ¸˝◊√√À¬ı±1 ¸—‡…±fl¡ Œ˚Ãø·fl¡ ¸—‡…± Œ¬ı±À˘º

 1Ó¬Õfl¡ Î¬±„√√1 ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 Œé¬SÓ¬À˝√√ Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…± ¸—:±¬ıXº 0, 1, –1, –2,

...., 
3
1  ,

2
1

, ’±ø√ ¸—‡…±À¬ı±1 Œ˜Ãø˘fl¡ Ú±˝◊√√¬ı± Œ˚Ãø·fl¡1 ¤È¬±› Ú˝√√˚˛º

Œ˚Ãø·fl¡ ¸—‡…±1 Œ˜Ãø˘fl¡ Î¬◊»¬Û±√fl¡ ø¬ıÀù≠¯∏Ì –

¤È¬± Œ˚Ãø·fl¡ ¸—‡…±fl¡ Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…±1 &ÌÙ¬˘Ó¬ õ∂fl¡±˙ fl¡1±Àfl¡ ˝◊√√˚˛±1 Œ˜Ãø˘fl¡ Î¬◊»¬Û±√fl¡

ø¬ıÀù≠¯∏Ì fl¡1± ¬ı≈ø˘ Œfl¡±ª± ˝√√˚˛º Œ˚ÀÚñ
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12 = 2 × 2× 3

ø¬ıÀù≠¯∏Ì1 ¬ÛXøÓ¬ÀÈ¬± –

2
2
3

12
6
3
1

·øÓ¬Àfl¡ 12 = 2 × 2 × 3

Î¬◊»¬Û±√fl¡ ¬ı‘é¬

12

2 6

2 3
·øÓ¬Àfl¡ 12 = 2 × 2 × 3

Œ˜Ãø˘fl¡1 Ò±1Ì±1 Δ¸ÀÓ¬ Ê√øÎ¬ˇÓ¬ Œfl¡˝◊√√È¬±˜±Ú ¬Û –

¸˝√√-Œ˜Ãø˘fl¡ [¬ı± ¬Û1¶Û1 Œ˜Ãø˘fl¡] –

≈√È¬± ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 Œfl¡±ÀÚ± Î¬◊Õ˜˝√√Ó¬œ˚˛± Œ˜Ãø˘fl¡ Î¬◊»¬Û±√fl¡ Ú±Ô±øfl¡À˘ ø¸˝√√“Ó¬fl¡ ¸˝√√-Œ˜Ãø˘fl¡

Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º Ó¬˘Ó¬ Î¬◊√±˝√√1Ì ø√˚˛± ˝√í˘ñ

(i) 8 ’±1n∏ 27 ¸˝√√À˜Ãø˘fl¡ [˚ø√› õ∂ÀÓ¬…Àfl¡˝◊√√ Œ˚Ãø·fl¡]º

(ii) 17 ’±1n∏ 20 ¸˝√√À˜Ãø˘fl¡º

˚≈1œ˚˛± Œ˜Ãø˘fl¡ – ¤À˚±1 Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…±1 ø¬ıÀ˚˛±·Ù¬˘ 2 ˝√√íÀ˘ ø¸˝√√“Ó¬fl¡ ˚≈1œ˚˛± Œ˜Ãø˘fl¡ Œ¬ı±˘±

√̋√̊ º̨

3 ’±1n∏ 5, 5 ’±1n∏ 7, 11 ’±1n∏ 13, 17 ’±1n∏ 19 ’±ø√À¬ı±1 ˚≈1œ˚˛± Œ˜Ãø˘fl¡1 Î¬◊√±˝√√1Ìº

˚≈¢¨ Œ˜Ãø˘fl¡ – ¤fl¡˜±S ˚≈¢¨-Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…±ÀÈ¬± Δ˝√√ÀÂ√ 2 ø˚ÀÈ¬± ’±Àfl¡Ã é≈¬^Ó¬˜ Œ˜Ãø˘fl¡

¸—‡…±›º

¤È¬± øÚø«√©Ü ¬Ûø1¸11 ˜±Ê√1 Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…±1 ø‰¬Ú±Mê√fl¡1Ì –

1 ’±1n∏ 100 1 ˜±Ê√Ó¬ Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…±1 ø‰¬Ú±Mê√fl¡1Ì1 õ∂øSê˚˛± Ó¬˘Ó¬ Œ√‡≈›ª± ˝√√í˘º
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›¬Û11 ¬ÛXøÓ¬ÀÈ¬±fl¡ ¢∂œfl¡ ·øÌÓ¬: ë˝◊√√1±ÀÈ¬±Â√ÀÔÀÚÂ√1 ‰¬±˘Úœíí ¬ı≈ø˘ Œfl¡±ª± ˝√√˚˛º

¬ÛXøÓ¬ÀÈ¬±1 Ï¬±¬Ûø¬ı˘±fl¡ –

(i) 2 Ó¬Õfl¡ Î¬±„√√1 2 1 ¸fl¡À˘±À¬ı±1 &øÌÓ¬fl¡ fl¡±øÈ¬ ø√˚˛±º

(ii) 3 Ó¬Õfl¡ Î¬±„√√1 3 1 ¸fl¡À˘±À¬ı±1 &øÌÓ¬fl¡ fl¡±øÈ¬ ø√˚˛±º

(iii) 5 Ó¬Õfl¡ Î¬±„√√1 5 1 ¸fl¡À˘±À¬ı±1 &øÌÓ¬fl¡ fl¡±øÈ¬ ø√˚˛±º

(iv) 7 Ó¬Õfl¡ Î¬±„√√1 71 ¸fl¡À˘±À¬ı±1 &øÌÓ¬fl¡ fl¡±øÈ¬ ø√˚˛±º

1 1 ¬ı±ø˝√√À1 Ó¬±ø˘fl¡±‡ÚÓ¬ Úfl¡È¬±Õfl¡ Δ1 Œ˚±ª± ’±È¬±˝◊√√À¬ı±1 ¸—‡…±˝◊√√ ˝√√í˘ 1 ’±1n∏ 100 1 ˜±Ê√1

Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…±º

Ï¬±¬Ûø¬ı˘±fl¡ øfl¡˚˛ÀÚ± 7 ¸—‡…±ÀÓ¬ Œ˙¯∏ ˝√√í˘∑

1001 ¬ı·«˜”˘ 10 ’±1n∏ 10Ó¬Õfl¡ ¸1n∏ ¬ı‘˝√√M√√˜ Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…±ÀÈ¬± 7º Œ¸À˚˛À˝√√ ¬ÛXøÓ¬ÀÈ¬± 7

¸—‡…±ÀÓ¬ Œ˙¯∏ fl¡1± ˝√√í˘º ·øÓ¬Àfl¡ 1 ’±1n∏ 1001 ˜±Ê√1 Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…±À¬ı±1 ˝√√í˘ –

2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, 31, 37, 41, 43, 47, 53, 59, 61, 67, 71, 73,

79, 83, 89 ’±1n∏ 97º

¤øÓ¬˚˛± ŒÓ¬±˜±1 ’¢∂·øÓ¬1 ‡øÓ¬˚˛±Ú Œ˘±ª± –
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E5. Œ˜Ãø˘fl¡ Ú±˝◊√√¬ı± Œ˚Ãø·fl¡ ŒÚ±À˝√√±ª± ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±ÀÈ¬± øfl¡∑

E6. ¬Û”Ì« ¸—‡…±1 ¸—˝√√øÓ¬Ó¬ Œ˚±·-¸±À¬ÛÀé¬ ’Àˆ¬√ÀÈ¬± øfl¡∑

E7. ≈√È¬± Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…±1 ø¬ıÀ˚˛±·Ù¬˘ ’˚≈¢¨º ø¸˝√√“Ó¬1 Œ˚±·Ù¬˘ 15 ˝√√íÀ˘ Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…± ≈√È¬±

øfl¡ øfl¡∑

E8. 10 ’±1n∏ 301 ˜±Ê√Ó¬ øfl¡˜±ÚÀ˚±1 ˚≈1œ˚˛± Œ˜Ãø˘fl¡ ’±ÀÂ√∑

E9. ¤È¬± ˝√√1Ì õ∂øSê˚˛±Ó¬ ˆ¬±Êfl¡, ˆ¬±·Ù¬˘ ’±1n∏ ˆ¬±·À˙¯∏ SêÀ˜ 8, 12 ’±1n∏ 5 ˝√√íÀ˘ ˆ¬±Ê√…ÀÈ¬±

øfl¡ ˝√√í¬ı∑

5.3.2 ’‡G ¸—‡…±Ó¬ ·±øÌøÓ¬fl¡ õ∂øSê˚˛± –

A. Œ˚±· õ∂øSê˚˛± – ¬Û”Ì« ¸—‡…±1 Œé¬SÓ¬ Œ¬Û±ª± (i) ’±¬ıX ø¬ıøÒ, (ii) Sê˜ø¬ıøÚ˜˚˛ ø¬ıøÒ, (iii)

¸—À˚±· ø¬ıøÒ ’±1n∏ (iv) Œ˚±·¸±À¬ÛÀé¬ ’Àˆ¬√1 ø¶öøÓ¬ ’‡G ¸—‡…±1 Œé¬SÀÓ¬± õ∂À˚±Ê√…º

’‡G ¸—‡…±1 Œé¬SÓ¬ Œ¬Û±ª± ’øÓ¬ø1Mê√ ø¬ıøÒ ¬ı± Ò˜«ÀÈ¬± ˝√√í˘ –

(v) Œ˚±·±Rfl¡ ø¬ı¬Û1œÓ¬ [Œ˚±·±Rfl¡ õ∂øÓ¬À˘±˜]1 ’ªø¶öøÓ¬ – ˚ø√  '+p' ¤È¬± ’‡G ¸—‡…±,

ŒÓ¬ÀôL '–P' ’±Ú ¤È¬± ’‡G ¸—‡…± Œ¬Û±ª± ˚±¬ı ˚±ÀÓ¬ (+p) + (–p) = 0º '+p' ’±1n∏ '–p' ˝◊√√ÀÈ¬±fl¡

’±ÚÀÈ¬±1 Œ˚±·±Rfl¡ ø¬ı¬Û1œÓ¬ Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º

¤øÓ¬˚˛± ¬ÛXøÓ¬·Ó¬ˆ¬±Àª ’‡G ¸—‡…±Ó¬ Œ˚±·-õ∂øSê˚˛±1 ø¬ı¯∏À˚˛ ’±À˘±‰¬Ú± fl¡1± ˚±›fl¡

(a) ÒÚ±Rfl¡ ’‡G ¸—‡…±1 Œ˚±· – ÒÚ±Rfl¡ ’‡G ¸—‡…±1 Œ˚±· ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 Œ˚±·1

Δ¸ÀÓ¬ ¤Àfl¡º Œ˚ÀÚ – (+5) + (+3) = + 8

(b) ¤È¬± ÒÚ±Rfl¡ ’‡G ¸—‡…± ’±1n∏ ¤È¬± Ÿ¬Ì±Rfl¡ ’‡G ¸—‡…±1 Œ˚±· –

Ò1±, [+5) + (–3) øÚÌ«˚˛ fl¡ø1¬ı ˘±À·º

’±ø˜ Ê√±ÀÚ“± Œ˚ +5 = (+1) + (+1) + (+1) + (+1) + (+1)

Œ¸˝◊√√√À1 –3 = (–1) + (–1) + (–1)º

¤øÓ¬˚˛± (+5) + (–3) = (+1) + (+1) +(+1) + (+1) + (+1) + (–1) + (–1) + (–1)

= {(+1) + (–1)} + {(+1) + (–1)}+ {(+1) + (–1)} + (+1) + (+1)

= 0 + 0 + 0 + (+2)

= 0 + (+2) = +2

‰¬˜≈Õfl¡ fl¡ø1À˘,

(+5) + (–3) = (+2) + (+3) + (–3)   [(+5) = (+2) + (+3)]

= (+2) + {(+3) + (–3)}
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= (+2) + 0 = +2

’±Ú ¤È¬± Î¬◊√±˝√√1Ì ˝√√í˘ –

(+4) + (–7) = (+4) + (–4) + (–3) [(–7) = (–4) + (–3)]

= {(+4) + (–4)} + (–3)

= 0 + (–3)

= –3

(c) ≈√È¬± Ÿ¬Ì±Rfl¡ ’‡G ¸—‡…±1 Œ˚±· –

(–2) + (–3) = (–1) + (–1) + (–1) + (–1) + (–1)

= – 5

B. ø¬ıÀ˚˛±· õ∂øSê˚˛± –

’‡G ¸—‡…±1 ø¬ıÀ˚˛±· ˜±ÀÚ ˝√√í˘ ø¬ıÀ˚˛±· fl¡ø1¬ı ˘·± ¸—‡…±ÀÈ¬±1 Œ˚±·±Rfl¡ ø¬ı¬Û1œÓ¬ÀÈ¬± Œ˚±·

fl¡1±º

'p' ’±1n∏ 'q' ’‡G ¸—‡…± ˝√√íÀ˘ p-q = p+(-q) ˝√√˚˛º

Î¬◊√± √̋√1Ì¶§1+À¬Û,

(i) (+5) – (+8) = (+5) + (–8)

(ii) (+4) – (–3) = (+4) + (+3)

(iii) (–5) – (+2) = (–5) + (–2)

(iv) (–7) – (–3) = (–7) + (+3)

Œ˚±· õ∂øSê˚˛±À1 ›¬Û11 Ù¬˘±Ù¬˘Àfl¡˝◊√√È¬± ’±ø˜ ¬Û±˜º

’‡G ¸—‡…±Ó¬ ø¬ıÀ˚˛±· õ∂øSê˚˛±1 ¤È¬± ø¬ıÀ˙¯∏Q ˝√√í˘ –

¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±Ó¬ p–q ’Ô«ª˝√√ õ∂øSê˚˛± ’±øÂ√˘, ˚ø√À˝√√ q<p ˝√√˚˛º ’‡G ¸—‡…±1 Œé¬SÓ¬ q<p, q=p

Ú±˝◊√√¬ı± q>p ˝√√íÀ˘› p–q ’Ô«¬ı˝√√ ˝√√˚˛º

¸—‡±À1‡±Ó¬ Œ˚±· ’±1n∏ ø¬ıÀ˚˛±· õ∂øSê˚˛±1 õ∂√˙«Ú –

(a) Œ˚±· õ∂øSê˚˛± – [Œ˚±· fl¡ø1¬ıÕ˘ ’±ø˜ Œ¸“±Ù¬±À˘ ˚±›“º]

(i) (+5) + (+8) = +13
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(ii) (–3) + (+5) = +2

(iii) (+4) + (–6) = –2

⇒ (–6) + (+4) = –2 Î¬Sê˜ ¬Ûø1¬ıÓ«¬Ú ø¬ıøÒˇ

(b) ø¬ıÀ˚˛±· õ∂øSê˚˛± – [ø¬ıÀ˚˛±· fl¡ø1¬ıÕ˘ ’±ø˜ ¬ı±›“Ù¬±À˘ ˚±›“º]

(i) (+6) –(+8) = –2 [+61 ¬Û1± 8 È¬± ‚1 ¬ı±›“Ù¬±À˘ Œ˚±ª± Δ˝√√ÀÂ√º]

(ii) (–5) – (–7) = –5 + 7 = 7–5 = +2

(c) ¬Û”1Ì õ∂øSê˚˛± – ≈√È¬± ’‡G ¸—‡…±1 ¤È¬± ’Ÿ¬Ì±Rfl¡ ˝√√íÀ˘ ¸—‡…± ≈√È¬±1 ¬Û”1ÌÙ¬˘ Ò±1±¬ı±ø˝√√fl¡ Œ˚±·Ù¬˘fl¡ ¬ı≈Ê√±˚˛º

Î¬◊√±˝√√1Ì¶§1+À¬Û –

(i) (+5) + (+5) + (+5) + (+5) = (+5) × 4

·øÓ¬Àfl¡, (+5) × (+4) = +20 Î¬¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 Œé¬SÓ¬ fl¡1±1 √À1ˇ

(ii) (–3) + (–3) + (–3) + (–3) + (–3) = (–3) ×5

Œ¸À˚˛À˝√√ (–3) × 5 = (–3) + (–3) + (–3) + (–3) + (–3) = –15
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’‡G ¸—‡…±1 ¬Û”1ÌÓ¬ ø‰¬Ú ¬ı…ª˝√√±11 øÚ˚˛˜ –

p q p×q

ÒÚ±Rfl¡ ÒÚ±Rfl¡ ÒÚ±Rfl¡

p>0 q>0 p×q>0

Ÿ¬Ì±Rfl¡ Ÿ¬Ì±Rfl¡ ÒÚ±Rfl¡

p<0 q<0 p×q>0

ÒÚ±Rfl¡ Ÿ¬Ì±Rfl¡ Ÿ¬Ì±Rfl¡

p>0 q<0 p×q>0

Ÿ¬Ì±Rfl¡ ÒÚ±Rfl¡ Ÿ¬Ì±Rfl¡

p<0 q>0 p×q>0

ÒÚ±Rfl¡ ˙”Ú… ˙”Ú…

p>0 q=0 p×q=0

Ÿ¬Ì±Rfl¡ ˙”Ú… ˙”Ú…

p>0 q=0 p×q=0

’‡G ¸—‡…±Ó¬ ¬Û”1Ì1 Ò˜« –

(i) ¬Û”1Ì ’±¬ıXº

(ii) ¬Û”1Ì ¸˝√√À˚±·œº

(iii) ¬Û”1Ì ¸±À¬ÛÀé¬ ’Àˆ¬√1 ’ªø¶öøÓ¬º ’‡G ¸—‡…±1 ¬Û”1Ì ¸±À¬ÛÀé¬ ’Àˆ¬√ 1º

(iv) ¬Û”1Ì Œ˚±·1 ›¬Û1Ó¬ ø¬ıÓ¬1Ì fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º

fl¡±˚« 1 –

’‡G ¸—‡…±1 Î¬◊√±˝√√1Ì Δ˘ ›¬Û11 Ò˜«Àfl¡˝◊√√È¬± ¸Ó¬…±¬ÛÚ fl¡1± –

...........................................................................................................................................

...........................................................................................................................................

............................................................................................................................................

(D) ˝√√1Ì õ∂øSê˚˛± – ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 Œé¬SÓ¬ ˝◊√√øÓ¬˜ÀÒ… Œfl¡±ª± Δ˝√√ÀÂ√ Œ˚ ˝√√1Ì õ∂øSê˚˛± ¬Û”1Ì õ∂øSê˚˛±1 ø¬ı¬Û1œÓ¬º

’‡G ¸—‡…±1 Œé¬SÀÓ¬± ˝◊√√ ‡±ÀÈ¬º

'p' ’±1n∏ 'q' ’˙”Ú… ’‡G ¸—‡…± ’±1n∏ p×q=r ˝√√íÀ˘, ’±ø˜ fl¡›“ –

(i) r ÷ p = q

(ii) r ÷ q = p

·øÓ¬Àfl¡,

(i) (+5) ×(+3) = +15

∴ (+15) ÷ (+5) = +3

’±1n∏ (+15) ÷ (+3)  = +5
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(ii) (+4) × (–6) = –24

∴ (–24) ÷ (+4) = –6

’±1n∏ (–24) ÷ (–6) = +4

(iii) (–3) × (–5) = +15

∴ (+15) ÷ (–3) = –5

’±1n∏ (+15) ÷ (–5) = –3

’‡G ¸—‡…±Ó¬ ˝√√1Ì1 ø‰¬Ú ¬ı…ª˝√√±11 øÚ˚˛˜ –

p q p÷q

ÒÚ±Rfl¡ ÒÚ±Rfl¡ ÒÚ±Rfl¡

p>0 q>0 (p÷q)>0

ÒÚ±Rfl¡ Ÿ¬Ì±Rfl¡ Ÿ¬Ì±Rfl¡

p>0 q<0 (p÷q)<0

Ÿ¬Ì±Rfl¡ ÒÚ±Rfl¡ Ÿ¬Ì±Rfl¡

p<0 q>0 (p÷q)<0

Ÿ¬Ì±Rfl¡ Ÿ¬Ì±Rfl¡ ÒÚ±Rfl¡

p<0 q<0 (p÷q)>0

’±ª˙…fl¡œ˚˛ ŒÈ¬±fl¡± – ’‡G ¸—‡…±fl¡ ˙”Ú… (0) Œ1 ˝√√1Ì ’Ô«˝√√œÚº

ŒÓ¬±˜±1 ’¢∂·øÓ¬1 ‡øÓ¬˚˛±Ú Œ˘±ª± –

E10. ’‡G ¸—‡…±1 Œ˚±· ¸±À¬ÛÀé¬ ’Àˆ¬√ øfl¡∑

 E11. '+7' 1 Œ˚±·±Rfl¡ ø¬ı¬Û1œÓ¬ øfl¡∑

 E12. øfl¡ ’‡G ¸—‡…±fl¡ Œ¸˝◊√ ¸—‡…±À1 ¬Û”1Ì fl¡ø1À˘ 1˝√√˚˛∑ ¤ÀÚ ’‡G ¸—‡…±Àfl¡˝◊√√È¬± ’±ÀÂ√∑

E13. '–8' 1 ¬Û1± '+8' Δ˘ ¸fl¡À˘± ’‡G ¸—‡…±1 Œ˚±·Ù¬˘ øÚÌ«˚˛ fl¡1±º

5.3.3 ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±Ó¬ ·±øÌøÓ¬fl¡ õ∂øSê˚˛± –

A. Œ˚±· –

(i) ¸‘√˙ ˆ¬—¢ü±—˙Õ˘ 1+¬Û±ôLø1Ó¬ fl¡ø1 ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±1 Œ˚±·Ù¬˘ øÚÌ«˚˛ fl¡1± ˝√√˚˛º

24
10

24
9

12
5

8
3

+=+   [¸‘√˙ ˆ¬¢ü±—˙Õ˘ 1+¬Û±ôLø1Ó¬ fl¡ø1]

24
109 +

=

24
19

=

(ii) Ó¬˘1 øÚ˚˛˜ÀÈ¬± õ∂À˚˛±· fl¡ø1› ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±1 Œ˚±·Ù¬˘ øÚÌ«˚˛ fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1 –
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qs
rqps

s
r

q
p +

=+

Î¬◊√± √̋√1Ì¶§1+À¬Û,

15
71

15
22

15
1210

53
4352

5
4

3
2

==
+

=
×

×+×
=+

ŒÈ¬±fl¡± –

(–8) ÷ 4= –2 , 8 ÷ (–4) = –2

4
8

4
8

4
8  −=

−
=

−
∴ º ·øÓ¬Àfl¡, q

p
q

p
q
p

−=
−

=
−

º

Œ˚±·1 Ò˜« – ¬

(i) Œ˚±·Ó¬ ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± ’±¬ıXº

(ii) Œ˚±·Ó¬ ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± Sê˜ø¬ıøÚÀ˜˚˛º

(iii) Œ˚±· ¸˝√√À˚±·œº

(iv) ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±Ó¬ Œ˚±·1 Œ˚±·-¸±À¬ÛÀé¬ ’Àˆ¬√ ’±ÀÂ√ ø˚ÀÈ¬± ˙”Ú… (0)º

(v) ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±Ó¬ Œ˚±·±Rfl¡ ø¬ı¬Û1œÓ¬ ’±ÀÂ√º q
p

 ’±1n∏ q
p

−  ˝◊√√ÀÈ¬± ø¸ÀÈ¬±1 Œ˚±·±Rfl¡

ø¬ı¬Û1œÓ¬º

·øÓ¬Àfl¡ 0
q
p

q
p

=⎟⎟
⎠

⎞
⎜⎜
⎝

⎛
−+

fl¡±˚«-2 –

¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± Δ˘ ›¬Û11 Œ˚±·1 Ò˜«Àfl¡˝◊√√È¬± ¸Ó¬…±¬ÛÚ fl¡1± –

ñññññññññññññññññññññññññ

ñññññññññññññññññññññññññ

ñññññññññññññññññññññññññ

(B) ø¬ıÀ˚˛±· –

(i) ¸‘√˙ ˆ¬¢ü±—˙Õ˘ 1+¬Û±ôLø1Ó¬ fl¡ø1 ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± ≈√È¬±1 ø¬ıÀ˚˛±·Ù¬˘ øÚÌ«˚˛ fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º

Î¬◊√±˝√√1Ì –

24
1

24
1415

24
14

24
15

12
7

8
5

=
−

=−=−
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(ii) Ó¬˘1 øÚ˚˛˜ õ∂À˚˛±· fl¡ø1 ø¬ıÀ˚˛±·fl¡ Œ˚±·Õ˘ ¬Ûø1¬ıÓ«¬Ú fl¡ø1 ≈√È¬± ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±1 ø¬ıÀ˚˛±·Ù¬˘

øÚÌ«˚˛ fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º

qs
qrps

s
r

q
p

s
r

q
p −

=⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ −+=−

Î¬◊√±˝√√1Ì –

20
7

20
815

54
4)2(53

5
2

4
3

5
2

4
3

=
−

=
×

×−+×
=

−
+=−

C. ¬Û”1Ì –

q
p

 ’±1n∏ 
s
r

 ≈√È¬± ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± ˝√√íÀ˘, sq
rp

s
r

q
p

×
×

=×  ˝√√˚˛º

Î¬◊√±˝√√1Ì –

(i) 
15
8

53
42

5
4

3
2

=
×
×

=×

(ii) 
14

3
28

6
74
23

7
2

4
3 −

=
−

=
×
×−

=×
−

¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±Ó¬ ¬Û”1Ì1 Ò˜« –

(i) ¬Û”1Ì ’±ÀÂ√º

(ii) ¬Û”1Ì Sê˜ø¬ıøÚÀ˜˚˛º

(iii) ¬Û”1Ì ¸˝√√À˚±·œº

(iv) ¬Û”1Ì ¸±À¬ÛÀé¬ ’Àˆ¬√ ’±ÀÂ√ ø˚ÀÈ¬± 1º

   [¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±Õ˘ ¤˝◊√√ Ò˜«Àfl¡˝◊√√È¬± ¸Ó¬…±¬ÛÚ fl¡1±º]

(v) ¬Û”1ÌÓ¬ ’ÀÚ…±Ú…fl¡1 ’ªø¶öøÓ¬º]

q
p

 ’±1n∏ p
q

 ˝◊√√ÀÈ¬± ø¸ÀÈ¬±1 ’Ú…±Ú…fl¡º [ ’ÀÚ…±Ú…fl¡fl¡ &Ì±Rfl¡ ø¬ı¬Û1œÓ¬ ›  Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º]

1
P
q

q
p  =×∴

Î¬◊√±˝√√1Ì¶§1+À¬Û, 
3
2

 1 ’ÀÚ…±Ú…fl¡ 
2
3

º

(vi) ¬Û”1Ì1 Œ˚±·1 ›¬Û1Ó¬ ø¬ıÓ¬1Ì Ò˜« õ∂À˚˛±· fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º

Œ˚ÀÚ – 1
k

q
p

n
m

q
p

1
k

n
m

q
p

×+×=⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +×
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Î¬◊√±˝√√1Ì –

7
6

3
2

5
4

3
2

7
6

5
4

3
2

×+⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛−×=⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +−

⎥
⎦

⎤
⎢
⎣

⎡
⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +−×=⎟

⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +−

7
6

5
4

3
2

7
6

5
4

3
2

¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±1 ¬Û”1ÌÓ¬ ø‰¬Ú1 ¬ı…ª˝√√±11 øÚ˚˛˜ ’‡G ¸—‡…±1 √À1 ¤Àfl¡º

D. ˝√√1Ì –

¤È¬± ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±fl¡ ’±Ú ¤È¬± ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±À1 ˝√√1Ì fl¡1±1 ’Ô« ˝√√í˘ õ∂Ô˜ÀÈ¬±fl¡ ø¡ZÓ¬œ˚˛ÀÈ¬±1

’ÀÚ…Ú…Àfl¡À1 ¬Û”1Ì fl¡1±º

’Ô«±», qr
ps

r
s

q
p

s
r

q
p

=×=÷

Î¬◊√±˝√√1Ì –

6
11

6
7

12
14

4
7

3
2

7
4

3
2

−=−=
−

=
−

×=⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ −÷ º

ŒÈ¬±fl¡± –

(i) ˙”Ú… (0)Œ1 ˝√√1Ì ’Ô«˝√√œÚº

(ii) ˝√√1Ì1 ø‰¬Ú ¬ı…ª˝√√±11 øÚ˚˛˜ ’‡G ¸—‡…±1 √À1 ¤Àfl¡º

¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±1 √˙ø˜fl¡ ˜±Ú –

10 ¬ı± 101 ’±Ú‚±Ó¬ ˝√√1˚≈Mê√ ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±fl¡ √˙ø˜fl¡Ó¬ õ∂fl¡±˙ fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º Î¬◊√±˝√√1Ì –

7.0
10
7    ,2.0

10
2,  1.0

10
1

===

14.0
100
14  ,02.0

100
2  , 01.0

100
1

===

Œfl¡˝◊√√È¬±˜±Ú ’Ú… õ∂fl¡±11 ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± Œ‰¬±ª± ˚±›fl¡º

5.0
10
5

52
51

2
1

==
×
×

=

75.0
100
75

254
253

4
3

==
×
×

=

625.0
1000
625

1258
1255

8
5

==
×
×

=

4.0
10
4

25
22

5
2

==
×
×

=
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Œ√‡± ·í˘ Œ˚ ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±1 ˝√√11 2 ¬ı± 51 ¬ı±ø˝√√À1 ’±Ú Î¬◊»¬Û±fl¡ Ú±Ô±øfl¡À˘ Ó¬±fl¡ √˙ø˜fl¡

¸—‡…±Ó¬ õ∂fl¡±˙ fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º ¤ÀÚ √˙ø˜fl¡ ¸—‡…±fl¡ ¬Ûø1¸œø˜Ó¬ √˙ø˜fl¡ ¸—‡…± Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º

¤øÓ¬˚˛± 
7
2 ,

6
1 ,

3
1

 ’±ø√ ¸—‡…±1 Œé¬SÓ¬ øfl¡ ˝√√˚˛ Œ‰¬±ª± ˚±›fl¡º ¤ÀÚ ˆ¬¢ü±—˙1 ˝√√1fl¡ ø˚Àfl¡±ÀÚ±

¸—‡…±À1 Ú˝√√›fl¡ øfl¡˚˛ ¬Û”1Ì fl¡ø1À˘ 10 ¬ı± 101 ’±Ú ‚±Ó¬ ¬Û±¬ı ŒÚ±ª±ø1º

¤˝◊√√ Œé¬SÓ¬ ¤ÀÚ ¸—‡…±1 √˙ø˜fl¡ ˜±Ú ’±ÀÂ√ÀÚ ‰¬±¬ı1 ¬ı±À¬ı ˝√√1Ì fl¡±˚« fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º

31.0000
0
1.0

9
10

9
10

9
10

0.333....

˝√√1Ì1 õ∂øÓ¬ÀÈ¬± Ï¬±¬ÛÀÓ¬ ˆ¬±·À˙¯∏ ø˚À˝√√Ó≈¬ õ∂Ô˜1 ˆ¬±Ê√…ÀÈ¬± ›˘±˝◊√√ÀÂ√, ¤˝◊√√ ˝√√1Ì fl¡±˚« Œfl¡øÓ¬˚˛±›

¸•Û”Ì« Ú˝√√˚˛º Œ¸À˚˛À˝√√ ˆ¬±·Ù¬˘Ó¬ ’±ø˜ 3 ¬Û±˝◊√√ Δ· Ô±øfl¡˜º

·øÓ¬Àfl¡ ’±ø˜ fl¡í¬ı ¬Û±À1“± Œ˚,

........

¤˝◊√√ ˆ¬±·Ù¬˘fl¡ ’±ø˜ ’¬Ûø1¸œø˜Ó¬ ’±1n∏ ¬Û≈Ú–À¬ÛÃøÚfl¡ ˆ¬¢ü±—˙ ¬ı≈ø˘ fl¡›“º ¤ÀÚ ¸—‡…±1

’±ÚÀfl¡˝◊√√È¬±˜±Ú Î¬◊√±˝√√1Ì ˝√√í˘ –

0.232323........

2.537373737......

1.342342342......

¤ÀÚ √˙ø˜fl¡ ¸—‡…±fl¡ Ó¬˘Ó¬ ø√˚˛±1 √À1 õ∂Ó¬œÀfl¡À1 ø˘ø‡¬ı ¬Û±ø1 –

0.3333......... = 3.0

0.232323...... = 23.0

2.537373737.....= 375.2

1.342342342...... = 342.1

’±Àfl¡Ã, ’±ø˜ ¤ÀÚ øfl¡Â≈√˜±Ú √˙ø˜fl¡ ¸—‡…± ¬Û±˜ ø˚À¬ı±1 ’¬Ûø1¸œø˜Ó¬ ’±1n∏ ’¬Û≈Ú–À¬ÛÃøÚfl¡º
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Œ˚ÀÚ –ñ

0.12112111211112.......

3.201001000100001......

¤ÀÚ ¸—‡…±Ó¬ Œfl¡±ÀÚ± ¤È¬± ’—fl¡ ¬ı± Œfl¡±ÀÚ± ¤È¬± ’—fl¡1 ¸—˝√√øÓ¬ øÚø«√©Ü Sê˜Ó¬ ¬Û≈Ú– ¬Û≈Ú–

›À˘±ª± Ú±˝◊√√º

’¬Ûø1¸œø˜Ó¬ ’±1n∏ ¬Û≈Ú–À¬ÛÃøÌfl¡ ˆ¬¢ü±—˙fl¡ ¬Ûø1À˜˚˛ ’±fl¡±1Ó¬ õ∂fl¡±˙ –

Î¬◊√±˝√√1Ì – ¬Ûø1À˜˚˛ ’±fl¡±1Ó¬ õ∂fl¡±˙ fl¡1±

23.0    )ii(      4.0  )i(

¸˜±Ò±Ú –

(i) Ò1± ˝√√í˘ x4.0 =

x....444.0 =⇒ ...  ... (1)

10x10....)444.0(   ×=×⇒

[Î¬◊ˆ¬˚˛ ¬Ûé¬fl¡ 10Œ1 ¬Û”1Ì fl¡ø1]

x10....444.4   =⇒

... ... (2)

(2) – (1) 
xx10.....)444.0(....)444.4(   −=−⇒

   
x94   =⇒

9
4x =∴

·øÓ¬Àfl¡,  
9
44.0 =

(ii) Ò1± ˝√√í˘, x23.0 =

x....232323.0  =⇒     ...  ... (1)

100x100....)232323.0(  ×=×⇒ x100       ....232323.23   =⇒

  ...  ...  (2)

(2) –(1) 

xx100....)232323.0(....)232323.23(  −=−⇒ x9923   =⇒

99
2323.0             

99
23x   =∴=⇒

ŒÈ¬±fl¡± – ¤È¬± ¬Ûø1¸œø˜Ó¬ ’±1n∏ ¤È¬± ’¬Ûø1¸œø˜Ó¬ øfl¡c ¬Û≈Ú–Œ¬ÛÃøÚfl¡ √˙ø˜fl¡ ¸—‡…±˝◊√√ ¤Àfl¡±È¬±

¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± ¬ı≈Ê√±˚˛º øfl¡c ¤È¬± ’¬Ûø1¸œø˜Ó¬ øfl¡c ’¬Û≈Ú–À¬ÛÃøÚfl¡ √˙ø˜fl¡ ¸—‡…±˝◊√√ ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±
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Ú≈¬ı≈Ê√±˚˛º

¸—‡…±1 ¶ö±Úœ˚˛ ˜±Ú1 ¸•x¸±1Ì –

Ó¬˘1 Ó¬±ø˘fl¡±‡Ú Œ‰¬±ª± –

10000 1000 100 10 1 .
10
1

100
1

1000
1

=104 =103 =102 =101 =100
[√˙ø˜fl¡ [ø‰¬Ú] =10–1 =10–2 =10–3

Œ√‡± ·í˘ Œ˚ ¤fl¡fl¡1 ¶ö±Ú1 ¬Û1± Œ¸“±Ù¬±˘Õ˘ SêÀ˜ √˙±—˙, ˙Ó¬±—˙, ¸˝√√¶⁄±—˙ ’±ø√ ¶ö±ÚÀ¬ı±1

Œ¬Û±ª± ˚±˚˛º

Œ¸À˚˛À˝√√, 
1000

15
100

11
10
1713102715.23 ×+×+×+×+×=

ŒÓ¬±˜±1 ’¢∂·øÓ¬1 ‡øÓ¬˚˛±Ú Œ˘±ª± –

E14. Œ˚±·±Rfl¡ ø¬ı¬Û1œÓ¬ ø˘‡± –

7
2)a(

8
3)b(
−

(c) 0

E15. √˙ø˜fl¡ ˆ¬¢ü±—˙Ó¬ õ∂fl¡±˙ fl¡1± –

25
12  )a(

8
7 )b(

7
2  )c(

E16. ’ÀÚ…±Ú…fl¡ [&Ì±Rfl¡ ø¬ı¬Û1œÓ¬] ø˘‡± –

7
3  )a(

8
5)b( − (c) 0

E17. 51.0  fl¡ q
p

 ’±fl¡±1Ó¬ õ∂fl¡±˙ fl¡1±º

5.4 Î¬◊»¬Û±√fl¡ ’±1n∏ &øÌÓ¬fl¡ –

¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 ¬Û”1Ì ’±1n∏ ˝√√1Ì1 Ò˜« ’±À˘±‰¬Ú± fl¡À1“±ÀÓ¬ ’±ø˜ ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 &øÌÓ¬fl¡

’±1n∏ Î¬◊»¬Û±√fl¡ ¸•ÛÀfl«¡ ’±À˘±‰¬Ú± fl¡ø1øÂ√À˘“±º ¤˝◊√√ ’Ú≈À26√√Ó¬ ’±ø˜ ¸±Ò±1Ì Î¬◊»¬Û±√fl¡ ’±1n∏ &øÌÓ¬fl¡

øÚÌ«˚˛ fl¡1±, ¤˝◊√√ø¬ı˘±fl¡1 ¸˝√√±˚˛Ó¬ ·ø1á¬ ¸±Ò±1Ì Î¬◊»¬Û±√fl¡ [·.¸±.Î¬◊] ’±1n∏ ˘ø‚á¬ ¸±Ò±1Ì &øÌÓ¬fl¡

[˘.¸±.&] øÚÌ«˚˛ fl¡1± ’±1n∏ Δ√ÚøμÚ Ê√œªÚ1 øfl¡Â≈√˜±Ú ¸˜¸…± ¸˜±Ò±ÚÓ¬ ¤˝◊√√ø¬ı˘±fl¡1 õ∂À˚˛±· ¸•ÛÀfl«¡

’±À˘±‰¬Ú± fl¡ø1˜º

5.4.1 ¸±Ò±1Ì Î¬◊»¬Û±√fl¡ ’±1n∏ ·ø1á¬ ¸±Ò±1Ì Î¬◊»¬Û±√fl¡ –

12 ’±1n∏ 18 ¸—‡…± ≈√È¬± Œ˘±ª±º
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121 Î¬◊»¬Û±√fl¡À¬ı±1 Δ˝√√ÀÂ√ 1, 2, 3, 4, 6 ’±1n∏ 12 ...  ...    (1)

181 Î¬◊»¬Û±√fl¡À¬ı±1 Δ˝√√ÀÂ√ 1, 2, 3, 6, 9, ’±1n∏ 18 ... ...    (2)

(1) ’±1n∏ (2) 1 ¬Û1± Œ√‡± ·í˘ Œ˚ñ

≈√À˚˛±È¬± ¸—‡…±1 Î¬◊»¬Û±√fl¡1 Ó¬±ø˘fl¡±ÀÓ¬ 1, 2, 3 ’±1n∏ 6 ’±ÀÂ√º ·øÓ¬Àfl¡ 12 ’±1n∏ 18 ¸—‡…± ≈√È¬±1

1, 2, 3, ’±1n∏ 6 fl¡ ¸±Ò±1Ì Î¬◊»¬Û±√fl¡ Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º

¤˝◊√√ ¸±Ò±1Ì Î¬◊»¬Û±√fl¡Àfl¡˝◊√√È¬±1 ·ø1á¬ÀÈ¬± ˝√√í˘ 6º

·øÓ¬Àfl¡ 6 fl¡ 12 ’±1n∏ 18 ¸—‡…± ≈√È¬±1 ·ø1á¬ ¸±Ò±1Ì Î¬◊»¬Û±√fl¡ [·.¸±.Î¬◊] Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º

·.¸±.Î¬◊. øÚÌ«˚˛1 ¬ÛXøÓ¬ –

¬ÛXøÓ¬ (1) – ›¬Û1Ó¬ fl¡1±1 √À1 õ∂øÓ¬ÀÈ¬± ¸—‡…±À1 Î¬◊»¬Û±√fl¡ øÚÌ«˚˛ fl¡ø1 Ó¬±1 ¬Û1± ·.¸±.Î¬◊. øÚÌ«˚˛

fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º

¬ÛXøÓ¬ (2) – Œ˜Ãø˘fl¡ Î¬◊»¬Û±√fl¡ ø¬ıÀù≠¯∏Ì õ∂øSê˚˛± –

12 = 2×2×3 = 22×31

18 = 2×3×3 = 21×32

≈√À˚˛±È¬± ¸—‡…±À1 ˘ø‚á¬ ‚±Ó¬˚≈Mê√ ¸±Ò±1Ì Î¬◊»¬Û±√fl¡1 ¬Û”1ÌÙ¬À˘˝◊√√ ¸—‡…± ≈√È¬±1 ·.¸±.Î¬◊. ˝√√í¬ıº

∴ 12 ’±1n∏ 18 1 ·.¸±.Î¬◊. = 21×31 = 6

¬ÛXøÓ¬ 3 – Sê˜-˝√√1Ì õ∂øSê˚˛± –

õ∂Ô˜ Ï¬±¬Û – Î¬±„√√1 ¸—‡…±ÀÈ¬±fl¡ ¸1n∏ÀÈ¬±À1 ˝√√1Ì fl¡ø1 ˆ¬±·À˙¯∏ øÚÌ«˚˛ fl¡ø1¬ı ˘±À·º

ø¡ZÓ¬œ˚˛ Ï¬±¬Û – ›¬Û11 ˝√√1Ì õ∂øSê˚˛±1 ˆ¬±Ê√fl¡fl¡ ¤˝◊√√¬ı±1 ˆ¬±Ê√… Òø1 ›¬Û11 ˝√√1Ì õ∂øSê˚˛±1

ˆ¬±·À˙À¯∏À1 ˝√√1Ì fl¡ø1¬ı ˘±À·º ˆ¬±·À˙¯∏ ˙”Ú… (0) ŒÚ±À˝√√±ª±Õ˘Àfl¡ ¤˝◊√√ õ∂øSê˚˛± Ê√±ø1 1±ø‡¬ı ˘±À·º

ˆ¬±·À˙¯∏ ˙”Ú… Œ¬Û±ª± Ï¬±¬Û1 ˆ¬±Ê√fl¡ÀÈ¬±Àª˝◊√√ øÚÀÌ«˚˛ ·.¸±.Î¬◊. ˝√√í¬ıº

12 18
12

1

6 12
12

2

0

˙±øsfl¡ ¸˜¸…± (word problems)1 ¸˜±Ò±ÚÓ¬ ·.¸±.Î¬◊.1 õ∂À˚˛±· –

Ó¬˘1 Î¬◊√±˝√√1ÌÀÈ¬± Œ˘±ª± ˚±›fl¡ –

¤È¬± Œ|ÌœÓ¬ 24 Ê√Ú ˘í1± ’±1n∏ 30 ·1±fl¡œ ŒÂ√±ª±˘œ ’±ÀÂ√º ¸˜±Ú ¸—‡…fl¡ ˘í1±-ŒÂ√±ª±˘œ
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Ôfl¡±Õfl¡ ¬Û‘Ôfl¡ ¬Û‘Ôfl¡ ˙±1œÓ¬ ¸Ê√±¬ıÕ˘ ˝√√íÀ˘ ¸fl¡À˘± ˘í1±-ŒÂ√±ª±˘œ ’ôLˆ¬≈«Mê√√ Œ˝√√±ª± ¤Àfl¡È¬± ˙±1œÓ¬

·ø1á¬Ó¬˜ øfl¡˜±Ú ¸—‡…fl¡ ˘í1± [¬ı± ŒÂ√±ª±˘œ] Ô±øfl¡¬ı ˘±ø·¬ı∑

õ∂øÓ¬ ˙±1œÓ¬ Ôfl¡± ·ø1á¬Ó¬˜ ˘í1± ¬ı± ŒÂ√±ª±˘œ1 ¸—‡…± ˝√√í¬ı 24 ’±1n∏ 30 1 ·.¸±.Î¬◊.º ¤øÓ¬˚˛±

24 ’±1n∏ 301 ·.¸±.Î¬◊. 6º ˝◊√√À˚˛˝◊√√ øÚÀÌ«˚˛ ¸—‡…±º

5.4.2 ¸±Ò±1Ì &øÌÓ¬fl¡ ’±1n∏ ˘ø‚á¬ ¸±Ò±1Ì &øÌÓ¬fl¡ –

8 ’±1n∏ 12 ¸—‡…± ≈√È¬± Œ˘±ª± ˚±›fl¡º

8 Œ1 ø¬ıˆ¬±Ê√… ¸fl¡À˘± ¸—‡…±˝◊√√ 81 &øÌÓ¬fl¡ ’±1n∏ 12 Œ1 ø¬ıˆ¬±Ê√… ¸fl¡À˘± ¸—‡…±˝◊√√ 121 &øÌÓ¬fl¡º

8 1 &øÌÓ¬fl¡À¬ı±1 ˝√√í˘ 8, 16, 24, 32, 40, 48, 56, 64, 72,......... [’¸œ˜Õ˘ ø¬ıô¶‘Ó¬]

12 1 &øÌÓ¬fl¡À¬ı±1 ˝√√í˘ 12, 24, 36, 48, 60, 72, .......... (’¸œ˜Õ˘ ø¬ıô¶‘Ó¬]

8 ’±1n∏ 12 1 ¸±Ò±1Ì &øÌÓ¬fl¡À¬ı±1 Δ˝√√ÀÂ√ 24, 48, 72, ..........º

¤˝◊√√ ¸±Ò±1Ì &øÌÓ¬fl¡1 Ó¬±ø˘fl¡±› ’¸œ˜Õ˘ ø¬ıô¶‘Ó¬º

8 ’±1n∏ 12 1 ˘ø‚á¬ ¸±Ò±1Ì &øÌÓ¬fl¡ [˘.¸±.&] ˝√√í˘ 24º

˘.¸±.& øÚÌ«˚˛ fl¡1±1 ¬ÛXøÓ¬ –

¬ÛXøÓ¬ (1) – ›¬Û1Ó¬ Œ√‡≈›ª±1 √À1 õ∂øÓ¬ÀÈ¬± ¸—‡…±1 &øÌÓ¬fl¡1 Ó¬±ø˘fl¡±1 ¬Û1± ¸±Ò±1Ì &øÌÓ¬fl¡

Î¬◊ø˘˚˛±˝◊√√ ˘.¸±.&. øÚÌ«˚˛ fl¡1± ˝√√˚˛º

¬ÛXøÓ¬ (2) – Œ˜Ãø˘fl¡ Î¬◊»¬Û±√fl¡ ø¬ıÀù≠¯∏Ì õ∂øSê˚˛±ñ Ò1±, ’±ø˜ 12 ’±1n∏ 18 1 ˘.¸±.& øÚÌ«˚˛

fl¡ø1¬ı ˘±À·º

12 = 2×2×3 = 22×31 ’±1n∏ 18 = 2×3×3 = 21×32

≈√À˚˛±È¬± ¸—‡…±ÀÓ¬ ›À˘±ª± õ∂øÓ¬ÀÈ¬± Œ˜Ãø˘fl¡ Î¬◊»¬Û±√fl¡1 ¬ı‘˝√√M√√˜ ¸—‡…±1 ¬Û”1ÌÙ¬À˘˝◊√√ ˝√√í˘ ¸—‡…±

≈√È¬±1 ˘.¸±.&º

·øÓ¬Àfl¡ 12 ’±1n∏ 18 1 ˘.¸±.&. = 22×32 = 2×2×3×3 = 36

≈√È¬± ¸—‡…±1 ˘.¸±.& ’±1n∏ ·.¸±.Î¬◊.1 ˜±Ê√1 ¸•§g –

Ó¬˘1 Ó¬±ø˘fl¡±1 Î¬◊√±˝√√1ÌÀfl¡˝◊√√È¬± Œ‰¬±ª± ˚±›fl¡º
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¸—‡…±1 Œ˚±1 ¸—‡…±1 Œ˚±11 ·.¸±.Î¬◊. ˘.¸±.&. ·.¸±.Î¬◊. ’±1n∏ ˘.¸±.&.1

¬Û”1ÌÙ¬˘ ¬Û”1ÌÙ¬˘

12 ’±1n∏ 18 216 6 36 216

16 ’±1n∏ 28 448 4 112 448

25 ’±1n∏ 35 875 5 175 875

Œ√‡± ·í˘ Œ˚ –

≈√È¬± ÒÚ±Rfl¡ ¸—‡…±1 ¬Û”1ÌÙ¬˘ = ¸—‡…± ≈√È¬±1 ·.¸±.Î¬◊ ’±1n∏ ˘.¸±.&.1 ¬Û”1ÌÙ¬˘º

Ó¬˘1 õ∂ùü ≈√È¬±1 Î¬◊M√√1 ø√˚˛± –

E18. ≈√È¬± ¬Û1¶Û1 Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…±1 ·.¸±.Î¬◊. øfl¡∑

E19. ≈√È¬± ¸—‡…±1 ·.¸±.Î¬◊ ’±1n∏ ˘.¸±.&. SêÀ˜ 8 ’±1n∏ 96º ¤È¬± ¸—‡…± 24 ˝√√íÀ˘, ’±ÚÀÈ¬±

øfl¡ ˝√√í¬ı∑

5.5 ¬Û±È¬œ·øÌÓ¬ ’±1n∏ ˝◊√√˚˛±1 õ∂À˚˛±· –

A. ‹øfl¡fl¡ øÚ˚˛˜ –

20 Ê√Ú ˘í1±-ŒÂ√±ª±˘œfl¡ ¸˜±ÀÚ ¬Û“±‰¬È¬± √˘Ó¬ ˆ¬·±¬ı ˘±À·º ’±ø˜ Ó¬˘1 õ∂øSê˚˛±À1 ’±· ¬ı±øÏ¬ˇ˜º

õ∂øÓ¬ÀÈ¬± √˘1 ¬ı±À¬ı Í¬±˝◊√√ øÚø«√©Ü fl¡ø1 õ∂ÔÀ˜ ¤Ê√Ú ˘í1± ¬ı± ŒÂ√±ª±˘œfl¡ Œ¸˝◊√√ Í¬±˝◊√√Ó¬ 1‡± ˝√√í˘º

[Ó¬˘1 ø‰¬S Œ‰¬±ª±º]

20 Ê√Ú1 ¬Û1± 5 Ê√Ú Œ˚±ª±Ó¬ 20-5= 15 Ê√Ú Ô±øfl¡˘º ø¡ZÓ¬œ˚˛ ¤Ê√Ú Δ˘ õ∂Ô˜Ê√Ú1 ˘·Ó¬ 1‡±

˝√√í˘º [Ó¬˘1 ø‰¬S Œ‰¬±ª±º]
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’±1n∏ 5 Ê√Ú Œ˚±ª±Ó¬ ¤˝◊√√¬ı±1 15–5 = 10 Ê√Ú Ô±øfl¡˘º Œ¸˝◊√√√À1 õ∂øÓ¬ √˘Ó¬ Ó‘¬Ó¬œ˚˛ ¤Ê√ÚÀfl¡±

1‡± ˝√√í˘º [Ó¬˘1 ø‰¬S Œ‰¬±ª±º]

’±1n∏ 5 Ê√Ú Œ˚±ª±Ó¬ ¤˝◊√√¬ı±1 Ô±øfl¡˘ 10–5 = 5 Ê√Úº ¤˝◊√√ 5 Ê√ÚÀfl¡± ¤Ê√Ú ¤Ê√ÚÕfl¡ õ∂øÓ¬ √˘Ó¬

1‡± ˝√√í˘º [Ó¬˘1 ø‰¬S Œ‰¬±ª±º]

¤øÓ¬˚˛± ’ªø˙©Ü Ô±øfl¡˘ 5–5 = 0

Œ√‡± ·í˘ Œ˚ õ∂øÓ¬ √˘Ó¬ 4 Ê√ÚÕfl¡ ˘í1±-ŒÂ√±ª±˘œ Ô±øfl¡˘º øfl¡c ’±ø˜ Ê√±ÀÚ“± Œ˚ 201 ¬Û1±

5 Î¬◊ø˘˚˛±˝◊√√ ’±øÚ¬ı ¬Û1± ¸—‡…± ˝√√í˘ 20÷5º

∴ ’±ø˜ fl¡í¬ı ¬Û±À1“± Œ˚,

˚ø√ ¸˜±Ú ¸—‡…fl¡ Ôfl¡± 5È¬± √˘Ó¬ 20 Ê√Ú ˘í1±-ŒÂ√±ª±˘œ Ô±Àfl¡, ŒÓ¬ÀôL 1È¬± √˘Ó¬ Ô±øfl¡¬ı 20÷5

=4 Ê√Ú Â√±S-Â√±Sœº

’±Ú Œfl¡˝◊√√È¬±˜±Ú Î¬◊√±˝√√1Ì ˝√√í˘ñ

(i) ¸˜±Ú ŒÊ√±‡1 5È¬± ¬Û±SÓ¬ 20 ø˘È¬±1 ·±‡œ1 Òø1À˘, 1 È¬± ¬Û±SÓ¬ Òø1¬ı 20÷5 = 4 ø˘È¬±1º

(ii) 5 ø˜. ø1¬ıÚ1 √±˜ 20.00 È¬fl¡± ˝√√íÀ˘, 1 ø˜. ø1¬ıÚ1 √±˜ ˝√√í¬ı 20.00÷5 = 4.00 È¬fl¡±º

¤øÓ¬˚˛± ¤È¬±1 ˜±Ú Ê√Ú± Ô±øfl¡À˘ ¤È¬±Ó¬Õfl¡ ’øÒfl¡1 ˜±Ú øÚÌ«˚˛ fl¡À1“±º

¤È¬± fl¡˘˜1 √±˜ 8.00 È¬fl¡± ˝√√íÀ˘ 3È¬± fl¡˘˜1 √±˜ øfl¡˜±Ú ˝√√í¬ı∑

¶Û©ÜÓ¬– 3È¬± fl¡˘˜1 √±˜ ˝√√í¬ı [8.00+8.00+8.00) È¬fl¡±º øfl¡c ’±ø˜ Ê√±ÀÚ“± Œ˚ 8+8+8 =

8×3º

∴ 3È¬± fl¡˘˜1 √±˜ = 8.00 È¬fl¡± ×3

’±ø˜ Œ√ø‡À˘“± Œ˚,
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1È¬± fl¡˘˜1 √±˜ 8.00 È¬fl¡± ˝√√íÀ˘ 3È¬± fl¡˘˜1 √±˜ = 8.00 È¬fl¡± × 3= 24.00 È¬fl¡±º ¤Àfl¡ Ò1Ì1

’±Ú Œfl¡˝◊√√È¬±˜±Ú Î¬◊√±˝√√1Ì ˝√√í˘,

(iii) 1 Œ¬ÛÀfl¡È¬ øÚ˜‡1 ›Ê√Ú 600 ¢∂±– ˝√√íÀ˘ 4 Œ¬ÛÀfl¡È¬ øÚ˜‡1 ›Ê√Ú ˝√√í¬ı 600 ¢∂±– × 4 =

2400 ¢∂±– = 2.400 øfl¡–¢∂±–º

(iv) 1 È¬± ŒÓ¬˘1 ¬ıÈ¬˘Ó¬ 12 øfl¡–¢∂±– ŒÓ¬˘ Òø1À˘ 5È¬± ¤ÀÚ ¬ıÈ¬˘Ó¬ Òø1¬ı 12 øfl¡–¢∂± × 5 =

60 øfl¡–¢∂±–º

›¬Û11 ’±À˘±‰¬Ú± ø¬ıÀù≠¯∏Ì fl¡À1“± ’±˝√√“±º

›¬Û11 õ∂ÀÓ¬…fl¡ Î¬◊√±˝√√1ÌÀÓ¬ ≈√È¬±Õfl¡ ‰¬˘fl¡ ’±ÀÂ√º Ó¬˘1 Ó¬±ø˘fl¡± Œ‰¬±ª±º

Î¬◊√± √̋√1Ì õ∂Ô˜ ‰¬˘fl¡ ø¡ZÓ¬œ˚˛ ‰¬˘fl¡

(i) ¬Û±S1 ¸—‡…± Ò±1fl¡Q

(ii) Δ√‚«… ˜”˘…

(iii) Œ¬ÛÀfl¡È¬1 ¸—‡…± ›Ê√Ú

(iv) ¬ıÈ¬˘1 ¸—‡… Ò±1fl¡Q

›¬Û11 õ∂øÓ¬ÀÈ¬± Î¬◊√±˝√√1ÌÀÓ¬ õ∂Ô˜ ‰¬˘fl¡ ø˚˜±Ú &Ì ¬ı±ÀÏ¬ˇ, ø¡ZÓ¬œ˚˛ ‰¬˘Àfl¡± ø¸˜±Ú &ÀÌ˝◊√√ ¬ı±ÀÏ¬ˇº

Œ˚ÀÚ –

¬Û±S1 ¸—‡…± ≈√&Ì ˝√√íÀ˘, Ò±1fl¡Q› ≈√&Ì ˝√√í¬ıº

Δ√‚«… øÓ¬øÚ&Ì ¬ı±øÏ¬ˇÀ˘, ˜”˘…› øÓ¬øÚ&Ì ¬ı±øÏ¬ˇ¬ıº ˝◊√√Ó¬…±ø√º

Œ¸À˚˛À˝√√ ’±ø˜ fl¡í¬ı ¬Û±À1“± Œ˚ñ

(i) ¬ıUÓ¬1 ˜±Ú Ê√Ú± Ô±øfl¡À˘ ¤È¬±1 ˜±Ú Î¬◊ø˘˚˛±¬ıÕ˘ ˝√√1Ì fl¡1± ˝√√˚˛º

(ii) ¤È¬±1 ˜±Ú Ê√Ú± Ô±øfl¡À˘ ¬ıUÓ¬1 ˜±Ú Î¬◊ø˘˚˛±¬ıÕ˘ ¬Û”1Ì fl¡1± ˝√√˚˛º

¤È¬± ø˚˜±Ú &Ì ¬ı±ÀÏ¬ˇ ’±ÚÀÈ¬±› ø¸˜±Ú &Ì ¬ıÏ¬ˇ± ≈√È¬± ‰¬˘fl¡fl¡ õ∂Ó¬…é¬ ¸˜±Ú≈¬Û±Ó¬œ Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º

ø¬ı¬Û1œÓ¬ ¸˜±Ú≈¬Û±Ó¬œ ‰¬˘fl¡ –

Ó¬˘1 ’ª¶ö±Àfl¡˝◊√√È¬± ø¬ıÀ¬ı‰¬Ú± fl¡1± ˚±›fl¡º

3 Ê√Ú |ø˜Àfl¡ ¤È¬± fl¡±˜ 5 ø√ÚÓ¬ ¸˜±5 fl¡ø1¬ı ¬Û±À1º 1 Ê√Ú |ø˜Àfl¡ ’fl¡À˘ fl¡ø1¬ı ˘·± ˝√√íÀ˘

fl¡±˜ÀÈ¬± ¸˜±5 fl¡ø1¬ıÕ˘ øfl¡˜±Ú ø√Ú ˘±ø·¬ı∑ ’øˆ¬:Ó¬±˝◊√√ ’±˜±fl¡ fl¡˚˛ Œ˚ |ø˜fl¡Ê√ÀÚ fl¡±˜ÀÈ¬± ¸˜±5

fl¡ø1¬ı 5+5+5 = 5×3 ø√ÚÓ¬º

·øÓ¬Àfl¡ 3 Ê√Ú |ø˜Àfl¡ 5 ø√ÚÓ¬ ¸˜±5 fl¡1± fl¡±˜ÀÈ¬± 1 Ê√Ú |ø˜Àfl¡ ¸˜±5 fl¡ø1¬ıÕ˘ ˘·± ¸˜˚˛

= 5×3 = 15 ø√Úº
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¤ÀÚ Î¬◊√±˝√√1Ì ’±1n∏ ˝√√í˘ñ

(i) 8 Ê√Ú ˜±Ú≈À˝√√ øfl¡Â≈√ ‡±√… 5 ø√ÚÓ¬ ‡±˝◊√√ Œ˙¯∏ fl¡ø1À˘, 1 Ê√Ú ˜±Ú≈˝√√fl¡ Œ¸˝◊√√ ‡±√… Œ˙¯∏ fl¡ø1¬ıÕ˘

¸˜˚˛ ˘±ø·¬ı 5×8 = 40 ø√Úº

(ii) 1 Ê√Ú ˜±Ú≈À˝√√ Œfl¡±ÀÚ± ¤È¬± fl¡±˜ 24 ø√ÚÓ¬ Œ˙¯∏ fl¡ø1À˘, 3 Ê√Ú ˜±Ú≈˝√√fl¡ Œ¸˝◊√√ fl¡±˜ÀÈ¬± Œ˙¯∏

fl¡ø1¬ıÕ˘ ˘±ø·¬ı 24÷3 = 8 ø√Úº

(iii) 1 Ê√Ú ˜±Ú≈À˝√√ 30 ø√ÚÓ¬ ‡±˝◊√√ Œ˙¯∏ fl¡ø1¬ı ¬Û1± øfl¡Â≈√ ¬Ûø1˜±Ì1 ‡±√… 5 Ê√Ú ˜±Ú≈À˝√√ ‡±˝◊√√ Œ˙¯∏

fl¡ø1¬ı 30÷5 = 6 ø√ÚÓ¬º

›¬Û11 Î¬◊√±˝√√1Ì1 ‰¬˘fl¡Àfl¡˝◊√√È¬± ˝√√í˘ñ

Î¬◊√± √̋√1Ì õ∂Ô˜ ‰¬˘fl¡ ø¡ZÓ¬œ˚˛ ‰¬˘fl¡

(i) ˜±Ú≈˝√√1 ¸—‡…± ‡±√… Œ˙¯∏ fl¡1±1 ¸˜˚˛

(ii) ˜±Ú≈˝√√1 ¸—‡…± fl¡±˜ Œ˙¯∏ fl¡1±1 ¸˜˚˛

(iii) ˜±Ú≈˝√√1 ¸—‡…± ‡±√… Œ˙¯∏ fl¡1±1 ¸˜˚˛

Œ√‡± ·í˘ Œ˚ñ

õ∂Ô˜ ‰¬˘fl¡ ≈√&Ì ¬ı±øÏ¬ˇÀ˘ ø¡ZÓ¬œ˚˛ ‰¬˘fl¡ ’±Ò± ˝√√˚˛º õ∂Ô˜ ‰¬˘fl¡ ¤fl¡‰¬Ó≈¬Ô«±—˙ ˝√√íÀ˘ ø¡ZÓ¬œ˚˛ ‰¬˘fl¡

‰¬±ø1&Ì ˝√√˚˛º

¤ÀÚ ‰¬˘fl¡1 Œ˚±1fl¡ ø¬ı¬Û1œÓ¬ ¸˜±Ú≈¬Û±Ó¬œ Œ¬ı±˘± ˝√√˚˛º

fl¡±˜ ’±1n∏ ¸˜˚˛ ¸•§gœ˚˛ ¸˜¸…± ¸˜±Ò±ÚÓ¬ ‹øfl¡fl¡ øÚ˚˛˜1 õ∂À˚˛±· –

Ó¬˘1 Î¬◊√±˝√√1ÌÀÈ¬± ø¬ıÀ¬ı‰¬Ú± fl¡1± ˚±›fl¡ –

Î¬◊√±˝√√1Ì –

A Œ˚˛ Œfl¡±ÀÚ± ¤È¬± fl¡±˜ Œ˙¯∏ fl¡À1 24 ø√ÚÓ¬ ’±1n∏ B Œ˚˛ Œ¸˝◊ fl¡±˜ÀÈ¬± Œ˙¯∏ fl¡ø1¬ı ¬Û±À1 18

ø√ÚÓ¬º A ’±1n∏ B Œ˚˛ ¤Àfl¡˘À· fl¡±˜ÀÈ¬± ’±1y fl¡ø1À˘º 4 ø√Ú1 ¬Û±Â√Ó¬ A Œ˚˛ fl¡±˜ÀÈ¬± ¤ø1 ø√À˘º

fl¡±˜ÀÈ¬± Œ˙¯∏ ˝√√í¬ıÕ˘ ˜≈Í¬ÀÓ¬ øfl¡˜±Ú ø√Ú ˘±ø·¬ı∑

¸˜±Ò±Ú –

A Œ˚˛ fl¡±˜ÀÈ¬± fl¡ø1¬ı ¬Û±À1 24 ø√ÚÓ¬º

∴ A Œ˚˛ 1ø√ÚÓ¬ fl¡±˜ÀÈ¬±1 
24
1

 ’—˙ fl¡À1º

B Œ˚˛ fl¡±˜ÀÈ¬± fl¡ø1¬ı ¬Û±À1 18 ø√ÚÓ¬º
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∴ B Œ˚˛ 1 ø√ÚÓ¬ fl¡±˜ÀÈ¬±1 
18
1

 ’—˙ fl¡À1º

∴ A ’±1n∏ B Œ˚˛ ¤Àfl¡˘À· 1 ø√ÚÓ¬ fl¡ø1¬ı fl¡±˜ÀÈ¬±1  
72
7

72
43

18
1

24
1

=
+

=+  ’—˙º

∴ A ’±1n∏ B Œ˚˛ ¤Àfl¡˘À· 4 ø√ÚÓ¬ fl¡ø1¬ı fl¡±˜ÀÈ¬±1 
18
74

72
7

=×  ’—˙º

4 ø√Ú1 ¬Û±Â√Ó¬ ¬ı±fl¡œ Ô±øfl¡˘ fl¡±˜ÀÈ¬±1 
18
11

18
718

18
71 =

−
=−  ’—˙º

B Œ˚˛ 1 ø√ÚÓ¬ fl¡±˜ÀÈ¬±1 
18
1

 ’—˙ fl¡ø1¬ı ¬Û±À1º

∴ B Œ˚˛ ¬ı±fl¡œ 
18
11

 ’—˙ Œ˙¯∏ fl¡ø1¬ı 11
1

18
18
11

18
1

18
11

=×=÷  ø√ÚÓ¬º

∴ fl¡±˜ÀÈ¬±Ó¬ ˘·± ˜≈Í¬ ¸˜˚˛ = 4+11 = 15 ø√Úº

‹øfl¡fl¡ øÚ˚˛˜1 õ∂À˚˛±·1 Œé¬SÓ¬ ¸±Ò±1Ìˆ¬±Àª ˜Ú fl¡ø1¬ı˘·œ˚˛± Œ˚ –

 Œfl¡±ÀÚ± ¤fl¡ øÚø√«√∏©Ü ¤fl¡fl¡ ¸˜˚˛Ó¬ fl¡1± fl¡±˜ =  (i)
Œ˙¯∏ fl¡1± ˜≈Í¬ fl¡±˜

Œ˙¯∏ fl¡1± ˜≈Í¬ ¸˜˚˛

 ¬õ∂À ˛̊±Ê√Úœ ˛̊ ˜≈Í¬ ¸˜˚˛ =  (ii)
fl¡ø1¬ı ˘·± fl¡±˜

¤fl¡fl¡ ¸˜˚Ǫ́¬ fl¡1± fl¡±˜

ø¬ı–^–ñ ¤fl¡fl¡ ¸˜˚˛ Δ˝√√ÀÂ√ 1 ‚∞I◊±, 1 ø√Ú, 1 ˜±˝√√, 1 ¬ıÂ√1 ’±ø√º

(B) ˙Ó¬±—˙1 ·ÌÚ± –

˙Ó¬±—˙1 ’Ô« Δ˝√√ÀÂ√ ¤˙1 øˆ¬Ó¬11 ’—˙º

˙Ó¬±—˙1 ¬ı…ª˝√√±11 Ó¬˘1 ’ª¶ö±ÀÈ¬± ø¬ıÀ¬ı‰¬Ú± fl¡1± ˝√√›fl¡ –

A ’±1n∏ B ≈√Ê√Ú Â√±Sº ¤È¬± ¬Û1œé¬±Ó¬ A Œ˚˛ ˜≈Í¬ Ú•§1 80 1 øˆ¬Ó¬1Ó¬ 64 Ú•§1 ¬Û±À˘º B Œ˚˛

¤ÀÚ ’±Ú ¤È¬± ¬Û1œé¬±Ó¬ ˜≈Í¬ Ú•§1 75 1 øˆ¬Ó¬1Ó¬ 63 ¬Û±À˘º

fl¡±1 Ù¬˘±Ù¬˘ Œ¬ıøÂ√ ˆ¬±˘∑ ¤˝◊√√ fl¡Ô±ÀÈ¬± ˜≈Í¬ Ú•§1 ¤Àfl¡ Œ˝√√±ª±À˝√√“ÀÓ¬Ú ’±ø˜ ¸˝√√Ê√ÀÓ¬ fl¡í¬ı

¬Û±ø1À˘“±À˝√√“ÀÓ¬Úº

·øÓ¬Àfl¡ ’±ø˜ ≈√À˚˛±È¬± Œé¬SÀÓ¬ ˜≈Í¬ Ú•§1 100 ¬ı≈ø˘ Òø1À˘ øfl¡ ˝√√˚˛ Œ‰¬±ª± ˚±›fl¡ –

˜≈Í¬ Ú•§1 80 1 øˆ¬Ó¬1Ó¬ A Œ˚˛ ¬Û±˝◊√√ÀÂ√ 64º

∴ ˜≈Í¬ Ú•§1 100 1 øˆ¬Ó¬1Ó¬ A Œ˚˛ ¬Û±¬ı 80100
80
64

=×

’Ô«±» ’±ø˜ fl¡í¬ı ¬Û±À1“± Œ˚ ˜≈Í¬ 100 1 øˆ¬Ó¬1Ó¬ 80 ¬Û±˝◊√√ÀÂ√ ¬ı±À¬ı A Œ˚˛ Œ¬Û±ª± Ú•§1 80%º
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Œ¸ ◊̋√√√À1,

˜≈Í¬ Ú•§1 75 1 øˆ¬Ó¬1Ó¬ B Œ˚˛ ¬Û±˝◊√√ÀÂ√ 63º

∴ ˜≈Í¬ 100 øˆ¬Ó¬1Ó¬ B Œ˚˛ ¬Û±¬ı 84100
75
63

=× º

B Œ˚˛ ˜≈Í¬ 100 1 øˆ¬Ó¬1Ó¬ 84 Œ¬Û±ª± ¬ı±À¬ı B 1 Ú•§1 = 84%º

∴ B 1 Ù¬˘±Ù¬˘ Œ¬ıøÂ√ ˆ¬±˘º

·øÓ¬Àfl¡ ’±ø˜ Ê√±øÚ¬ı ¬Û±ø1À˘“± Œ˚ –

(i) Ó≈¬˘Ú± fl¡ø1¬ı ˘·± ≈È¬± ¸—‡…±1 ø¡ZÓ¬œ˚˛ÀÈ¬± 100 ˝√√íÀ˘ Ó≈¬˘Ú± fl¡ø1 Œ¬Û±ª± ¸—‡…±ÀÈ¬± Δ˝√√ÀÂ√

˙Ó¬±—˙º

(ii) p ’±1n∏ q 1 ˜±Ê√1 Ó≈¬˘Ú±Ó¬ ’±ø˜ ¬Û±›“ %100
q
p
×  ø˚ ¤È¬± ˙Ó¬±—˙º

˙Ó¬±—˙1 õ∂À˚˛±· –

Ó¬˘1 ¬Ûø1ø¶öøÓ¬Àfl¡˝◊√√È¬±Ó¬ ˙Ó¬±—˙1 ¬ıU˘ õ∂À˚˛±· Œ√‡± ˚±˚˛º

(i) ¬ı…ª¸±˚˛1 Œé¬SÓ¬ ˘±ˆ¬ ¬ı± Œ˘±fl¡‰¬±Úfl¡ øfl¡Ú±√±˜1 ˙Ó¬±—˙ ø˝√√‰¬±À¬Û õ∂√˙«Ú fl¡1± ˝√√˚˛º

ëë12% ˘±ˆ¬íí ¬ı≈ø˘ fl¡íÀ˘ øfl¡Ú±√±˜1 12% ˘±ˆ¬ Œ˝√√±ª± ¬ı≈Ê√±˚˛º

(ii) Ÿ¬Ì1 Œé¬SÓ¬ õ∂√M√√ ¸≈Ó¬fl¡ ˜”˘ÒÚ1 ˙Ó¬±—˙À1 ¬ı≈ÀÊ√±ª± ˝√√˚˛º ëë¬ı±ø¯∏«fl¡ ¸≈Ó¬1 ˝√√±1 10%íí ¬ı≈ø˘À˘

˜”˘ÒÚ1 10% ¸≈Ó¬ ¬ı≈Ê√±˚˛º

(iii) Î¬◊»¬Û±√Ú1 Œé¬SÓ¬ Œ˝√√±ª± ¬ı‘øX ¬ı± ˝}√√±¸fl¡ õ∂±Ôø˜fl¡ Î¬◊»¬Û±√Ú1 ˙Ó¬±—˙À1 ¬ı≈Ê√±˚˛º

(a) ˘±ˆ¬ ’±1n∏ Œ˘±fl¡‰¬±Ú –

¬ı…ª¸±˚˛Ó¬ ¬ı…ª˝√√+Ó¬ ˙sÀfl¡˝◊√√È¬± Δ˝√√ÀÂ√ñ

øfl¡Ú±√±˜ (C.P.), Œ¬ı‰¬±√±˜ (S.P.), ˘±ˆ¬ = S.P. – C.P. ’±1n∏ Œ˘±fl¡‰¬±Ú = C.P. – S.P.

˘±ˆ¬% = øfl¡Ú±√±˜1 ˙Ó¬±—˙

˘±ˆ¬

C.P. 100= S.P – C.P.
C.P.× ×= 100

Œ˘±fl¡‰¬±Ú% 

¬ı…ª¸±˚˛1 ¬ı±À¬ı ¸±˜¢∂œ øfl¡ÀÚ±ÀÓ¬ ¬Ûø1¬ı˝√√Ú1 ‡1Â√ ¬ı± ŒÓ¬ÀÚ ’±Ú Œfl¡±ÀÚ± ’øÓ¬ø1Mê√ ‡1Â√ Ô±øfl¡À˘

øfl¡Ú±√±˜1 Δ¸ÀÓ¬ Ó¬±fl¡ Œ˚±· ø√ ˜≈Í¬ øfl¡Ú±√±˜ ¬ı≈ø˘ Ò1± ˝√√˚˛ ’±1n∏ ˘±ˆ¬ ¬ı± Œ˘±fl¡‰¬±Úfl¡ ¤˝◊√√ ˜≈Í¬ ‡1Â√1

˙Ó¬±—˙ ø˝√√‰¬±À¬Û Œ√‡≈›ª± ˝√√˚˛º
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Œ¬ı‰¬±√±˜ (S.P) ¬ı± øfl¡Ú±√±˜ (C.P) øÚÌ«˚˛1 ¸≈ø¬ıÒ±ÀÔ« Ó¬˘1 ¸”SÀfl¡˝◊√√È¬± ¬ı…ª˝√√±1 fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1 –

˘±ˆ¬

S.P.
100

C.P.
100+ %=

Œ˘±fl¡‰¬±Ú

S.P.
100

C.P.
100– % =

(b) ¸≈Ó¬ ·ÌÚ± –

’±ø˜ Œ¬ı—fl¡Ó¬ ÒÚ Ê√˜±› Ô›“ ’±1n∏ Ÿ¬Ì ø˝√√‰¬±À¬Û ˘›“º ÒÚ Ê√˜± ÔíÀ˘ Œ¬ı—Àfl¡ ’±˜±fl¡ ¸≈Ó¬ ø√À˚˛

’±1n∏ Ÿ¬Ì ˘íÀ˘ ’±ø˜ Œ¬ı—fl¡fl¡ ¸≈Ó¬ ø√›“º

¤˝◊√ ¸≈Ó¬ øfl¡√À1 ·ÌÚ± fl¡1± ˝√√˚˛∑

ÒÚ Ê√˜± ’±1n∏ Ÿ¬Ì ø˝√√‰¬±À¬Û Œ˘±ª± Î¬◊ˆ¬˚˛ Œé¬SÀÓ¬ Œ¬ı—Àfl¡ ¸≈Ó¬1 ˝√√±1 Œ‚±¯∏Ì± fl¡À1º

¤ÀÚ Œé¬SÓ¬ ’±˜±1 fl¡±˜ ˝√√í˘ñ

[i] øfl¡ ¬Ûø1˜±Ì1 ÒÚ Ê√˜± Ôí˜ ¬ı± Ÿ¬Ì ˘í˜ øÍ¬fl¡ fl¡1±º

(ii) øfl¡˜±Ú ¸˜˚˛1 ¬ı±À¬ı ’±ø˜ Ê√˜± Ôí˜ ¬ı± Ÿ¬Ì ˘í˜ øÍ¬fl¡ fl¡1±º

Ò1± ˝√√í˘, ÒÚ1 ¬Ûø1˜±Ì ˝√√í˘ 'P' ’±1n∏ ¸˜˚˛1 ¬Ûø1˜±Ì ˝√√í˘ 't' ¬ıÂ√1 ’±1n∏ Œ¬ı—Àfl¡ Œ‚±¯∏Ì± fl¡1±

¬ı±ø¯∏«fl¡ ¸≈Ó¬1 ˝√√±1 'r%'º Ÿ¬Ì1 Œé¬SÓ¬ ˜≈Í¬ ¸˜˚˛1 ’ôLÓ¬ øfl¡˜±Ú ¸≈Ó¬ ø√¬ı ˘±ø·¬ı ’±1n∏ ˜≈Í¬ÀÓ¬ øfl¡˜±Ú

ÒÚ ¬Ûø1À˙±Ò fl¡ø1¬ı ˘±ø·¬ı∑

·ÌÚ± –

¬ı±ø¯∏«fl¡ ¸≈Ó¬1 ˝√√±1 r% ˜±ÀÚ 100 È¬fl¡± ˜”˘ÒÚÓ¬ 1 ¬ıÂ√11 ¸≈Ó¬ r È¬fl¡±º

·øÓ¬Àfl¡ 1 È¬fl¡± ˜”˘ÒÚÓ¬ 1 ¬ıÂ√11 ¸≈Ó¬ = 
100

r
 È¬fl¡±

’±1n∏ P È¬fl¡± ˜”˘ÒÚ1 1 ¬ıÂ√11 ¸≈Ó¬ = 
100
PrP

100
r

=×  È¬fl¡±

∴ P È¬fl¡± ˜”˘ÒÚÓ¬ 't' ¬ıÂ√11 ¸≈Ó¬ = 
100

tPrt
100
Pr

=×  È¬fl¡±

¤ÀÚ√À1, ¸≈Ó¬ (I) = →            
100

tPr
 øÚ˚˛˜ (1) [I.P.t.r.– øÚ˚˛˜]

¤øÓ¬˚˛±  't' ¬ıÂ√11 Œ˙¯∏Ó¬ ¬Ûø1À˙±Ò fl¡ø1¬ı ˘·± ˜≈Í¬ ÒÚ,

¸¬ı‘øX˜”˘ (A) = P + 1

100
tPrPA   +=⇒
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→⎟
⎠
⎞

⎜
⎝
⎛ +=⇒        

100
rt1PA  øÚ˚˛˜ (2) [A.P.t.r.– øÚ˚˛˜]

– øÚ˚˛˜-(1)1 õ∂À˚˛±· – – øÚ˚˛˜-(2)1 õ∂À˚˛±· –

õ∂√M√√ øÚÀÌ«˚˛ õ∂√M√√ øÚÀÌ«˚˛

P, t, r I P, t, r A

P, r, I t P, r, A t

P, I, t r P, t, A r

I, t, r P A, t, r P

ŒÓ¬±˜±1 õ∂·øÓ¬1 ‡øÓ¬˚˛±Ú Œ˘±ª± –

E20. ·øÌÓ¬1 1‡Ú ¬Û±Í¬…¬Û≈øÔ1 √±˜ ¸±ø˝√√Ó¬…1 1‡Ú ¬Û±Í¬…¬Û≈øÔ1 √±˜Ó¬Õfl¡ 2 È¬fl¡± Œ¬ıøÂ√º ¸±ø˝√√Ó¬…1

5 ‡Ú ¬Û±Í¬…¬Û≈øÔ1 √±˜ 3 ‡Ú ·øÌÓ¬1 ¬Û±Í¬…¬Û≈øÔ1 √±˜Ó¬Õfl¡ 38 È¬fl¡± Œ¬ıøÂ√ ˝√√íÀ˘, õ∂øÓ¬‡Ú ¸±ø˝√√Ó¬…1

¬Û±Í¬…¬Û≈øÔ1 √±˜ øfl¡˜±Ú∑

E21 3 Ê√Ú ˜±Ú≈À˝√√ 8 ø√ÚÓ¬ ¤È¬± fl¡±˜1 ’±Ò± ’—˙ ¸•Û”Ì« fl¡ø1À˘º Ó¬±À1 1 Ê√ÀÚ fl¡±˜ ¤ø1

ø√À˘, ¬ı±fl¡œ ’±Ò± ’—˙ fl¡±˜ øfl¡˜±Ú ø√ÚÓ¬ ¸•Û”Ì« ˝√√í¬ı∑

E22. Œ·±¬Û±À˘ ¬ı±ø¯∏«fl¡ 12% ¸1˘ ¸≈Ó¬1 ˝√√±1Ó¬ øfl¡Â≈√ ÒÚ Ò±À1 ˘íÀ˘º 5 ¬ıÂ√11 ¬Û±Â√Ó¬ Ò±1

¬Ûø1À˙±Ò1 ¬ı±À¬ı ˜≈Í¬ÀÓ¬ 1280 È¬fl¡± ø√¬ı ˘±ø·À˘, ŒÓ¬›“ øfl¡˜±Ú È¬fl¡± Ò±1 Δ˘øÂ√˘ øÚÌ«˚˛ fl¡1±º

5.6 ¸±˜1øÌ ˜±À1“± ’±˝√√“± –

õ∂±Ôø˜fl¡ ø¬ı√…±˘˚˛1 ·øÌÓ¬1 ¬Û±Í¬…Sê˜Ó¬ ’ôLˆ¬≈«Mê√ ‰¬±ø1ø¬ıÒ ¸—‡…± õ∂Ì±˘œ ˝√√í˘ñ

ñ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…± (N) – 1, 2, 3,4, ................

ñ ¬Û”Ì« ¸—‡…± (W) – 0, 1, 2, 3, ............

ñ ’‡G ¸—‡…± (Z) – ............, –4, –3, –2, –1, 0, +1, +2, +3,.......

ñ ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…± (Q) – q
p

 (p, q ’‡G ’±1n∏ 0q ≠ ) ’±fl¡±11 ¸fl¡À˘± ¸—‡…±º

ø¬ıøˆ¬iß ¸—‡…±1 ¸—˝√√øÓ¬Ó¬ Œ˚±·1 Ò˜« –

(i) N, W, Z ’±1n∏ Q Ó¬ Œ˚±· ’±¬ıXº

(ii) N,W, Z ’±1n∏ Q Ó¬ Œ˚±· Sê˜ø¬ıøÚÀ˜˚˛ ’±1n∏ ¸±˝√√‰¬˚«œº

(iii) W, Z ’±1n∏ Q Ó¬ Œ˚±·¸±À¬ÛÀé¬ ’Àˆ¬√ ’±ÀÂ√ ’±1n∏ ˝◊√√ ˝√√í˘ ˙”Ú… (0)º

(iv) Z ’±1n∏ Q Ó¬ Œ˚±·±Rfl¡ ø¬ı¬Û1œÓ¬ ’±ÀÂ√º
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ø¬ıøˆ¬iß ¸—‡…±1 ¸—˝√√øÓ¬Ó¬ ¬Û”1Ì1 Ò˜« –

(i) N, W, Z ’±1n∏ Q Ó¬ ¬Û”1Ì ’±¬ıXº

(ii) N,W, Z ’±1n∏ Q Ó¬ ¬Û”1Ì Sê˜ø¬ıøÚÀ˜˚˛ ’±1n∏ ¸±˝√√‰¬˚«œº

(iii) N, W, Z ’±1n∏ Q Ó¬ ¬Û”1Ì¸±À¬ÛÀé¬ ’Àˆ¬√ ’±ÀÂ√ ’±1n∏ ˝◊√√ ˝√√í˘ 1º

(iv) Q Ó¬ &Ì±Rfl¡ ø¬ı¬Û1œÓ¬ ’±ÀÂ√º

(v) N, W, Z ’±1n∏ Q Ó¬ Œ˚±·1 ›¬Û1Ó¬ ¬Û”1Ì1 ø¬ıÓ¬1Ì ø¬ıøÒ ’±ÀÂ√º

¤È¬± ¬Ûø1À˜˚˛ ¸—‡…±fl¡ñ

(i) ˝√√11 2 ’±1n∏ 5 1 ¬ı±ø˝√√À1 ’±Ú Î¬◊»¬Û±√fl¡ Ú±Ô±øfl¡À˘ ¬Ûø1¸˜±5 √˙ø˜fl¡Ó¬ õ∂fl¡±˙ fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º

(ii) ˝√√11 2 ’±1n∏ 5 1 ¬ı±ø˝√√À1 ’±Ú Î¬◊»¬Û±√fl¡ Ô±øfl¡À˘ ’¬Ûø1¸˜±5 √˙ø˜fl¡Ó¬ õ∂fl¡±˙ fl¡ø1¬ı ¬Û±ø1º

≈√˝◊√√ ¬ı± Ó¬ÀÓ¬±øÒfl¡ ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 ·.¸±.Î¬◊ øÚÌ«˚˛Ó¬ ¸±Ò±1Ì Œ˜Ãø˘fl¡ Î¬◊»¬Û±√fl¡ õ∂À˚˛±· fl¡ø1¬ı

¬Û±ø1º Œ¸˝◊√√√À1 ≈√˝◊√√ ¬ı± Ó¬ÀÓ¬±øÒfl¡ ¶§±ˆ¬±øªfl¡ ¸—‡…±1 ˘.¸±.Î¬◊ øÚÌ«˚˛Ó¬ ¸±Ò±1Ì &øÌÓ¬fl¡ ¬ı…ª˝√√±1 fl¡1±

√̋√̊ º̨

5.7 ’¢∂·øÓ¬1 ‡øÓ¬˚˛±Ú1 ’±√˙« Î¬◊M√√1˜±˘± –

E1. é≈¬^Ó¬˜ ·±ÌøÚfl¡ ¸—‡…± 1º

E2. 0

E3. (i) 0, (ii) 72, (iii) 792

E4. (a) ¸Ó¬…, (b) ’¸Ó¬…, (c) ’¸Ó¬…, (d) ’¸Ó¬…, (e) ¸Ó¬…

E5. 1, E6. 0, E7. 2 ’±1n∏ 13, E8. 2, E9. 101, E10. 0, E11. –7, E12. –1 ’±1n∏ +1,

E13. 0, E14. (a) 

7
2

−

, (b) 
8
3

, (c) 0, E15. (i) 0.48, (ii) 0.875, (iii) 0.285714, E16. (a)

3
7

, (b) 
5
8−

, (c) Ú±˝◊√√, E17. 

99
51

, E18. 1. E19. 32, E20. 22 È¬fl¡±, E21. 12 ø√Ú E22. 800

È¬fl¡±º

5.8 ¬Ûø1¬Û”1fl¡ ’Ò…˚˛Ú1 ¬Û1±˜˙« ’±1n∏ ¸•§øgÓ¬ ¢∂Lö±ª˘œ –

N.C.E.R.T Œ˚˛ õ∂dÓ¬ ’±1n∏ õ∂fl¡±˙ fl¡1± ¯∏á¬, ¸5˜ ’±1n∏ ’©Ü˜ Œ|Ìœ1 ¬Û±Í¬…¬Û≈øÔº

5.9 ¬Û±Í¬ ¸±˜1øÌ1 ’Ú≈˙œ˘Úœ –

1. –30 ’±1n∏ +30 1 ˜±Ê√1 øfl¡˜±Ú ’‡G ¸—‡…± 31 &øÌÓ¬fl¡∑

2. Œ˚±·Ù¬˘ øÚÌ«˚˛ fl¡1± –

(i) 1–2+3–4+5–6+...........+45
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(ii) 1+2–3+4+5–6+7+8–9+ ..........–48.

3. (i) Ó¬˘1 Ó¬±ø˘fl¡±1 Œ˚Ãø·fl¡ ¸—‡…±À¬ı±1 fl¡±øÈ¬ ø√˚˛± ’±1n∏ 20 ’±1n∏ 69 1 ˜±Ê√1 Œ˜Ãø˘fl¡

¸—‡…±À¬ı±1 ø‰¬Ú±Mê√ fl¡1±º

(ii) 20 ’±1n∏ 69 1 ˜±Ê√Ó¬ øfl¡˜±Ú Œ˚±1 ˚≈1œ˚˛± Œ˜Ãø˘fl¡ ¸—‡…± ’±ÀÂ√∑

4. õ∂øÓ¬ øfl¡–¢∂±– ‰¬±Î¬◊˘1 √±˜ 18 È¬fl¡± √À1 A Œ ˛̊ 200 øfl¡–¢∂± ‰¬±Î¬◊˘ øfl¡øÚ õ∂øÓ¬ øfl¡–¢∂±–Ó¬ 22

È¬fl¡±Õfl¡ 150 øfl¡–¢∂±– ’±1n∏ ¬ı±fl¡œø‡øÚ õ∂øÓ¬ øfl¡–¢∂±–Ó¬ 19 È¬fl¡±Õfl¡ ø¬ıSêœ fl¡ø1À˘º B Œ˚˛ õ∂øÓ¬ øfl¡–¢∂±–Ó¬

20 È¬fl¡±Õfl¡ 250 øfl¡–¢∂±– ‰¬±Î¬◊˘ øfl¡øÚ Œ·±ÀÈ¬˝◊√√ø‡øÚ õ∂øÓ¬ øfl¡–¢∂±–Ó¬ 23 È¬fl¡±Õfl¡ ø¬ıSêœ fl¡ø1À˘º fl¡±1

˘±ˆ¬ Œ¬ıøÂ√ ˝√√í˘∑

5. ¬ı±ø¯∏«fl¡ 8% ˝√√±11 ¸1˘ ¸≈Ó¬Ó¬ P Œ˚˛ Œ¬ı—fl¡1 ¬Û1± 80,000 È¬fl¡± Ò±1Õ˘ ˘íÀ˘º 3 ¬ıÂ√11 ¬Û±Â√Ó¬

Ÿ¬Ì ¬Ûø1À˙±Ò fl¡ø1¬ıÕ˘ øfl¡˜±Ú È¬fl¡± ø√¬ı ˘±ø·¬ı∑
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